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CELSISSIMO 

S R I PRINCIPI 

FERDINANDO 

EPISCOPO PADERBORNENSI, 
coAriiVTOB.1 monas'teriensl 

COMITIPYRMONTANO, . 
LIB.BARONI DE FURSTENBERG. 

SAMVBL DE ^BXJdAT S. y.. 

I mumuqiioitiy$yCelJifjîme Trhcepsj ojfero non refpuasp grati 
pmdânimit^.obfequitquodémerga ie, Mfietâtisofficioerg* 
?éartntim fwi^'vidAor : dmm in iUiusoferum Mdtbemâti" 
corum Umittt nomen fiatuo , quoJ injuriâi tmforum Gr* 
uidtét morfus arcere fojftt. ^lêis enim unquam credat impro'^ 
hâri quod- tu fmel froban/erts^ qum Ar8ot fyderis tnfiar 
intuentur quicumque fcientiarum feUgtu fuie are cuptunt, mox tuttus tran-. 
quilliUJ futurum , cum flucita omntno feda<x/erit lentcr pacis aura qiix tandcrn 
fptrare cœpit ? Sic autem per omnes orhis Itterarii partes lucem fpargis , ut te 
cunCiifufpiciant^nerninem defpicias > ita multorum errer em Magnat ttm darn-m 
tjasquiyelutï quodamfumniicdignttatts pnvtleo^io ftbi ccnceffum ex/pmaNt, ut 
nontantum impune tiperum etiam fpUf^tdc pôjfmt ejfe tndocli feeontemnen' 
dos putent mf Mufas fpernere audeant. Sedjtburjdè tua probat authoritas 
UMllimagif utiles effeiiterât, qnhn i/qut, ùtdeeety VaforpopuloruT?iejjeye' 
liti nuUi plus glona a^errtx qui* râth conweniunt imferii tomes folUcitudoy 
0»âptMscoUndéBiâenti fecejfiUt Jdem profeSb eenirum fere nunqSam Ment 
tiviUum curêriim&*fMmium difciplinarmeinuli : intâàto negotiorum cm*- 
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rn/'/if reH^ dd do^tnd culmen âfiindert won minus forfan dtjficilePolttico rvU 
dtAtiir, qnkm Gemetr£ tta*V4srtSis ^eqnarey enjut rci f^ecimenexhihet btcedU» 
tadijfertâtéo. Superavittamenomnesoyiees tnà Celfitudo^ tibique fidum in ntem 
Mis tempcjijiibujportum conderefotmftiy ^egregtis pUr/fquefcnptor/ùus qutft 
tuéorëmfittM^irtMtum ad Pdderéc fontes dlUcit^ubi yenamqitoyis latice pitrioretn 
néncifcuntur , uhi te^raeuate ciiiHsdifiuutquoprcfir4nditmfit,quàmfifittdi/si» 
mmbra educatis ânxiè fimofbs ailles inn/efigartnt^Longum fcslicet iterefip^ 
frMgfJkA* ht/JiHpr exemplA^breyiflimum pcr exempU Ihrindpis viri, quem 
etiam auia pera^antem locd plurimi Ubenter fequi conantttr 5 fid fSHCtjfmi 
futit quituis mhxrereycfifgiis queoBt ; ^ dum optas 

Voce cicrc viros , Phœbumqiic acccndcrc cantii , 
Vocis tit£ fiia<-jitaJ tuUnon mecifocrncr '^oods ubjiiit. Dctcrrct tiirnirum qui fc 
hortalur: plcrc docct ^ qut tam dotîè loquitur. Jd cro expcrior quoties opéra 
tua per-uol-jOy qu£ mihi licet ignoto i^immerenti wittirc uolutjli ' tlla fwiper^ 
aduUtioms expcrsy cujuj caufas procul haheo, niirari fmul Çsf.UudaregAudcu qu^ 
*vix quifquam imitaripojfe confidat. Monumentis enim VaderbornenfibM » quét 
tâm mumfc* refi^utrani tameltf^nter eelérmt mmmtntnm longé pertnmnt 
exegifi : fi I^nSUlfi Vari, cujm cUdem eedro dignis tâminAm mmmrat^ 
Le gi unes Ronuereddi neqntimtyat ftltmtni fermomsilUcdms iyruenufâtê 
Yari*vel Angnfi punlnm ei ràidert fvideriiy Vir^UnmquefimùltyHoratium 
ac utrinfqne frnpJUwm ^ decus refm, Augufabatuf olim lepidtu Vntisnon 
drfutnros ^arones tquAndm pnt Mneinâtes^ fed quidquidprdcUrnm inMdce" 
nateCf*Marûne fmt^ineodem peSlorereperiri pojfe nemofpera'TJeratyfiafe quod 
nimia copta Voctas inopes Çs* jiertlcs plerunquc riddit (unde Tbtoeritus * Dto- 
W," phanto fatetur art es excttart paupertate, quam labor/s magijlram'rvocat) five 
qund alicnis car minibus ei non opus cjl qut jkis fatis obleSiari pote^l^ ut adopti" 
ruas liberos quarere non fulet eut naturalegittmamfobolemdedit. Verumin /f, 
Cel/fjfmePrtnceps , collecîa non fine (luporecernimus ^ qu£ diyifa tam illufires 
altos effecerunt 'yO* tua fingularts hurnatiitas , qt!£ totextmioidotes conncElensy 
coelejies gemmai aura tnjererc ytdetur , fpondet à te benigaè exciptendum > 
. tHoque m finu fo'vendwn kttncingenii pAternipArtumyquifuodefenfuregrbatus, 
ùt pofhumMi tuo p4trotimoind*gett qttodyenerahmdns cxpofco. 
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DE CELSISSIMO PRINCIPE 

FERDINANDO FURSTENBERGIO, 

Epifcopo Paderbornenfi, &c. 

illius imago confficitur^ mtjfum. 




U R £ A Picrio quam culmine mittis imago 
Qux noftros ingrclTa laïcs fulgore rcplevit • 
Ininicritamque manum ,Phad>i ip&cefttre vidctat 
Ora , fblo qui cunâa fovct, ncc florea tantum 
Rura fbpcr Ixms rutilât glcbafquc fetaccs, 
Ccrncrc Icd ûcrilcm non dcdignacuc arcnam } 
Sic hibresocolos fîmul 9c cam fiome foena 
Innocuos mores infignis vultus adumbrat ; 
Sii tamcn ars quamvis fpcclandanumifmatis , illam 
Etfigicm Tapera vit opus quodcunquc Camxnis 
Sponte mis fluxit duld de fonte lepociim : 
Scilicet Aoni j mcliùs te vcrticc montis , 
Spirantcm oftcndunt MuCx , dum natus Olympo 
Doclrinam pictatc auges , cadafquc Ibrorcs 
Ad (ûperos collens , dignofcis quam Gr inane 
O nuci ingenium » nimioquecalcrccrc motu ; 
Si vacuum acfhcrco pcftus non uritur igno. 
Luminibus quantis & quot victatibus omncs 
Su A V I T E ii^aUldensaniiiHM, validiqiie catenis 
£Ioquij blandus vi&tx trahis ! his egofinfi 
Mcplacidècaptum'jampridcm , nectibi poflîm ^ 
Hoc magis addici , qui me dcvincit , honore. 
Ac quas nunc gratcs ceÇeram l Te principe Vatuni 
Muneta digpa inihi Romanaque eannina defiinc { 
Cntmina Mxccnas (cdtu par ipfc Maroni 
Noftra nec cxpcftas , ncc vilia muncra quxris. 
Non cget cxiguâ iùblimis arundinc laurus , 
£c rancae ncm vocn egct tuf âma (iifiuto ; 
Satnitidis Latioquibus aurca redditurctas 
Eximias fcripris potuifti pandore dotes , 
Purior illimi ccu fplcndcns fluminc folus. 
Ut dccct ^ iplèltttsradijs fe pingit Apollo» 



« IlhiAfiiTinl 
Pnncîptf ttt^ 
itn Sutvitia 
ft F0XTIT1&. 
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Monumentorttm Taderbormn[ium ofere, 

Du M Paderx fontes «tnno carminé Princept 
Aonîjcclcbrat fpescolnmenquechori, ^ ^ 

Ut fupcratqux (ic ponit monumcnta , fuirquc 

Altius ipfc aliud tollit ad aftra modis ! 
Hujus Cana fidcs ornât pia pcdora , mcntcm 
Lox Sophie * latij pjciicus & ora lepor. 
Amiffas * his olim Aquilas qux flcvit in arvis, 
'Nanudkll- Ddicias illinc Roma dccufquc trahit. 
I^CMnccp5 Fernandi cloquium Tilxtis miratur , & a:vi 
m>|art/h*' loimemor» Augufti fieda cedUre patat; 

'"^kpS EODEM T%I^lTe QVJ MI%,AJ\(plS 
higenii doBrifueq$te dotibw ftemmatù ac dignitatum fp/en" 
dorem augens , pacem omnibut morum facundia 
fuavitate perfuadere fojsit, 

i ODE. 

s - t. • 

NUnc cocda mulcens ^utinamSacec 
Nocos Ecciulàns pcr fluvios OU» 

Mox cogac infènfos canorâ 
Voce potcns lituos filcrc i 
Hic prima Pindi gloria cui £tvcc 
Phoelnis, nitentem Lilia quem tegqnr , 

Quas orc non compdGat iras 
Picrià modulanis artc > 
Ut cum querclis dulcifonis nemuS 
Vox blanda latèlalcimc replet, 
Difcocdisoblitx rufurti 

Mille folcnt volucres tacere i 
Non illc fruftra fit patria: datus 
A quo feroccs ikdi animi queunt > 
Martis nec incalTum per anu 
Threicius cccinit Saccrdos : , * 

Orphcus parcntcm Calliopcn coleas 
Lcnirc pledro quot didicit feras ! 
Sennone fie prxftat domaie 
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ERUDITO LECTORI 

O M te htet , Eruditc LcAor , opéra Mathematica pneSitione vix incUg»- 



^ rc : nam lU P.ir.ilogifmi ciilp.mi frulVrà longo (crmonc Gconict» dcprccui 
^ vcllcr.aur pro vcra dcmonltr.uionc f.illAm obtriukrc ; ira non opus ci\ 
S aircnfum (blidx rationis viribus dcbitiuii liippUcitcr cniagiiarc » qnrni ad- 
is~^i;nt (cien(quc , lioct vaMè rduâans , dcncgarc non poffic. Praeteieà iùpcr* 
tacancum foret laudes Mathematum flisè cclcbrare, cùm hanc Tpartain tôt cgregij 
fcriptorcs nJorn-iiulim j.'impridcin lufccpcrint. Quis cnim ncfcit Gcometri.im & libè- 
res illius frudus ad cixluin cvehi à l'Iaiuiic , qui nuii iulum cai» duinitùs humanae 
menti infitam , (êdetiam ab ip(b nnmine excoli putavit } nonne mérité Mathefls à 
Philone vocata (bit libcralium artium mctcopolt5,qi]as,ubi dcfic iUaJuaiinibas,& vduii 
fnanibus orbarns cfTc liquct ? Undc à vcro non abcrrat qui ut manum inftmmentum antc 
inikumcnta, iic & Matliclîn dici poQ'c cccdit arccm antc alias artcs, cum illius tcrrâ mari- 
qiicA bcBoat pacc,tamcvidens militas fit; quodunus inflar omniam docuttoltm Ar- 
chiiiie(ics,duin infirmas corporc fcd inviâus ingenio fencx , obfidionis Syracuûaas 
pars maxima , patrix vis fumma fuit , Briarcus &: Ccntimaiius à Romanis .ippcllatus: 
Qiiamobrcm admirationc pcrculi'um Marcelluin licct hoikm ab eo rot damnis affe- 
ât-.mci tamen inimicum cflè noKitfIc Livius tiadit, fcd propinquis inqnifitis bo- 
nori prarfidioquc nomcn , ac mcmoriam t«nti vit! fbilwk * MarhcmaticaB deinde 
difciplinas anfis Philorophia: vidcri quis diflitcatur ? cum Philofophus quamvis 
abundc Logicx vcrfutijs 3c atgutijs inllrudlus , fi lux mathematica non afFul- 
geat in Phydca compatari polllt Polyphcmo in fpclunca occxcato , & muuc- 
ris , quo (irui pocuir, itTum nefcienti , vint ftiUcet , cni pcsedan» non ita pcidcn^ Phiio> 
fophus Gcomctriani fimilcnidici poflc arbitratus cft , quod recens inflat, vêtus oblc- 
ftat i3c vires augcr. At non ilhirum opcrum Authorcm inflavit unquam Mathcfis,& tôt 
dcmonllrationcs, duni ab ipfo non i'unt cdita: , quibuilibct argumcntis mcliùs démon- 
iliant cum ab oftentatione laudiïque cupidine aliennm fiiiflè..Qu^ autcm de iHanim 
forte foUicitus non fhic , fcrc ièmper autographa nullo icivato teTponlbnun cxemplaxi 
mittcre folirus, parum abfuit quin hxc, quar forte non intcritura crcdcs, omnino cxtin- 
Aa fiicrint, antcquam in publicam luccm pcodiccnt. Huic lie ut quia hxc i'parlim disjeûa 
coUigere âdk non fiiit , fato pofthumomm <^>cxQm fo6, pancion , & minus cnlta ty- 
pis edantur. Hinc etiam contingere potcrit ut omnia qux hic occurrcnc tibi non videan- 
tur nova : fcd quamvis alij de quibufdam rcbus , quas hîc invcnics , fcriplcrint & lucu- 
btationes Cuas priùs vulgavctuit, non idcô minus hxc inventa iilorum opcium Authori 
dd>cntur^ qui adc6 faAùs,âc invidix expcrs fiiit , ut aliéna fuis (àt aliundenotis immii^ 
cnillb oedi'non pol&c,qui fiia vix fibi tribnebac. Ab co» cxcmpli causâjibri duo Apollo- 
nij Petgxi de locis planis procul dubioteftimci funf , iicet FcancifcusSchootcn Acade- 
mix Luii;duno-Bafavx Profclfor illos à fe reflitutos aflcrat ; nam fua typis mandavît 
f rancilcus Schootcn anno 1637. fcd libros duos , qui htc extant, ApoUoni; Pcrgai de Io> 
jôs fianb le vidiflè Lutefix manufaiptos, nec non ad locos pianos de fbltdk^s Ifagogcn, 
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tcftis omni cxcq>tioncmnior Herigonins afllrit fomo6.airs6s Mnthcmaticicditi anot»- 
Crcdcrc taincn, vc dixi, malim Datavum Pcofcflbccm cidaxï de rc icriplilTe, quàm 
ab co , vci à quovis aAo aliquid pcrpctratuin dTe fiirpicauri quod ingenanm animum ■ 
dedeceat , vel ioverecundiam plagi j pcobarc polfit. Vcrùm in iftis , ni âUor , operibus , 
dequibus tenon ex parva mole jiuiicaturum (àt fcio, occiirrct tibi non iniucunda 
varietas , ut & in cpiftolis , quavclab Authoïc , vcl .id ipfum à pleniqiic d#dUlimis ; 
Vicis fcripix fucrunt . Has iniec funt nonnuilx Palcali; in quibus ingcni; non minus tcrfi « 
quàm pcrrpicacis ladips agnofocs , quos çittfikm aliac lucubcatiooes , ipûe ûtis odii* *^ 
bentPafiâU) cogitationum rcliquis :iÛiid ennti opus ih que fenJUtit cferditHkm^é," 
niulris cximium Mathc(cos circa tes fieras fpccimen vidctnr , éKjuataqtte machin.t calo. 
Quis autcm ignorât qualis qqantufquc Gcomctr.'. & qu.im infignis in Acadcoiia Pari- 
fienfi Pfofeflôr fiierit IldlMXVaIUus,cu)Lis aliquot cpUtolaslcgcrc potcris.&perlegillc 
ganidebis i Eduntot bSc qooque noonulhe Gallicè vel Italicc Icriptx à Kenclmo Digbzo , 
qui pra:tcr gcncris nobilitatcm & honores gcftos , non Iblïmi iiigcnio do£lrinâquc , fcd 
ctiam pict.uc confpicuus fuit , ac vcrx Rcligionis cultu , quam ut gUdio , lie & cala- 
mo tucri conatus cil, ut iîdcm iacit aurcus illius liber de veritatc CachoUcse Religionis 
AngUcè fcripcns. Illis cpiftc^ addimr ona auc altéra Frenidi, cujusmùam Aridimcti- 
ca problemata folvendi ûcilitatcm àmukis prxdicatam,& cjiifllcm rcfponfis confir- 
matnm Annlyilac norunt. Quas vcrô non adjecimus ciicà Cartcfian.im Dioptri- 
cani cpiltolâs Icgerc poteris in tertio volutnine epiiloiarum Cartel]/ cu;us llu- 
pcndc làgacitans ciccà Geometriam admicacione & capcuni fitcetuc is etiam 
qui nonnunquam ab co dilicntic. Ut antem in vari/s iftis opeiibua » fie flc 
in cpirtolis multa rcpcrics qux ad Gcomctriam , vcl Analyticcn pertinent aat 
fiunicrorum arcana , dp quibus ii piuta videre cupias , habcs obCcrvationes ad Dio» 
phantum » cuius opéra typis mandari cutavi anno 1670. flc Doârinae Analyticae in- 
Vcntum novuin cuUcâum c variis epiftoUs D. Pctn de Fermât ab iniigni Gcomctra 
R.P. Jacûbo dcBilly S. ]. Saccrdotc.Eft hîc prxtcrci nonnihil circa Mcchanicam & 
Ceoilaticam, ncc non Dioptricam ac Phyficam , circà quàm v. g. non cuntcmncndam 
fbceooofidoepiftolam de propottione quà gtavia decUkntia accelerantur , ad GalTen- 
dttni,qttx ipfi Gaflèndo viroexqutfita eruditionia, & candore ac moribus qui Chri* 
fiianum Pliilofbplium dcccnt, prxdiro non difplicuir, ut c;us rcfponfo , licct brevi, ûtis 
patet. Sic etiam cclcbris Itali Gcomctri Abbatis Bcncd. CaftcUi cpiftol.i probat ci non 
dirpltcuiflc qux hic fcripta funt circà motum graviuoi auc ccntcum gtavitatis. Cxtc- 
rùminhis Parenti8nieiopenbuS& cpiftoUs que mnltas difputationcs cixcà quatftio- 
nes arduas continent , & quibus duas addidimus ctiticis obfcrvationibus non Iperncodii 
refcrtas , nullam voccni qux fit acerbior, nuilum pervicacis controvcrn.-c vcl amaru- 
Icntx contcntionis occurtcre veftigium, poteris oblcrvare. Id innataiu manfuetu- 
dinem Authoris arguit , qurnuUâ connradicendi libidinc veritatcmquatrcns,illam ab ' 
aliisinveniri gaudcbatâc gratniabatur : qui fccùsagunr eam ut juvenes proci colère 
videntur, dum fibi dumtaxnr affulgere vclicnt quod diligtint; (cd vcritatcm divi- 
ne , ut par cft «amore profcquuntur , ipûni onviibus innotcfccrc cupiunt , ruamque fc- 
iicitatcm angeri pucant,cum cjufdem piurimi fiunt participes. Epiftolas veto ad Âutho* 
«em iSxiptas, qwr hîc estant, ut na&ua fum, cdendas ingoiuè cnftimavi, nnUomodà mi- 
nucrc fcd augcre cupicns tantorum virorinn £imam,quorum alia rcfponG.nondumpraC' 
lo conuniflTa, fi mihi (lippctcrent, ut liarumdirputationum fcncm cdcic non pigcrct. 
Ex iftis antem operibus, Erudite Le£tor, fruûûs, ni ûUor, & voluptatis non parum pcr- 
cipexe poteris & ii quid incmdâ Typographoram erratum fit, Ulud fu^pkas aut ig* 
nolcasquKlb. 

Stbtmâtsfiîj lacis ift toto opère, utmHÙtt ^trttt rtftrirtatur , mfi dtfuiftt fculfttr ligni noùt 
C/tmttncis in^dfndt fier uns ; fed figuré <juét cum textn editt non fiiernnr, *d tîbri uUitm fiKtrtftftd^ 
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ON a appris icy avec beaucoup de douleur h morr de M. de Fermât Confciller au 
Parkmcm de Tolofc. C'eftoit un des plus beaux cfprits de ce (icdc , & un ecnic 
Cl univedêldc d'une cdenduc tlvadc , que il cous Icslçavans n'avoient rendu témoigna* 
gedeibn mcrkecxtiaonliiiaiie, onautoit delapeineàcroicetoiiceticschofis qu'on 
cndoicdirc , pour ne rien retranchetde (es louanges. 

Il avoit toujours entretenu une correfpondance tres-particulierc avec Mcfficurs DcC- 
cartes, 1 oriccili , Pal'cal, Frcnide, R.obcrval, Hugens , &c. & avec la piulparc des grands 
Gcomccm d'Angleterte& d'Italie. Mais il avoit une amitié fi étroite avec M. de 
Carcavi , pendant qu'ils eftoicnt confceres dans le Parlement de Toioiê , que comme il a 
cftc le confident de les dhidcs, il cftencoceauiourd'huykdcyofitairc de tous lès beaux 
écrits. 

Mais parce que ce Journal eft principalement pour £iirecoimioitce par leurs ouvra- 
ges les perlônncs qui feiônt rendues célèbres dans la république des lettres} on iécon^ 
tentera de donner icy le c ualoguc des e'crits de ce grand honunei laiflànc aux autces k 
foin de luy fjirc un elogc plus ample & plus pompeux. 

Il cxcclioit dans toutes les parties de la Mathématique > mais principalement dans la 
rçiencedcs nombres & dans la bdle Géométrie. On a de luy une méthode ponc la 
quadrature des paraboles de tous les degrez. ~ , 

Une autre de maximis dr minimis , qui fêrt non feulement à la détermination des pro- 
blèmes plans jic lolidesi mais encore à l inveniiondcs touchantes & des lignes courbes, 
des centres de gravité des Iblides , & aux queûions numériques. 

Une introduâion aux lieux , plaAs & Iblidcs ; qui cft un traité anafytique concernant 
la folution des problèmes plans &ibLidesi qui avoiccfté vcudevaptcque M. De&ai^ 
eut rien public lut ce fuiet. 

' Un traité de e9iitémbm fiktrkhj où il a demonflré dans ks fi)lidcs.ce que M. 
Vict Maître des Rcqucftes , n'avoir dcmonftrc que dans les plans, • 

Un nutrc traite dans lequel U rétablit & demonftrc ksdcua livres d'Apollonius Pet- 

ga:us , des lieux plans. 

£c une méthode générale pour la dimenfion des lignes courbes , Sec 

De plus , comme il avoit une connoiflànce tces-parfâtte de l'antiquité , & qu'il efioit 

confultc de toutes parts fur les difficultez quilc prefentoient; il a cclaircy une infinité 
de lieux obfcurs qui fe rencontrent dans les anciens. On a imprimé depuis peu quel- 
ques-unes de les oblervations fur Athénée» &ceiuy qui a traduit le Benedctto CallclU 
de la mcfurc des eaux contantes , en a info é dans fon ouvrage une ttcs-bdle fur une Ept* 
ftre de Syneflus , qui eftotcli diffidk, quek PetePetau qui acommenté cet autheur , a 
advoiié qu'il ne l'.u oit peu entendre. Il a encore fait beaucoup d'oblervations fur le 
Thcon de 6myrne & fur d'autres Âutheurs anciens. Mais la plulpatt ne fe trouveront x 



qu'cparlcs^u» ks Epîtrcs ; parce qu'il necrivoit guetes liu ccsUMCtes de fujcts > que 
pour 6tis6ite à la curiofité de (es amis. 

Tous ces ouvrages de Mathcmnrique, & toutes ces recherches cuticufcs de l'antiqui- 
té , n'cmpéchoicnt pas que M. de Fermât ne fit là charge avec beaucoup d'aflîduitc , Se 
avec tant de futHlancc, qu'il a pailc pour un des plus grands J uriiconl'ultcs de Ibn temps. 

Mais ce qui eft de plus furprenant , c'eft qu'avec toute la fijcce d'eJ^t qui cfioit n^ 




Du imtnudia SftvMt , â» L»niy p. Ftvrkr itftf 5. 
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ccflfairc pour foutcnir les rares qualitcz dont nous vêoons de parlcr,il avoit encore une 
(i grande dclicucllc d'clprit , qn il taifoitdes vers Latins , François & Elpagnols avcck 
même élégance , que s il eût vécu du temps d'Auguftc , & qu'il eût paffé la plus grande 
partie de là vie i b Cour de France & à cdle de Madrid. 

On parlera plus particulièrement dci ouvrages de ce grand homme, lorsqu'on au- 
ra recouvert ce qui en a cHc publié, & qu'on aura obtenu de M. Ibn fiislalibuté de 
publier ce qui ne l'a pas encore elle. 

de Fermât fur Sjnejius, rapportée à la fin de la traduction 
duUyrede lamefure des eaux courantes Àe "Benedetto Qajielli. 

LES pages qui reftcnt vuidcs dans ce cayer mont donne la penrce de les remplir 
de h belle oÂïrervation que j'ay appri(ê ces jours paflës , de l'incomparable Mon* 
lîcur de Fermât , qiif me fliit l'honneur de m'airfjer, & deineibuiFiir fbuvcm: dans (à 
convcrlarion. C'cll fur la quinzième Lettre de SyncHus Evcquc de Cyrenc, qui trai- 
re d'une matière qui n'a eftc entendue par aucun des interprètes , non pas mêmes par 
Je'tçavanc Père Petan , ainfi qu'ii radvottëluy-niéniedafisles Notes qu'il a âitcs (iir céc 
Atttheor $ £t je donne d'autant plus volonciecs cette obfixvation , qu'cHe a heauconp de 
rapport avec les traitez qui Ibnt cy-devanr. 

Ccjt Evéquc écrit à la fçavante Hypatia , quieftoit la merveille de fon ficelé , & la- 
quelle cnlêignoit publiquement laPhilofophie , avec l'admiration de tous les fçavans , 
dans la cddbce Ville d'Alexandcîe. J'ay traduit cette Lettre dn Grec en cette manière. 
Je me trouve fi m.il , que j'ay befoin d'un hydro(copc. Je vous prie d'en 6{rc fiire un 
de cuivre, 5c de mclachctcr. C'cft un tuyau en forme de Cylindre, qui a la figure 
<&la grandeur dune tieutC) lur la longueur il porte une ligne droite, qui cil coupée 
en travers par de petites lignes , par kfqnellcs nous jugeons du poids des eaux. L'un, 
des bouts eft couvciC^'nnoonc , qui cA pofé également defifus , en telle ibrte que letu« 
yau & le cone ont ïine même bafc. L'on appelle cet inftrumenr Baryllion. Si on le met 
<lans l'eau par la pointe il y demeurera debout, ôc l'on peutaifement compter les (ê- 
âions qui coupent langue droite , & par là l'on connoit le poids de l'eau. 

Comme nous avons perdu la figure & ru(âgedecct inftrument , de même qu'une 
infinité d'autres belles chofes , que les Anciens avoicnt inventées, & dont ilslcfcr- 
voient , les (çavans de ce temps icy fe font donnez beaucoup de peine pour compren- 
dre quel eftoit cet infttiunent dont parle Synclius. Il y en a qui ont crû que c'cftoit une 
depfydre , mais le Pere Petan a rejetré avec raifi» cette opinion. PonrUiy , il advouë, 
qu'il ne le comprend pas , il foupçonnc pourtant que c'cftoit un inftrument qui Icrvoità 
niveler les eaux, & qui avoit du rapport avec celuy dont Vitruvc fait menrionau livre 8. 
ch. 6. de Ibn Ardiitcûure , qu il appelle Chorobates , mais il elt aile de juger par la Ic- 
âure de Vitnive, & de Synefîus , que ce lïmt deux inftrumens fort diffiarens « & en fi- 
gutc, & en ufage , & que fi tous deux ont des ferions , comme remarque le PerePe- « 
tau , celles du Chorobates font perpendiculaires liir l'horizon , & celles de l'hydrofcopc 
luy font parallèles. Je palfc Ibus filenceplufieuts autres diftercnces , que je pourrois re- 
marquer , pour rapporter le iènttment de Monfieur de Fermât , qui eft iâns doute le ve- 
titaUefensdc Synelius. Cét inftrument fervoit pour examiner le poids des diiFcrentes 
eaux pourTufage des malades ; car les Médecins font d'accord que les plus légères font 
les meilleures > le terme /oxà , dont le fcrt Synclius le moudre clairement. Il ne (îgnific 
pas icyi!i^f4W««/wwlenivclemcnt,€umme acrû le Pere Pctau , mais en matière de Ma- 
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chines, il figpific le poids , que ks Latins appellent momtntum , & de la le traitédo 
cquipondcrans d Aichimcde a pour titre 'UtfftTéiiST. Mais daurant que la balance, ny 
aucun autre inllrumcnt artificiel , ne pouvoitpas donner cxadlcmcnt la différence da 
poids des eaux , à caufê qa'dleeft petite entre dks , les Mathématiciens inventetent fui; 
les ^kindpes du traité d'Axchimede de bis tfum vthufitur in aqua , ccluy dont parie Syne- 
fius , qui monftre par la nature des eaux mêmes , la diftl-rcncc du poids qu'elles ont cn- 
tr elles , la figure en eft telle > A F eft un Cylindre de cuivre , A B cft le bout d'en haut, 
qui eft toûjours ouvert , £ F e(l le bout d'embas , qui eft couvert du cone 
EIF, quia laméme baie que le beat d'embas, A E, B F» lôntdetixli- 
gncs droites coupées par diverfcs petites lignes, tant plus il y en aura, tant 
plus exaft fera l'inftrument. Si on le met par la pointe du cone dans l'eau, 
& qu'on l'ajuftc en telle forte qu'il fc tienne debout , il n'y enfoncera pas 
entièrement $ carie vnide qull a au dedans l'en empécheia i mais il y en- 
foncera jufques à une certaine mefure> qui fera marquée par les petites 
lignes; & il y enfoncera diverfement, fuivant que l'eau Icra plus ou moins 
pelante > car plus l'eau icra légère plus il y cntbnccra : & moins , plus 
elle (êra pefinte, comme il nous fctoitaûfê de le demonftrer» s'il en efioit 
queflion icy. Voila la figure tu l'ufagedecétinftrument , & la talfbn de 
cet ufjgc. La lettre de Synefius s'y rapporte li cxadcment dans toutes 
Tes circonftances , que feu Monfîeur dcMonchai, Archevêque de Toiolê, 
ayant envoyé cette explication au Pere Petau, il advoiia que MonHeur de 
^mat cftoit le fcul qui avoic compris quel cftoit Tinfttu ment, & il avoit écrit que dans 
une féconde imprcfTion il la mcttroir dans fcs notes. Mais parce que cela n'a pas cfté 
&it, j'ay au que le Lcdcui: fçavant ^ cuncux ne fera pas nurty que je luy en ayc £iit part. 

. LETTRE DE MONSIEUR DESCARTES 
A MONSIËUB, DE fERMAT, 
fêg, 847, tm. |. éks im»$ê tk ^MtWpm TXtfcârtam 




M 



ONSIEUR, 



Je n'ay pas eu moins de joyc de recevoir la Lettre par laquelle vous me faites la fi- 
veur de me promettre voftrc amitié , que fi elle me vaioif de la part d'une Mailkcfle, 
dont j'aurois pafTionnement dcficé les bonnes grâces. Et vos autres écrits qui ont précé- 
dé me font fiwTenir delà Bradamante de nos Poètes, laqudlene vonloit recevoir per- 
Ibnne pour fèiviteur , qui ne (c fut auparavant éprouve contr'cllc au combat. Ce n'eft; 
pas toutefois que je prétende me comparer à ce Roger , qui eftoit feul au monde capa- 
ble de luy relilkr ; mais tel que jc luis , )c vous alVcurc que j iionnore extrêmement vô- 
tre mérite. Et voyant la dâniete fiiçon dont vous ufez pour trouver les tangentes des 
lignes courbes , je n'ay autre cholê i y xépondce , finon qu'elle eft tres-bonne , & que (i 
vous rcuOiez expliqué au coaunanccinent àa cette &9»n, je n'y cufife point du tout 
ccHitxcdic, &c. 
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P. Herigonius > tom. é.Curfus Machemacici p. 68. 

De Maximisé mimmis, 

NUnquamMithxçmcthodus, ut aiferit cjus in?eiitor,qiUeftdoâi(CmusFennaC 
Coniiliarius in Padamento Tolo&no excellais Gecnnetra nec uUilêcaiidus in ar- 

te Analjrtica : qui optimc ctiam rcftituit omnia loca plana Affolloni; Pcrgari , qux in hac 
urbe vidimus manufcripra in mnnibus pludmoium , quibus fubncjui cil abeodeman- 
Ctoïc ad ioco:> platios ôc ioiidos llàgoge. 

D. ISMAEL BULLIALDUS 

.Exercitationc de Porifmatibus. 

H Ane de porUinatibus Icriptiancntam datâ mihi ocdifibnecomponii , càm ante 
bicnnium vir illudrifTimus ac amplilTimus Dominusdc Fermât in fuprcma Curia 
Tololcina Scnator intcgcrrimus Se in judicijscxcrccndis pciiriftimus , rcrum Mathcma- 
ticarumdoâiUlmus, pcopofitioncs qualUam fubtilill'uius <Sc porilinata qux um thco» 
lematicèquamproblematicèproponi poflunc,ad amioos liios hue tnififlèr. Ex Pappt 
untus monumeactidc collc(flionibus Mathcmaticis porifmatum naturam & ufum dif'cc- 
rc polTumus , cùm ex V ctcribus qui hanc Gcomctria: partcm atrigcrunt , prxtcr ipfimi 
iiullus i'upcrlît. lllius tamcn Icutcntia legcnti ftatim obuia non cil; tcxtufquc corruptio- 
ne, ftapplicationis porifinatum deftâu obicurior pcqcuMubioevadit. Interea dum 
tanto Viro Tua cdcrc libucrit , nodra , qualiacumquc tandem filir,ptibliei juris flicere pla- 
cuit; ut .ilios ad eorundcm invcftigationcm impcllcrcmus 5 ip(umquc Amplifllniam 
Dominum de Fermât, ad fua cdcnda , utinam âc ad alia fublimis intelicâus fui ^Vnf«m 
cnm omnîbas comiiianican<fa,exdtaieiniis.Is enimcft, quem omnes Europe Ma« 
thcmatici (îifpiciunt > quem à fubtiliflîmis xtatis noftrx Gcomctris Bonaventura Ca- 
vallcrio Bononiae , & Evangelifta Toricdlo Florcntia: fummis laudibus in cocluni fcrri , 
ejulquc inventa mirabilia prxdicari auribus mcis audivi , quem etiam virum tani cxi- 
miisvictutibus clarum, multâque eruditioneoniatum,ac in rébus Mathcmaticis ocu- 
latiflUnum toco peâoce veaeroc ac colo. 

3(j.y. Marinm Merfennui Ordinis Minimrtm, %jftexi<h 
num Vhyfîcomathematicarum pag, 215. 

CU m autcm vivos potiùs quam mortuos quxrercm , unus abfuit ClarlfTimus Fcr- 
mariiis, Geomeonncm Oxyphseusi quem.tamen Burdigalam redux, duâbrc 
intcgerrimo , doûiflùnoqiie Senatoce» Domino d*E^gncc, velue avuUiim Beigecaco^ 
triduà amplexusTimu 

SâtMMti Swknitu in pr^cfatione openm CéfinM, 

PE T R u M Fcrmatium tam longo mtccvallo Victam, Diophantum & r> thagoicos 
omnes poft le xelinquencem. 

VARIA. 
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VARIA OPERA 

MATHEMATICA 

D- PETRI DE FERMAT 

SENATORIS XOLOSANI. 
PLANOS ET SOLIDOS 

ISAGOGE. 



£ locis quAm plurima fcripriOfc vcccies , haud dubiiun. teflis Pap' 
pus initio libri 7. qui AppoUonium de locis pianis , Ariftacum de 
: tiij '<^li^'^ rcripfiire «flèveiat. Sed antMimur, aut aon pfodivis 

tis ipHs fuitlocorum invcftigatio. Illud auguramur ex eoquodlo< 
cos quim plunmos non iàds generaliter cxptdTciuot , oc infira 
patcbit. 

Sdentiam igitiir hanc propric & pecnlitfi analyfi rabjidnuij 
ut deîiiccps genecalis ad locos via pateat. 

Qnptics in ultima xqualiratc duz quantitates ignotx rq>criuntur, fitlocus loco, 
& terminus alcciius ex ilUs dciccibit lineam re^m , aut curvam , linea rcda uoic^ Ôt 
finpkz eft> Gozva infinita , drcolus , parabole , hyperbole , ellipfis , &c. 

Quptiesqnaiititatis ignotae ( linez rcâc reponendum ) terminas localis deicnUc 
lineam reâam , aut circularcm , fit locus planus : at quando dcfcribit pacabolem, hy- 
pcrbolem , vcl elUplîm , fit locus folidus : liaiias curvas, dicitur locus linearis.De 
hoc nihii adjungcmus, quia âcillimè ex planorum & (blidorum inve(Ugationc,linc- 
aîris lod cognîtîo decivabitur , medtantibus fcdnâkuiibiu. 

Commodè autCBi polBint inftittti «quationes, fi daas quantitates ignotas ad datam 
angulum conftit uamus , quem ut plurimùm rcftum fiunemus , & altcrius ex illis po- 
ijtionc datx terminus unus fit datus , modo neutra quantitatum ignorarum quadra- 
ttun pneccfgccdiauiCf locus ait pl^wui aut iblidas, ut ex «tioeiidii daraitt ficc. 



i Varia Opéra. 

" Rcfta data pontione fit N Z M. cujus punaïun datumN. N Z. aequctur qaan- 
titati ignot* A. & ad anguliim datum N Z I. dmtl teûa Z t fit «palis altcd 
qnantittii ignott fi.DiA A cqqenit B. ÎB B. pQnftnmLcittadliiKamxeaai&po- 
fitiroedafaa» 



DA l B£. 




Eritenimut BadD.itaA.a4E EcgoiatioA ad E.datacll,0cdatitfaiignlii8«dZ. 

triangulum iginu N IZ. fpccie , & angulus I N Z. Datur autcm punûum N. Acre- 
âa N Z. pofitione. Ergo dabifur N I. pofitionc , & cft facilis compofitio. 

Ad hanc zqualitatcm icduccntuc omncs , quaxum homogenea partim funt data , 
partim ignotis A flcE admixta, vetia àttisdiiftiSyVclfinq^ieifiimfCii. 
ZP — DA{BioE 
fiât D in R. arquale Zp 
£tiCttcB.a4D. itm H—AadE. 
"Fiat MN. «qualis IL. dabitnr ptmâum M, ideoque M Z. xquabitur R - A. da* 
i>itur crgo ratio M Z. ad Z I. icd angtilus ad Z. datur : crgo trUngiilam I Z M. fpc- 
cie , & concludctur rcûam MI. jundam dari pofitione : ideoquc punÛum I. crit ad 
rcâam pofitione datam: idemquc nullo negotiocoacludeouiaquaUbct aequalitate 
cujus homogcnca qucdam aâîcicmur ab A. vclE. 

Et eft&i^piexlisc pâma locoénmaequaliiWyCtijtisbeiMfidoliive^ lod 
omncs ad lincam rc£bun > verbi gratia 7* prop* Ub. i. AppoUooiide locisflania, que 
gcncraliùs jam poterit cnuntiari & conftrui. 

Huicacqualitatifubcil pulchcnima propofitio requens,quamilitu»upcdcccj(imus. 
. Si fiât qaotcuinqae lineae pofiiioiie dam atqne ad ipûs à quodam ponâo dncaii- 
turredc indaiisangulis, fit autem quod fub duâis & datis cffidctur dato ipatio 
«qualc, pun^ltiin rcdam lincam pofitionc datam continget. 
Infinitas omiccimus , quz Appoilooianis meritô polTcnt opponi. 
Seamdiit faofiifinodicqiialitatiiiii gradnscft, quando, 

A in E. aeq. Z. pl. A£{Z' 
quo cafil punâtun I. cft ad tiypecbokiii* 



Fiat N R.parallcla ZI. fiimatur in NZ.quodvis punûam,ut M. à quo dtiatnr 
M O. parallcla Z I. & fiât rcdang. N M O. acqualc Z pl. pcr pund^um O. circa 
afymptotos N R. N M. dcfaibatur hyperbole , dabitur pofitionc, & tranfibit pcr pun- 
&am I. cùm ponatiir reâang. A. in E. fivc N Z I. xqualc N M O. ad hanc srqualinaail 
reduccntiv omncs qiianim homoeeiiea pactim rnat data vdàb A.vel Eaat AinS. 
affcûa. 
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PonamrDF -^AiiiE. (acq.)Rin A ^ SinB-lgitiif «artls p«ccptis,DP h-A» 

R inA -H S in E- A in E. arquabiturDP oo^A-h 

Eflingatur rcdang. abs duob. latcrib. in quo homogcnca RinA-+SinE ASE 
JnE rcpcriantor.UiiOTC(tN>A S.îtqucturO. & R - £. «quctur 1. igxtur 0 1 oc Dp 
qw>dpropomtur,&hasceritconftriiûio, Dp xquctur AEB. xcÛMig.igimr ACF 
COt O io L cnint duo latera A-S&R-E. & redang. fub ipfit cqaabitor 
R in A S m E ~ A in E - R in S. 
Si igitnr à Vf abftulcris R m S. xc^angulum fub A -S,m R- E. canabitiif 
I>p— RinS. 

Fiat N O. acqualis S. & N D. paraUcU Z L firt «qwdis R. pcr pimanm l>. dno- 

tur DP^ parall. NM O V. parall. ND. & Z I. p.«ducatur in P. Cùm NO. «q^. 
tur 5,&NZ,A; crgo A - S. acquabitur O Z , fivc VP,fmulit<rr cùmN D.five 
Ar.«nietatR,& ZI E, crgoR-E, «quabitur PI, Rcftangulum ignar ûib VP, 





X 



FV , V O. ReâangiUo cnim D p — R in S , xquetur fumpto quovis punâo X , X 
dBaApaiall.XY,Ileâang. VXY>&pec pimânmY, ciica afymptototPVyVO, 
hyperbole deicribatur, pcr pttiiâiml> tiûifilMt, flcccftdiffidUsinqi^^ 
bus analylîs aur conftruâio. 

Scquens xqualicatom localium graduseft cùm A' vcl xq. vclell in ratione 
data ad £.* vei etiam A/ A in £ , cft ad £/ in data ratione , dcniquc hic cafus 
omnoaeqvationes compcehendUt intra metam quadratotitia , quariim homogenea 
omnia vcl à quadrato A , vcl à quad. £ , vcl à rcûang. A in E. afSciuntur. 

His omubiu caQ>uapitnâiim l»cftadliacanxeâaoiiCuius tci dcmondracio 
fillima, A a 



A* « E*A* 
ad £*iara- 
tione data 
A* -4 AE, 
adE* inra- 
tionc 
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Varia Opéra 

■ • . * 



'<;ir NZ quad. NZ,inZI, ad ZI. quad.inrationedaÈ»,aBaturquatvispa- 
raUcla O »: , quadratom N O -f N O in ORcrit adO R quadramm incadcmra^ 
raucia '^/^ ' dcmonftiarc. Punaum igitur 1 . cnt ad rctlam podrionc. 

clSmSTpunaum , ut O . & fiât data ratio quadrati N O - N O, m 
ÎTlToR quadratJ. ]unaa NR. dabitur pofitxonc , & fatisfacict propoûwf 
rnnîincct in qiubuflibct «quationibus, quariim «nnialwmogaifia àpoicfta- 

t)mSrdata%art.mrubdauredamaltcramig^^^^ 
DE. Si A* aeq. DinE, pua&miltcft adPaiabotem. 




E* «0 DA. 



B*-A*- 
DE B'- 



bitur quadrato P I, hoc eft , li P 1 , intclUsatut cflc A, « H r, in««B» 

«;î^s^dTlr^ autE,' homogènes fub datis in A . idcmquc cont^ngct . 
Ucèt homogcnca omnmo data xquatiombus raifccaiitur. 

Sic £ * xQualc D inA» • i . 

Tn nr«^ti fis» VOtificN, citca diamcttum NZ,dcrcnbatur panbolccu- 

^'"poiutiuB^-A- .qu. DmE.Erg o B'- PUiEaequabin ir A\ 




Aoolicctur B * ad D , & fit acqualc D. ia R. 
ld<^que hxc ^quatio tcducctuc ad prxcedentem. qdppe R * ,ittccc«c 

ipfi E. ^lui, 7T V ^mialisR & oct punaum ivl ducatur M O , 

Fiat qu.ppc M , paftUcîa Z 1 , 5c arquabs ^ , « ^^^^^^ inhacconftrnûionc OI, 

iquatur R-E. crgo D. in O I, squabitur q^^/J^ ^ j ^ 
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NZ, fifi ltr**! pneftabit propofitum , ut patct ex conftruûione« 

Si H. A* acqu. D in E. 
D il B B* cquabitur A ' Tt fapc. fimilitcr omnes cqniticHies «Ifeâc coa< 
firacntur. 

SA h* mifcetur f^pc E * & homogeneisomniaodatU. ^ . » 

B*-A*aquetarE'. B 
Pundum I dt ad circuium pofitionc datum , quando angulot N ZI* cil seâiil. « * 









I 
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Fiat N M,2qualis B,circulus centre N. intcivallo N M, dcfcriptus prstftabit pro- 
pontum , hoc eft quodcumque punâum fumpiêris in ipfius draunfètentia at I » 
quadratum Z I, «qttabitur quadc. K M , five B ^ quad. N Z , (Ivc A * ut patet. 

Ad hanc xquationcm rcducentur omncs affcftx ab A ' ôc E * , &ab A, vcl E, in 
datas duais.modo angulus N Z 1 , lit rcaus, &pr«terca cocfficicntcs A* «quca- 
tur cocrticicntibus E*. , , . 

Sit B • D in A- A * , atqualc E ' -+ ' R in E. Addatur utrimquc R% ut E , B - ^^^^ 
H- R, fucccdatE, fictR* -+ B* Din A - A* arqu. E * -+ R * 'R.inE^-A ^fc 
ipfw R ' & B\ addatur D * , ut D -+ A fucccdat ipfi A , & Sasaau quadcatoium 
ÏL%B':&:D' arqucturP*. 

ErgoauferendolciHcetD'.qiiodittrimqiiefbe^ ' 

*- A . / s - - 

iEquabirur R* B*-*Din A - A*. . . ^ 

Nam ex conftruaionc PV^X»' «quatur R* B*, H igitur loco ipfîus A 
-+ D, fumpfcris A, & locàWT Rfanipfcn» B. 
Fict P'~A*: «q. B*. 
Et r^ucctur arquario ad priccdcntcm. 
Simili ratiocinatione llmiics xquationcs rcducentur & tue via omncs propofitio* 
nés fccundi libri Appollonii de locis planis owllruximas , & fcx pcioiesia qnibuf^ 
libet punâis habcrc locum dcmonftnvimas » qaod ùak miiabile êft«*ft ab Appol- 
lonio fortaflc ignorabatur. 

Scd B * - A ' ad £ % habeat rationcm datam. 

Pundum I. ctit ad ElUpfim. • B*— A*,ad 

Rat MN. a;qaalis B , flé pcr vcrticcm M. diametrum N M, cetlttam Z. dcfcri- ^» 
batur Ellipfis cujus applicara: fint rcélx Z I, parallclx , & quadrata. 

Applicatarum ad rc(flnngulum fubfcgmentis diamctri habcant rationcm datam, 
pundum 1, crit ad iiujutmodi Ellipfim. Etenim quadratum N M— quad. N Z , «qua- 
tur reâangulo iub diamctri fegmentis. 

Ad hanc rcducenniT firailcs in quibus A * ex una parte opponcturE' fub con- 
tr.iria affcftionis nota , & fub cocfficicnnbus divcrfis. Nam fi cocfficicntcs fint eacdcm, 
&: angulus lit rcdus, locus crit ad circuium, ut jam diximus. Licct igitut cocffici- 
cntcs fmt cxdcm , modo angulus non fit teâttS, lociis crlr ad ElUpfim. . 
Et Ugc| GOinini(âeantttr cq;i|tipnibas homosedca (ab dad« de A E , fict fcdu* 
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B*,eftad£*lB dtttntioiiie pnoâmn.I, cftadJiypccbotan. 




CI, fit A. 
ON^ lea 
ZLficE. 

Fiat NO,paiaIlda ZI, data latio fit eadem qme BV adquad. NR. Dabitur ergo 
punftum R , circa diamctram R O. pcr verticcm R,ccntium N dcfcribarur hypcrbo' 
Ix cu|us applicatx fint parallelac N Z , & rcflangulum fub tota diamctro & RO, ad 
quadtatum O I. fit in dau ratione N R , quadrati ad B ^ £rgo componcndo rcâan-* 
guliim fubMOR,pofita MM, aeqnali NB.,etit adquadiatiimOI, imacnmB', 
inntîonc data, NR^ quadratiad B \ fed rcdang. M OR, uni cum NR quad. 
xquatiir N O quadrat. fivc Z I, quad. fivc E * , & quadrat. O I, unacum B * xqtu> 
turquadrato NZ^Hvc A'ufUComB*. £jcgo dtut£*adB* -«-A* itaNR.quad. 
ad B* 8c codvectendo BV4 A* cftadE *,iniatiotiedata. Pnnâam igitui Z, tà 
ad hyperbolcra pofitionc datam. ' 

Eodcm quo jam ufi fumus artificio ad hancxquationcm , rcduccntur omncsquas 
ab A ' & £ * aliiciuntur unà cum dacis , Civc Amplicitcr , iivc jni&cantur ipHs ho- 
DK^^nea fiib A vdE , in datas, inodè A ' habeat eamdon ex alien 
notam, qiiâinEMiunfiliittdi?etfie> propofitio concliidctur pcr cifcnlos velEl- 

Diâîcillima omnium xqualitatum c(l quando ita mifccntur ut nihii- 

ominus homogcnea quxdam ab A in £ afficiantui una cum datis , &c. 

B* — *A* cquatur * A inE -4. E* addatur «rimqiie A*, tttA-f E fitl*- 
_ *A* tus alMiiHi ex homogcnds, crgo. 
» »A E B* — A\a:quabitut A* !AiaE. 





I 


h 




N 














M 




c 







Pro A E , fumatur E , fi placct , & ex prxccdcntibus circulas M I ^ praftet pro 
pofitum , hoc cft M N ,quad. ( ûvc B ' ; - N Z , quad. ( fivc A ' ) aquctur qoadrato 
ZI • ûve quad. absA rf£,fiaty]» zqiuUs N Z,iîvc A, ergo Z Y, a:quatiir £. in 
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hac autem quacftione punâoni V» five extremum reâacE, tantùm inquicimus. Vi* • 
dmdnm te dcmonftranduin ad qnamlincam ficpunâum V. Fiat M R, parai- 

Iclla Z I , & acquâlis M N , & jungatur N R , ad quam produfta I Z , incidat ad pun- 
ftum O. Cum M N. xquetur M R , ergo N Z iquabitur Z O. Scd N Z , acquatut 
\L Ergo toti V O, Toti Zl.eftxqualis: idcoque quad.MN — quad. iSZaequa* 
ti» qnadcato VO. Datur autem triangnlnm N MIL fpede. Er$o qoadnti N M , 
ad qaadrammNB.» damr ratio >ideoquc & quadrati NZ ad quadracum NO-,da- 
bitur ratio. Ratio igitur quadrati M N — quadrato N Z , ad quadratum N R — qua- 
drato K O datur. Probavimos autem quadratum O V, aequari quadrato M N — quad. 
MZ. Ergo ratio qnadrad NU O. quad. ad quad. O V> daiuc. Dattw aman 
punûa N & R , & angnlus N O Z. Ei^ pondum V, ex fupetioribttt demonftra- 
tis cft ad EllipHin. 

Non ablîmili mcthodo ad fuperiores cafus rcduccntur rcliqui, in quibus homoge« 
oeafub A in£, homogeneis paitim datis,partim fub A*auc £ * immifccbuntur* 
ant ctiam fub AfcE,in datasdu6tis, ca|nsid «fifipiUiiio âdUima. Souper enim 
bôicficio trianguli fpccic noti condructur quacftio. 

Breviter igitur Se dilucidè complcxi fumus quidquid de iocis planis te iblidis 
inexpiicatum vctcrcs rcliquere. 

Conftabitqoe deinccps ad quem loçom pertinebunt cafns oouies propoC nltinue 
lib. I. Appoll. dcloctR ^aoiat&omnuomiiiiioadliaDC materiam i^eâantlaouUo 
ncgotio dctcgcntur. 

Scd libct coronidis loco pulchcirimam iiaac propoil tioacm adjungctc ^ eu) us fa- 
cilitas ftatim innotefcet. 

Si pofîtionc datis quotcumquc lincis , ab ono ôc eodem pun£lo ad fingulas da- 
cantur Tcàx in datis angulis, & fint fpecics ab omnibus dudis dato fpatio xqualcs , 
• pundum contingit poûtione datumfolidum iocum. Uuico cxcmplo âc via ad pra< 
xim. 

Datis dnobos pmiffit K,M,iiivaiieiidns locnsà quofi jongas reâas IN, IM, 

quadrata rcftarum 1 N, I M , ad t riangulum I N M , daram habcant rationcm , rcfta 
N M, aequetur B , & rcûa Z I ad angulos rcftos, dicatur E, terminus N Z, dicatur 
A , ergo ex artis prxccptis* A*-i- B*— *B,iaA-f *E*,ad redangulum B in E 
babebit tationem datant. 
Et reiôlveiido hypoftafes ei jamttadidt pcxceptis, itapfocedetoonlltaaio. 
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N M , bifariara fccctur in Z , à punÛo Z , cxcitctur pcrpend. Z V, & fiât datât ratio 
ca4cm quz Z V. quadruplx ad Z M , dcfcripto fcmicirculo V O Z , fupcr V Z , ap- 
plicctur Z O, xqualis iplî Z M , & junûâ V O , ccntro V , intcrvallo VO , dcfai- 
batur circulas OIR, inquo fumatur quodlibct pundtam, ut R, fie jungantut rc« 
dla: R N , R M : aio quadrata R N, R M , ad triangulum R N M, eflc in data rationc. 

Hxc inventio Hlibros duos de locis planis ànobis dudum rcftitutos prxccfUirct , 
ckgantiorcs fane cvafifTcnt localium thcorematum conftruûioncs : ncc tamcn pnc- 
cocis licèt & immaturi partûs nos adhuc pœnitct , & informes ingcnii fœtus poftc- 
ris non invidcre fcicntiae ipHus quadamtcnus inrcrcft, cujus opcra primo rudia& (im« 
plicia novis invcntis 5c roborantur & augcfcunt. Imo & ftudiofbrum intercft laten- 
tes ingcnii progrcflus , & artcm fefc ipiâm promovcntcm pcnitus habcrc pccf- 
pcâam. 
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A P P E N D I X 

ADISAGOGEM TOPICAM 

Côncinens folucionem problemacum 
folidorum pcr locos. 

ATUIT inethodus qua linex locales deteguntiu, inquicendiun re* 

Hat qua rationc problcmatum folidorum folutio poflît ex fupradiftis 
clegantilllmè dciivari. Hoc ut fiât , coac£Unda illa quantitatum igno- 
tanim cxtn limites fuos e vagandi liccntù. lofiniia cniin fuat punfta qui* 
bus quaclbotu propcfitac (âtisfitin locis. 

Commodiflimè igitur pcr duas a:qualitatcs locales quaeftio dctcnninatur : iccanc 
quippc fc inviccm duac lincz locales poHtionc datx , Se pundum Icâionis pofidoae 
datum , qusftioncm ex inânito ad terminos prxlctiptos adigit. 
' Exemplis bzevitttftdilttcidè res cxplicanu pioponatur A' h> B in A* «qnari 
ZF inB. 

Commodè urraquc arquaiitatis pars poreft xquari folido B in A in E , ut pcr 
divifioncm iftius foiidi , ilUnc pcr A , hinc £cr B , xcs deducatux ad locos. Cum 
î^cur 

A ' -+ B in A* xquetur B in A in E. 
Ergo A * -+ B in A , xquabitur B in E. 

£t eût, ut patct ex noAra methodo , extrcmitas ipfiuS £^ adparaboicmpoûtiO' 
ne datam. 

Dcinde cùm Zp in B , arquetnr B in A , in £ , crgo Zp xquabitur Ain E. 

Et crit cic noftra nicthodo extrcmitas ipfiusE,ad hypcrbolcm pofitionc datam; 
fcd jam probavimus clTc ad parabolcm poûcionc datam, Exgo.datui: polîtionc 
c& facilis ab analyfi ad (ynthefim regrelTus. 

Nec diflimilis eft tnethodns in omnibus cquationlbas Giibids. ConAitiMis enim 
ex una parte folidis omnibus ab A affcâls, ex altcri folido omnino dato , Tdetim 
cum foIidi<; ab A vcl A* affcdlis, potcritfingi zqualitas iùpcDOKi limilis. 

Proponatuc cxcmpl. in xquationibus quad. quad. 

A * H- B* in A H> Zr in A* aequetnr Ergo A* «qtiabicar D " -r Ift 

Jll — Z * in A * , xquentur hic duo homogenea Z *. in E *. 
" Cum igitur A*, xquetur Z* in E*. Ergo pcr fubdivifîonem quadraticam. 
A * xquabitur Z in£, 6c eritextremitas £, ad parabolem pofitione datam. 
Detnde cumDr? B* iBA-Z*in A' aequètorZ* în^*on)nibuspcrZ*diri(li 
ppp ~ B ' in A- A*, acqqabitnr E *. . ; 
• • z» 

Et crit ex noftra mciMo cxcrbu^ £* a4 âfGitlm B^fitiaoe clatua. ScA €i| 
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& ad parabolem pofitionc datam. Ergo dntur. Non difllmili mcthodo folvcntur 
quaeiUoncs omnes quadrato quadraticx : cxpurgabuntur ciiim mcthodo Viecae cap.i. 
decaBcnd. ab aflfeaîonc. fub cube , & quadiato qtuuJtato ignoto ab una pane , rcli- 
quis homogeneis ab altea conftitiids pcr pacabokm, ôiciiJiiin» vd hypezbcdcm 

Jfclvctur quxftio. 

Proponatur ad excmplum inventio duaruin mcdiaium i» continua proportione. 
Sine duc itâae, B major , D miner, intcr quas daae mediae propott. funt iuvc- 
niendae, fiet A * acqaalts B * in D. 

Si major mcdiarum ponatur A. yEqucntur Hngula homogcnea B in A in E. lUinc 
fict A ^ aqiialc B in D E, iftinc A in £ xquak Bin D.Idco^uc quacftiopci hypci- 
boles 6c paraboles fecV'oncm pcrfîcictur. 



Tm 



PT 



Exponamr cnim rcda quïvis pofitionc data, OVN,inqua dctur punaum O, 
fmttcd* data B fie D, intcr quas dux mcdia; proportionalcs mvcnicnda:. Ponatur rc- 
ûa O V aequari A , flc reûa VM tpfi OV ad reâos angulos zquaxi E . ex priori 
arqualitatc qui A * «q. B inE , conftat pcr punaum O , tamquam Tcrticeniddcri- 
bcndam parabolem , cujus rc^um Luus fit B , diametcr ipfi V M , paralJcla & A O , 
applicaoe ipfi O V , tranlibit igiturha:c parabole pcr punaum M ex 2. aqualitarc, 
qaa BinD acquator A In E , rumatoc punâum ubilibec in rcdâ O V , ut N , à quo 
exdeetiir perpendiâilaris N Z , & fiât reâang. OVZ , aequale rcâai^ulo B in D» 
cxcitctur criam perpcndicularis OR, circa afymptoros RO, O V de fcribcnda hy- 
perbole per pun^hunZ. , ex nottra mcthodo locali dabitar pontionc , & tranfibit pcr 
punâum M, fed parabole etiam «^uam fupta dcfcripGmus dabuur poiitxonc & pce 
idem pundum M , tranfit , datur igitur pimûum M , poCtione, à qao fi demitcaciir 
pcrpendicuhris M V , dabirarpunâttmVj& teftaO V, major duanimooncinaèpro^ 
portion, quas quirimus. 

Invente igitur funt diuemedix pcr iiitcrfcdioncm paraboles & hyperboles. 

Si ad quadcat. quad. lubcar qucllioncm extcndece omnia ducancur in A> A * 
arqunb. B \ia D ia A. «qoentuc fingula homogcnea juxia iiipeciorem methodum 

B ' in E *. 

fient diiac scqualitatcs , ncmpc A*&B*inE,&DinAiScE*. 

Qin fingnlc dabunt parabolem pofitionc datam, fiet igitur conûruOio mefola- 
bu per ifiterlèâionem duarum parabolarum hoc caîâ. 

Prior conftruûio & pofkrior funtapud Eutodum in Archimedem , flchuic me- 
ifaodafacillimè redduntur obnoxiar. 

Abeant igitur ilbe paraplcrofes Yietxx , quibus acquationcs quadrato quadrancas 
reducit ad qnad r a tic at pcr medhm cabicarmn ibsradicc plana, parienimelegantiâ, 
ficilirate. Se brcviratc folvimtur ,ut jampatuit, petinde qoadcaiD quadcaticcac cu- 
biez quxflioncs , ncc polTunt , opinor elcgantiùs. 

Ut patcat clegantia hujus methodi. En conlhuaioncm omnium prohlcœatum 
cubicomm, quadrato quadiaticorom pcr parabolem & cuculum. 

Pontor. A^. 25 in AcqnaiiDir. 
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Sqp A * zq^itui Z ' in A h- D ^fingator quadcatomidis A * — £ ' aut alia 
» qnovis «luadiato, fiec qBadntqn A * -i- B *- h> B * ia A*. Addacur ad fuppk* 
mennpm fii^^llis «qualiutis partibus B * — * B ' in A * fict A'* r+ p * — * B' in A", 
cqode.B^ -B* iil ▲* acqiulç; Bt B* ia A* ZVin A -iÇ fiK ! B' r*. 
fleqade'N*. " ' : - 

Et fingulis homogeocis fl^c. j[>aitibus xqualiutis squetur M' in£*. iicc iUinc 
pcr fiibdivifioBein qvaàaadam B\ cqnàle Nia E, ideoque pnnAoïli otnc^ 
^am critad paxabbicnifx juâabJlipcthodo^Uli^ ^>^2 ■ ia A-i- Dit 

«qualc E*. N* 
Ideoque ex nodra mcthodo punâum cxtrcmum £,eriCa4cilCllUlObDclCKiptio« 

n<i igitur paraboles ôc ciccuU iipivitur quxilio. 

•^Haec methDâus'âdlHnè aéomaa cafus taài cobiooi qnàm qiudtsiteqiiad.ci« 
tenditur. Curaadam enixn tantùm ut ex ma pane fit A* ex altctt qualSiet homo- 
genca , modo non dfTkiantur ab A', at pcr ctpurgationcm Victxam omncsscqua- 
tipncs quad. quadratx ab affe£Uonc fub cubo libcrancur , crgo cadcm in omnibus 
oictliodiis , càm aniem cqa^tioaes cubicc Mb etc anir ab alfisâione fub quaduto pcï 
methodiim Vietzaili , homogeneis omnibus in A, duâis , ficc atquatio quadiaco <{aa- 
drata cujus nuUumcxhomogoKît'afficietar lnb'riibo»ideàquc Iblvctut per ibpe« 
riorcm mcthodum. 

Id folùm inrccuadaçqualitafccurilidumcft^ ut A * ex una parte , ex altéra £*. 
fnb coacrariâ alfeâioilis aôcâ repcriaâtur, quod eft ièmper fàciUimum. 

Sit cnim in alto cafu, ut omnia percurrainus^ A * xqualc Z in A* — Z' inD. 
. Finpatiu' quodvis quadratum abs A' — quovis quadrato date, ut B ' , fict A * -+ B * 
— * A ' m B \ad;raatur utriqucxqualitatis parii ad Xuppicmcmum B * , — ' B B*, 
fiet. A* -fB*-'*A*iB B* arqualeB* - 'B' ia A* -* iaA* -Z-inD. 

Uc igitur commoda fiât divifio , in 2. A f qualitate fumenda diffcrcntia iatec * B \ tt 
Z f quac fit V G. K *, & utraquc acqualitatis pars zquanda N * inE*. 

Ut illinc fiât A ' - B * xqualc N in E. lûinc B * - A V Z in D xqualc E\ 

... . "N*^ 

t Adverteiidual diinde * B' debéte p«xilaié-iÊ-»iBtM}iiia A* ééà àfficetiMtf Cgno defe^ 
âus, & pro circttio invcniremus hypctbolcm , cul promptum retnedium. B* enim 
ad libitum fucnimus , ideoque ipûus duplum majus Zp nuUius eft ncgotii fumcrc. 
Conftat autcm ex methodo locdli circulum crcaxi icmpcc ex xqualiutc , in cujus 
parte altéra quadratum tuamigBocumaffidtnrfigno h- ia tUnui, àlind quadratum 
jgnotam figno 

Si funnas ad hoc cxcmpltam iaVcntioof ht dnarnih mrdwrnin j cnt A * àega» B* la P* 
Et A * xq B * in D in A. 

Adjiciatur utrimqueB*-*B' in A*. A* r* B*-.*B*ia A* «ivbitittB* 
B* iaDinA-*A*iaB*fit*B%«qualeN\ 

Et fingulx «qualitatis p.irtcs xqucntUr N* in E *. 

Fiet illinc A * - B * xqualc N in £. Ideoque cxtreOium £ > erit àdpacabolem» 

Fiet iftincB* -+ D { in A- A* xqualc E*. 

Ideoque cxtrcmum £ crit adcirculum. Qui hxc advertecit, firuftra qux&ioaem [mc' 
Iblibii, tti&ftioais aagnlaiis» dciiniks teoiabic dedacae ex plani», iioc dl pcr 
xtSbâ &ciccaio» expcdUiCt 
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DE LOGIS PLANIS 

R E s T I T U T I- 

• * , . . • ' • • » 

O.ÇI plani quid Cmt notum c(b iâtis lupcrquc : lue de rc fcri- 
pfiflè libcos duos Appollonium teftaturPappos, corumquc pro- 
pofitioncs flnguUs inicio libri feptuni tradit, verbis tamcn aud 
obfcuris , aut fane intcrprcti miiiùs perfpcftis. ( Grxcum cnim c6- 
diccm vidcrc nonlicuit ) hanc icientiamtotius, ut videtur, Geo- 
mcmx pulcherhmam ab obUvlone vindicamus > & Appollonium 
de lods planis diflêccncon , AppoUonus GaUis , Batavis , 9c Illyci' 
cis audaâcr opponinius > ccrtam gcrcnrcs fîduciam , non alibi prxdariùs > qu^n 
boc in opçie Gcometrix miracula cluccic .* quod ut ftatim £itca£is> hk cxordipi.. ..'^ 

Propoficiones libri primi hx (mu 

PROPOSITIO I. 

SI dux lincz agantur,Vcl abuno d^to punûo > vcl à duobus, 6c vclin icâ^amli- 
ncam , vcl paraUcIx » vçl datum continentes angulum , vcl intcr Ce datam propor- 
cionëm habentes , vel éuam compiehendenies ^tium : coatingat auieiii tetminus 

unius locum planum pontione dàtum ; Se aiccrius terminus locum pianum pofltione 
datum contingct, intcrdùm quidcm cjufdcm gcncris , intcrdùm vcrô divcifum, 6c 
întctdùmfimilitcr pofitum ad reâiam lincain , iiucidum contrario modo. 

Hxc propofitio in propofitlones oâodividi coounodè poteft, 9l qiueris ex iis in 
multiplie^ cafus.- obfcuritateminterpceti przbuiflè videtur inrerpooftioiuim dcfcclas) 
imb & P.ippus ipfc hoc loco proptcr nlmiambrcvitatcm vidctnt nOQ Vttcavi0ic oblcu- 
ritatc. Singula dum Iccamus in odlances ,itaievclamus. 




Digitized by Google 



Matliemàtiçâ, 

PROPOSITIO I. 

SI àdato punûo in rcftam lincam dui lincï agantur, datam habcntes piopoc. 
juoncra > & ta;^invs uiiijis contingat ioçum pofitionc datum , hoc cft , aut rc- 
Cl^fS^t çiwi^çrçimain;.ç^çuj|i poa 

âam» aut ciiéuUSfciunfoentiam pofitionc <htain. . v. 

,^,JEfto datum punûum , A. pcr <juo<i agantur- i^i^wrc^ku?» rcaac, A B , A F, in ptD- 









A 






MX 









datii aio tMnânm t , eflê quoque aà reêtasa pofitione ^tâm. à panStù A » deifaiM 
in leûam H D , pcrpcndiculah A C , dabitur ptuidlum C , producatur C A , ad E , & 
fîat ratio C A ,ad AE, arqualis datx , dabirur igitur rcfla A E, & punftum E. pcr 
pundum E , parallcia teCtx HD, ducatur G E F, dabitur potitionc, & in cacric 
puncluin F , quia odines icfte pcr datam puna^im paralldas fecantcs in eamdctn m* 
tionem diiniduntur} patct ctg6 qnamcupque rédam pcr punftum A>nàniêttatcni> 
&datis pofitionc parallclis tcrminatam in dAtanyfccari proportioncra. 

Efto dcinde datum punûum & circuliu pofitionc ICN, cujus cciitrum A, 
iungatur B A, inpunilo I, circumfcrcE^fam Iccans, & producatnc 




■ / 1 



ÏB. ad BË. tttfit»tatioifi,adB'E, «qualis datx , continuetiir m F,&fiat AT . 
EF utlB.adUB.Acentro Fintcrvallo F E , dcfcribatur circumfcrenna circuit 
ED Z , qmm patet ex ccnflruftionc pofitionc dari, aio rcûas omncs pcr punftam 
datum B tranfeuntcs , & utrimquc circumfcrcntiisdatorain pofitionc orcnlonim ta^ 

ininatas in datam fecati ratîoncm. • ' — j r, r .v^ a t «4 

Duûacnim vcrbigratia CÔD iungantorC A. D F, cft ut IB.adB E ,.ta AI , ad 
ÈF,cr.6uttota BA^dBF/.a A 1 , Hvc A C . ad E F , fax F D , ^^a^t x^^^^^^ 
guli A B C, F B D , ad vcrticcnvJ patct itaquc triangula cOc litmha ^''^''i'^^^^J^ 
adBD, ita B A,ad BF .hoc c&iniaWdatt.cam igitur àdato punfto Bdu^^ 
in diieâuai dnaied» B C , B D. VciW giatia in data rationc quaruxn B C , tangit cir- 
c«SSm%tionc diltin^r^oque^p, aliam citcumfcrcnnam pofmo- 

sTpToducamur rcdte donccad coitfans dtadordm drcni^ 

^<Mmu$*porr6 nos minima quxque m demonftrationibus non doccrc , cum fta- 
tim^S , imo de cafo» divîSkiion .um ^ addua^ muumo po£ûac 

ncgotiedcti?a4. " 
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^ . * ...... .4< 

SI k datD punâo ducsuitur in dircâum dtue reûae , datum continentes rpatiuia 
coBtiflgât aucoa termiiiiis uuius lDcumplaiiiimpûfiaoiie»tangtt pancecdctet-' 
minus aicchus. .."u. -.. •• ' 

EÛo datODa pàiiftniii A\ data primom leâa hC, ^tiohe in qnaili'demitta'tiir 
pnpendicuiaris , A C , dabiturergo âcptinâiun C , producatur & iiac fpado dato- 
xqualc rcdangulum C AE, fupcr diamctro AE, dcfcripto circulo ADE , aio 
icAzs omncs pcr punâum A duâas , ôc illmc rcââ , hinc circumfcccntiâ circuU 
( c{ucta patcc dari foûcione ) tcinùmtas ita ad punâum A , iccaci ut icûang. 




fid» pactiboi cquetur fpatio dato,nam fit vcrbi graria tt&si D AB , ;un£^a DE, 
cum fit angulus ADE , In femicirculo rcûus , & Anguli BAC , DAE, ad 
verticcmzqoaks» ccunt tciangula D Ai: , AC fimilia^ atquc ideo leâangulum 
B AD , redangalo C AE,4btoaqailei cnmlgitnr pcr punânni A, docantot dn« re- 
fiBAB,AD,in diieâiom 9c terminus unius nempe AB , tangat rcâam B C , poH- 
tione dacam, tangtf ftieoBiatu aliecii» locnin plainim, ^hoc cft oxcnlnm AP ^ 
pofitionc datum. 

Scd dctur pui\âum V , Ôc drculns B I G H , rpofitione cujus centnun £ /ungatuc 
BV, & prodiiartiiK ltkB,dgbimyB,^toàiB»m 



B 
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œqualc dato cai etiamxquctur rcÛangulum G V X , fupcr diamctro X , F, circulus 
ddcribatur XKF, quem qaidcm dari pofitionc patct, Aiotcûas pcr punaum V* 
tnnfèttntes fcdnobus ciRotis , «enmnatas ica lêcari in V, ut leftangulum fub 
fcgmcntis dato a:qualc effidant. Ducatur cnini vcrbi gratia A V, Kl , Aio le-. 
ftangulum A V K , aquari dato , fumatur ccntrum circuli minoris O , reôa autcm 
A VKI, fccct cundcm cucuium uiR, jungantur rcûat RO, AE, pofuimus rc- 
aangulum G VX, «qnariBVF^ critergb GV,ad VB, ut F V, adVX,& corn- 
poncndo , & fumcndo antcccdcnrium dimidia, & pcr converfioacm latkMiis, ut E B, 
fivc E A » ad £ V , ita O X , fivc O R , ad O V , & habcnt duo triangula O V R, V 
E A , commvncm angulum E V A , crunt crgô fimilia & ut A V, ad R V, ita A E, ad 
KO^fiveEB, ad OX,VE,ad VO,cumcrg6 ut EB,ad OX,ita VE, ad VO, 
crgô utEB, ad O X ,itateliqua VB, adxdiquam VX^atqœidebac Ay>adB.y« 
ita B V, ad X V , fimilitcr probabimus ut G V ,ad VF, itaIV,adKV, crit i>itar 
Viciflim ut G V,ad VI, itaF V , ad VK , ut autcm F V, ad VK , ita V I , ad V X , 
( quia rcftangula K V R , F V X, ui cucuio iuat a:quaUa ) ôc ut V R , ad V X , ita pro- 
tMVimiis dlê V A, a4 V B ,erit ig;irur ntF V , ad VK» exiina parte , ita V'A, ad V B, 
rcûangulura igitur K V A , rcûangulo F V B , dato acqualc , ex alia veto parte crit 
ut G V , ad I V , ita V R , ad VX , atquc idco rcftangulum I V R , rcftangulo G VX, 
dato arqualcî cum igitur pcr punûum V, ducantur du* hacx in dircaum A V , & V K, 
compiehciideiitesipatiiundatiiiii, flC terminus uidus nempe V A,contingat circu- 
lum pofîtionedacum» tangeK tenninui alteniis locum planom hoc cft ciEculnm 
ZKF, pofitionc damai. 

IIL PROPOSITIO. 

SI à dato dœanmr duc Unec damm continentes àngulBnt'ftdatamptopottio^ 
ncm habcntcs, contingataoton. teantttuinnias locum ^lanum poGtione» con-* 
tingct &. tcrmuius altcrius. 

Efto primo datum punAum H«.& rc^a liiica A F, poritiotic,inquam demiilâ per- 
pendiculatis HB, daliicitt. Ettcanjulo dato aequalia angnlns B HE, de fit B H, ad 




H £ , in rationc data dabitur tcOu H £ , pofitione & punûom £. à pimâo £ « 
ad teâam HE ,exdtata perpcndiculaiis infinita D E G, dabitnc pofitione , 
matur quodllbet punâom in leâa A F , ut C , Se junâa H C , liât angnki 
dato îiqualis C H I , aio rcûam HC , ad Hl, elle in rationc data , nam cum 
fintaequaics anguli BHE,C dcmpto commum C H E , crunt iqua les B H C, 
E H I , ac Ittnt angnU ad B ,^4^ £ ^ rcOi^runt igitur fimilia triangula H B C » 
HE|>8cncHB»adHC,icaH£,adHl»fc7iGiflimittaB,adHS,ic»HC,adHJ^ 
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habet lationem datam. Cum igicux à dato puuâo H > duûx fucriiit dux linca: H C, 
HI, in datoangiuloCHI,flcindataiatioiic,8calticiancmpcHC, adpunâuin C» 
€ontiiig^c leâam pofîtionc comdÊïgct te tetminiis aherins hooma planuin , ncmpe le- 

ûam D G , quam dari pofitionc probatum cft. 

Scd tangatur circulas^ cito punâuin A, datus circulas pofitione 1 £,cujus ccntrum 
Syjuo^tui: ïA, iccaoscirculuminl» & fiât aogulus xqualis dato, îc ratio 1 A, 




AD, data , dabitur AD, pofîtionc & punAum D , producatnr , & fiât ut I A, ad 
JkV ;iu If ■■ ad D C, centre C, dcfcripto circule D B , qircm patct dari pofitionc fu- 
matuc quodvis punûum in ptiorc circule uc , £, & iunâta £ A, fiât angulo dato aequa> 
lis E A B , & fit punânra B In ftctindo cirailo,aio clic AE ad B A in ntione dat& 
janganmc ¥E,B C ,probabiinus ut fupra squales angiiIosFA£>CAB , &lioiiUtu- 
dinem triangulorum F A E , C A B , iifdcm rationibus quibus ;"am in priorc propofi> 
tionc , cjufquc 2. figura ufi fumus , argucmus , critquc A F , ad £ A, ut A C ^ ad A B« 
& viciiBm ut A F> ad A C , hoc^ ut AI,ad AD, ita AE, ad AB, dabitur crgo ra- 
tio AE ad AB>flÉ.pitettuiiiibiras> tam conicqiiaitia pcopofiiioiiit. 

lY. PROPOSITIO. 

SI à datopnnûo docantnr duc lincc datnmcootinentesaiignlam ftdatajncom- 
pfchendcatei fpaciom contingat autcm ttuniniis nniot locom planum politioiie 

datlllli,contingct, & terminus altcrius. 

ât datum pundum G , rcûapoilcionc data AC^ in quam ducatur perpcndicula- 
lii GB, cftoaDgulusdatnsBG£,& ipatiumdatiimiiibBG, lnG£,rupcr G£, 




»*'■»■ : ■ .... . . - i . • . 
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dcfcribatur remicirciUus G £ F, & fumptoM fçÙA pofidone data quovis punâo 
Ut D, junâaqucDjG^fiat angulodato aeqinlis D G F, aio rcâangalum fub DG, 
in G F> cqaaridato , jungatur F £ , probabimus ut in propofitione pneoedente aequa- 
liratcmangulommB GD , EGF,fcdrc£liadB, &F, funtxqualcs.nonbtcbit igitiir 
triangulorum B GD, E G F, fîmilitudo ncquc rcftangulocum B G« io GD, &G D, 
in G F, zquaiitas , nequc veiius poûtionis , A igitur , &c. 

Sed ût datnmpuiiftuin A, ftcUoilus pofiKiooeHG£, dacacni pcr ipfiiii ceo- 
inuQ AB H» 




Secans circumfcrentîam in punÛis EH, fît angulus datus H AB, & fparhimda- 
tum rcftangulum fub H A , in A I , vcl E A , fub A B , lupcr rcdla 1 B dclcnpto Ic- 
jnicirculo ( qucm quidcm patct dari pofïtionc ) fatisfict quxftioni, nam duâa G¥A 
verbigratia &ââoaiigiiloGADC,dato zquali > aio KÛangulum G A D, vcl FAC, 
«equari dato, nam cum rcftangub H A I , E A B , xqucntur , crit ut H A , :\d A E , ira 
AB ad AI, Ex proponnonis vcrô fuperioris ratiocinio patet a:qualitas angulo- 
rum H A G , B A C , & ex prima propotttionc facile dcducetur cflfc ut H A , ad G A, 
itaBA,ad AC,fcd ut H A , adGA,iiaFA,adAE,crg6 i|tFA,ftd A£, ira 
B A ad A C , rcftanguluraquc F A C , rcûangulo B A E , dato cft aequalc. Dcindc cft: 
Ut B A, ad A C, ita A D , ad A I , rcftangulumquc G A D , , rcftangulo HAÏ, dato 
a:quale. conftat itaquc ex omni parte propolitum , Ci igitur , Ôcc. 

Hoc in calu fumpfimus punanm Aczin diailiimpoficiooedaciim,m a. verô ca- 
ftt ». propofiiionis intra dtculum pcrfcvcramm. 

Qg^tuor propofitjoiKS pncedentes punûumiuuiin datiim auumunt,requemes duoy 

PRÔPOSITIO V. 

SI àduobus punai» datisdiwUaw paiallete agantuïTationcm haboitcs datam, 
contingat autcm tenninns onias locom planuffl pofitione datunf , conttngetflc 

terminus alterius. . ' . . 

Sunto duo punftaA & H icOa, pofitione CBDK, m quam demitutur pet- 
pcndicularis AB, cuipatallcUduatutHE,*ûtiaiio AB,adHB, dau, dabitw 
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punaum E, pcr quod dudi E F G , pcrpcndiculari ad H E, & re£ht pontionc d pa- 
ralkia» 410 omnes pandldas à punaiii A H, duâas . reOis C D, F <J, poiiaonc da- 
ns tcrminatts , cflc in proportionc data AB»adH E$ erantenim^ngiili B AD^EHG 
a-qualcs, & rcdi ad B, & E , (imilcs crgo trianguli B A D , E H G, & rcUqua ficUia! 
Cmuigitur à daiis duobus punûis A , & H , duda: fucrint parallclz AD, H G , in ra- 
tione data , quarum A D , eft ad datam rcdam politionc crit & H G , ad ccOua pott^ 
tioncdatain,i<lcoqucadlocumpIantini. 

In hac figura fint data punOa A , & Z , & circulas pofitionc B C , cujusccntrum 
;ungatu£ A £ , oceurrcatc cùciilaiaB , & tiuic pacalleb duam Z N » fiaiqnc mi 9 
• ■ • • - 





A B, ad Z N , xqualis data: producatur Z N , in I , & fiât ratio B E , ad N I «qualis 
etiam datas , ccntro 1 , intcrvaUo IN, dcfcriptus circulus dabitur pofitionc * & qui 
Aîoiii ûtisÊciec, namduâispaialIdisAC ZD, dïailtf adp^lnûaC,D,occurrcn- 
tlbus crit ratio A C, ad Z D , xqualis datx, cnimangulos BAC, NZO^Muaks 
jam primùs hujuspropoiuionja caTiis evkit, idiq^nattabit iècundiimiiroiiofi* 
tionis epitagtoa. r*rr«»». 

PROPOSITIO \L 

SI à duobus punftis datis duz parallclx aganturdatum comprchcndcntes Aatinni 
contingat autcm tcrnunus lumts locum planiim poGriong dat^mf ^Tingpt ter, 
minus alceriiis. 

&ic(ba duo ponâa A , ftH, leftapofitioiie C E, iaqiampcipcndicuUtis A B 
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ctti paralida diicatui H G, & rcûangulo dato fit atqualc rcOangùlum fub A B HG da 
l|itorKÛaHG,fnpcrquaik(aiptii8feinidicolaiHFG,quïm^ 
cnim ubicumquc parallclis A D, H F, & jurifta G F.patcbitdemmiftiatiffnrf fnpfriorci 
rctradanti trungulorum B A D , G H F, fimilitudo, idcoquc rcftangulam fub AD in 
Hf , aqualc dato fub B A , in H G, condudctur i cum igitur à duobus pun^is &c 
Jto a. «fofintdata puiiaa A&B,& dtaaus politionclFG H,pcrcujusccntrum 
«anfeac AIH.ciu pvaUcU daçaturBC, a6^txe«>ngiitaiiifiibAI,BC, iqualc 

H 





dato , cidcmquc arqualc rc^^anpulum fub AH, in BO, fupcr rcQa OC, dcfcrip. 
tus fcmicirculus prxftat propoiitum , nam daùïi parallclis A F G , B £ D ^ cruntan* 
gttli'H AG , C B D , «qaales & rcâangulimi liib A G , in B acquale dato eidetn- 
quc reâangulum fub A F , in B D, ncc , abfimilis eft d, quae in 2. cpitagmate fiopo* 
fitioois qnactae prodiu cft demonftratio. 

VII. PROPOSITIO. 

SI du» Une» agantur à datis' duobus ptmftis datum continentes Angnlnm de da« 
tam habcntcs 'propoitioncm contingat autem tcfmlnnt unios Jocmn planom 

pofitionc darum contingct , & terminus altcrius. 

Sui.to duo punâa A , & B , rcâa pofitionc I G H « fuper B A , dcicribatuc portiq 
cftculiALB , capiensangnlnmaequaiem datoà ponfto A^ dnottur in i«£bm IH, 
pcrpcndicularis A G , quâ produéu donec drcumferentiac occurrat in L , producatuc 
L B E , & fiât A G , ad B E, in rarionc data pcrpcndicularis ad B E, agatur F E , D C, 
& funutur quodlibct pundum m portionis curcumtercntia ut K , à que ducantur per 
punâa A0cB«ieâ«KAH,KBD,occanaiteszeaiBlH> FCinpwâkH&D, 
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aio A H , ad B D y cSe inratioiic data A G , ad B £ , cum cnim hoc ita habcat crunt 
triangula A G H, B £D yiimilia, ideoqufi anguU G A H , £ BD « ci(que ad vcrticcm 
K A L , K B L, «qnalet» quod quidon ha ft hSoet eam^àtm chenu pofnioBi infiAànt, 
& proclivis cA ab analyfi ad fynthefîm regreffus. Cum igitur à daris duobus ptmâis A , 
5c B, du£tx fucrint duac tcCtx A H, BD, datum continentes anguhim H KD ^ & tcr- 
miniu ipHus A H, contingat icdam I H , pontionc dacam , çontingct Se tcnninos B D, 

leOin F.G, qaamdKifdfiKioiie cvidtcoofiniâio.- 

Sed fînt datapunâa AB« arailiis pofidone HF,^4>ftt leâa AB , ddattntar 
poctio. ^ ..^ 




circuli AKB, capicnsnngulumdato«qualcm, ccntnuncircuIiHF, cfto G, jungamr 
A H G, produc.uur douce portioni occurrat in K, & ducatur K, B, E, &fit ratio A H, 
ad B £, data procucatur B £ > in D , donec H G adD£ , Ht paritcr in lacione data , 
ciencxo D , defoipliit drciahis dabitur iNtfitiooe <^ 

âis qiiippe I A F , I B C, ctunt anguli ad A , & B , aequales , & reliqaum propofiti non 
cfï l.iboriofum > ft.uimquc patct A F , ad B C, cflc in ratione datâ» imo &ad Circuinfe* 
icauas concavas pcoduâas idem prxi^are : cum igitur, ficc. 

VIII. PROPOSITIO 

SI à duobus pim£Vis datis ducantur dux linc^, datum continentes angulum, & 
datum comprchcudcntcs fpatium, contingat autcm terminus uiùus locumplanum 
||oficipQ«datiim,o9ntii^ ceoBiaiit jltcntu. 

Sintdata duopun£ta A, & 6 , reâa pofitione GI« fuperAB, defcrtbatur portio 
cixculi capicns angulum datum « daOac pcrpcndicnbri» A H, iaGÎ» contifliictur înF» 
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& junfta FB , producatut in C , fitquc fpatiam cUtum Â H , in B C, fupcr rcôa B C, 
dd'criptus circulusficiet quodproponitur^critquippcfiunpto quovis pundto in por- 
tim,B,&jaaâisEAI, E B D ^ reftangulniir fnh A I» B P, «qualc daonec diîfert 
ab cxpofitis aliis catîbus dcmonftratis. 

Scd fint data duo punda A & B , datus pofltionc circulas I K L, & fupcr A B , dcf- 
ccipta portio cixcult capicns angulum dato xquaicm : ducatur pcr centcum tcâa AMI, 
ftprôdttcatnriii Ciiinâaqiic ûB.pcodncainr ftfiatfcâanguluflifiibAU^BC» 
cqualc dato cidemquc cq^xcâûgulimi SabATUflAZD f&JfCsÇD.$ «tÛbifOlf 
fenûcùciUu» iâtisâdict ipiopoflto. 




H- ^ 

Hoc cftfumpto quolibet punc^o in H, & rcliquis ut fupra conftru£Us , ut in fi- 
gura , crit rcftangulum lub A K, in B Ir j squale dato, cidcniquc redangulum fub Ail^ 
inB£^ nccdtdiverradcmonftratio à precedentibus conftat itaquc propolltum. 

Eaque raticmeptior AppoUonu tea Pappi pcopoficioteddimr manifefta. 
Obfcn'andum autcm cafus quos in (cmicirculis tanrùm exprcfllmus in circulis in- 
tegrislocum hnberc ; fcd & cafus multipliccs ex varia datorum pofitionc oxiri, quos 
Otioiîorcs ex prxccdcntibus ûciii opcia Ôc procUvi ratiocinio dcduccnt. 

5ubjidtPappt» locmn planum qucm a5 . cxceâis concingit intecdam e0b ejulSem 
gcnerisi interdum vcro diverfum. Hoc patet quia ÏQ i. propofîdone vcrbi gratiâ cft 
cjufdem generis, nam fi prier fit ad rcdam,cft qnoquc ad reftam poftcriorj G ad circu- 
lumfimilitcr ad circuium> in fecunda: vcc6piioccpaitc« & aliis quibufdam calîbus cft 
divcrli gcncriS, 

Addit ddnde aliquando fimiliter poni ad nâam lineam > intcrdam oonnario mo« 

do: quoloco vcrba (adrc£l.im lineam jquaenullum fcnfum admittunt , ccnfeo de- 
lenda, & italocum intcrprctor, ut aliquando fccundus locus pnori contrario modo 
ponatur , verbi gratiâ , (I pnor lit ad convcxum circuli, fccundus ad concavum , &c 
cnjas iciczempla priorcs piopofitûMWS iappeditabuiit. 



PROPOSITIO IL 

SI tcùx linex pofitione data: unus terminus datus fit, 6c alter circtunfcrentiam 
eoncavam pofitionc datam continget. 

Hzc veiba fi ira legantntfidfa ç(l propofido «leponendam igitur loco, vcrbi gra- 
tiâ ( pofitionc dat3c ) magnitudinc datx i critquc fcnfus .• ut datâ circuit diamctro Se 
ccntro , extremitas dumctri lit ad circulum pofitionc datum cujus ici vcxitas cum 
pce fc pateat cordiotiitt 14c immoieronc. 
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PROPOSITia lit 

SI à dnobas paoâis «btis infleAaninrKâs Unese datom angulmii oûotiiieoiM » 
commune ipfiicaia pudumcontïnget dxcHmftseiuiaiii concavm pofickme'di— 

tam. 

Hxc propontio pcr le pacct^ dait cnim fuper rç^à lincâ duo punâa jungeatc por- 
tioDOQ . çirculi capieman in^joluiiidttiiiii doaiic £iadides in ckmcntU. ^ 

PROPOSITiO-IV, 

SI ttianguli fpatii magnitudinc dati^ pontionc &c magnitudincbaCsdatadt, ver- 
tcx ipliusrcûam lixicam pofitione datam contingct , parallclam ncmpc baû da* 
tac, cujus mventioiieezi.clem. âcUè deduces omnia. 

PR^OPOSITIO V, j 

SI tc€tx linex magnîtndioe datae* te oiîpiam pofitioai datae zquidiflantis tmnt 
terminus contiogac reâam linetm pofitiooe datam» ftalios tcnnûmstieâamli- I 

ncnm pofirionc datam contingct. 

Datae tcâx liocaB DE , nagoicndinc « âcccâs AC, pofîtione datas zquidiûanti^ 



mius terminus ut D, contingat reâam A F, pofitione datam fi pcr pundum £ , duxc- 
lisBE G > ipG AF, pataUdamconfiabitpxopofitnm. Erant qûippe icAb omnesin-> 
ter has duas paralldas inierceptae &ieébc A C, pofitione datx zquidiftantcs , intcr fc 
cqualcs: qnod ip(â conftruûio manifcft.it. Si igitur altcr terminus cujunibct fit ad 
reâam A f , cht alius ad B G > ut voit propoûtio , quam cciam iicet porxigcrc Icvi jqc> 
gotio ad circulkM. 

Sic cnim data A B, politîonc cui zquidiftetieâa NO» magnitudinc data , cujus 
punftum N , lit ad circumicrcntiam circuli C N M , pofitione dati ; Aie pundum O, 
eâc ad circulum polkionc datum.£fto £ , ccntnun circuli C N M , <Sc duda diamc- 
ter ipfi K O , pacallcla continaeturinF , donecreâa C F , xquetur N O » datx , dabi< 
tm ttâaC F, pofitione, ftmagninidioe,pcodiKfttiir«&fiKF H yS^i^ fa^ 
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pcr F H , dcfcriptus circulus prxftabit propofitum , crit quippc punftum O , ad ipfiiis 
cxicumârrcaùam cumcaim punâum O » fît ad circumfcccatiaia n n iilSi FOPj^^ 

A S. 





tcûx C N, F O , atqualcs & parallcla:, cum squales & parallclas C F , N O , conjun- 
ganc I crunt igitui anguli N C D , O F H , aequales > quod quidcm ica Te habet cum 
zcûae CD*FH,lmtaEquaks^acàKftUNM,OP,aBqiiaUter<liilenc.pot^ 
propofitio Pappi univerfâliùs ita concipi. 

Si TcCtx lincz magaitudine ditx , & cuipiam pofîtionc datz zquidiftantis, unus 
terminus contingat locum planum pofîtionc datum , & alius terminus locum planum 
poGtiofie datiuivooiitingec. 

PROPOSITIO VI. 

SI à Pnnfto ad pofiticme datas duasteâaslineaspacalldas inter & couvtniai- 
tes ducantur reâae lines in daio angulo vel datam habcntcs proportioncm vd 
qu'arum una fimul cum ea ad quam altcra proportioncm habct datam ^ data fiicxit 
contingct punâum rcâam lineam pofitione datam. 

Hujus propo(itioms ditaefunc partes, quarum pri<Mrlueceft. Sùit dvcreaz pofîtio- 
ne date A £, AF, inpanao A,concaneiites,ft à punûo C> deoUttantiirc^ 




CD, in datis angulis CB A»CD A» flclliit feâzBC^CD, bp data propoitioM 
Aie pundum C .cflcadrcftam lineam pofitione datam. Jungantur AC, BD, in 
quadrangulo AB C D, dantur trcs anguli ABC,ADC,BAD, datur igitur aogu- 
lus B C D, datur etiam ratio B C, ad C D , ex hypothefî ergo datui ipede t riangnimn 
BDC^ft a^soti CBD^CDB^idiqttiiiliiiKABD, ADB» dantur «idcoqueipe 
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cie tnangulum ABD, datur, igiturrado AB,ad BD, fed ex demonûratis datur 
ratio B D , ad B C , ( cuin jprobfttan Gc'ttianguliiin B D Ç , ipccic daci ) crgo datur ra- 
tio AB,adBC , datur aaieniB A, pofitione &puiiâQm A, datur igltar pofitione 
reûa AC, & inca fumpto quovis punélo & ab codimiiïls in datis anguIîsieâisiaiG- 
Ctiadatai, probabitur icmpcr dcmilTas effc in data proportionc. 

Altcr calus cil li icdx datx Ant parailcla:. 
Sintteâs CA,CB,mdatisangiilisCAD,CBF»inproportioiie dati,angulus 
CNB, datntjdleiiim aEqiialis piopter païaUdai dâtirC AD, datur igitur ^ede 







B 


E 







M 

triangulum C N B , & ratio C N , ad C B , datur nutcm ex hypothéfi ratio C B , ad 
CA , crgo ratio C N, ad C A, data cil; idcoquc probatur facile puiidum C, elle m reâa 
datâ pofîHone. CcHiftniftio , pcr punâum quodvis ut B , trajiciatur pcrpcndicularis 
IBM, dabitur I B , fiât ut A N, ad N C, ita I B , ad B M , per punaum M , duôa dua- 
busdnris parailcla, fatisf^icict quxfticni', ncc cft opcroû demonftratio; fi igitur à 
punfto quodam ad politi,onc datas duas rcâas lincas parallclas vcl intcr fe convcnicn- 
tcs ducantur reâat Uness, datis angulis habetites datam propoxtionem contingct pun<> 
âuin Kcâam lineam pofitione datam. 

Sccunda pars ita fc habct. 
Dcnturredx A C , A G , in punélo A concurrentes , ponatur A N, fupcr rc^tam 
AC, in dato angulo C AN, iiac A N , aequalis datx & ipli A C, paraUcia ducatur N G, 




aniTulus alius datus fit R O G , pcr primam partcm hujus ducatur rcfta G E, in qiu 
lujnpto quovis p.untto ut E , rcdï E D , E F , ipfis R O , A N , paraUcla: , fint in ra- 
tionedatl, dabitur GE, pofitione ex luperms dcmonftratis. Producatur FE, in B, 
dabitur F B , magnitudinc cft enim xqualis datas A N , proptcr paraUcla». Qupdcum' 
^ue igimr pundum fumpferis in rcÛa G E, ut E , à quo in rcdas A C, A G , demife- 
rjs rcûas ED,EB, in angulis datis ^ B£,uiiàcuinEf ,ad quanifiP,habetra- 

cionem 
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tioncm dacaai data ciit , quod vult propoiitip. Siigitur à pun^ quocUm ad poIt> 
tione doasKÛas tineas intet ft.ooiivenkiitca ducuimt feâae Unec in daiit angnlis 
quamin una fimul cum ea adquamalcaahabec ptopoitiOficm datam ,datafiiaita>ii- 
tingee panâum leâam Jincam pofitione dacank 

PROPOSITIO VIL 

SI Hnt quotcumqae icâs tin«e pofitione daiae atqne ad iplàs à quodan\ punâo du- 
canturrcûae Jinexindaris angulis, (ît autcmquod dad lincâ &du£Îa continc- 
tur , unn cum conrcnro data lincâ , & altcrâ dudtâ zqualc ci , quod data , Sc aliâ dilââ 
&rcliquà conunctuc pundum rcûam lincani poduonc datam , contingct. 

Haec propofido eft ampliatio prxœdencis , Se quod de duabus lineii eft liipcdàs de- 
monAratum in prima pane propoficioiiis ièicaB » liSctnqiiocciijnqiic locaui liabcce 
proponitur. 

Ejtponantur très rcdx pontionc datac & ttiangulum conftitiicntcs A B , BC , C A, 
cft invçnicnda rc^ £ K, vcrbi gratia in quafiuncndo quodiibcc piuidupi vtM^ ab eo 




à . • «■••..* 

dttcendo reâas M R , M OT, M I, in angulis datis. MRA,MOB.MIA« fiuniiia dna- 

lum O M , fc M I , fit ad M R, in rationc. data , pcr primam p .rtcm propofitionis prx- 
ceJcnti'; invcniatur'rcda irrquâfumendo quodlibct pundum & abco ducenHo rcttas 
ad rcct.is A B , B C , du&x fini in rationc data ,dabimr politionc rcûa qua:fita , pun- 
âufnigiturin que coitcattMronin A dibitair, efto£ j 2 qao diiGiaa^.£V»ED; 
iifflk'MO, MR, pàrallcl*, crgocxconftraaionc V E.adEDjhaljdïitjaifOroîinda- 
taittf^adem metliodo fumptis A C, A B .rcûis invcniatur punaum K , à quo dudx 
KL, KZ , in datis angulis ipfis ncmpc. MR, Ml, parallelx ,,fint iiiirationc data.i 
Eric igitur limihter KZ , ad K L , in cationc datâ , iungatur EK , qnodcumquc panti 
â^iîki^n'éa fknpftiflï^fb^ Siumtur M,.vcrbi gratia«x jam conftruais 

fiât M F, parallda B A, & M H , parallcb B C, probandum cft fummam duarum O M,- 
Ml , cflcad M Rut V E,ad ED,iii rationc ncmpc data, fiât adhucKG, paraJlcla 
B A, ponatur vcrum clic quod mtcndimus probare,crgo vidllun. ctitiUtM R.ad 
E D , ita fumma duarum Mf, M O , ad. E V, & dividcodo ^ar ut diflfecentiii M R, & 
DiEv'ad I>£, ità diftetcntia qua dux OM , M I , fupcrantE V, ad EV>camaurcm 
MF , fit partlIcJa B A , EF , crit diffcicntia rcftarum MR ,i5c DE , & cum MH j 
fit parallcla B C , EH, cric diffcrcntia tcûarum , M O, VE, idcoquc ditfcrcntia 
rcûarum I M . & E H , aquabîttè cxceflai qtfftdoc M 6, M I, fupctant reâam V E, 
fiir ilémôi^il^4gitur erit E F , ad D EmAldiffcrcntia icdaf um I M , E H , ad E V , 
8^ vidffiiii'ËlPH -éth ad di(Fc*entiam rcftarum I M , E H , ut E D , ad E V , crit iî^ituc 
c6nVertcndo diffcrcntia rcftarum 1 M , EH . ad E F . in rationc data E V, ad E 
ck couftcttÊhonc autcm ( cxpofittetribus E H/E F , M I , eft V^yld EH , ut K E^ ad 
cft«ita«Mira<i»M4',.ln ^eadenviaiioiie K E , ad E M , cft ctiani {.amW,- 
«^^àfliiKBvIliy^ oév4Mc4M- in eaàmk-miow l^f.» afi.£M>.igitiici«cs icâA 
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V E , K Z, E G , funt in rationc trium H E , M 1, E F , cft igitùr ut diflfcrcntia dua- 
nim E Y , K Z , ad E G , ità diffcrcntia duarum M 1 , £ H , ad E E , fed probaviinu» 




A fs I z e 



diflnentiaiii dnafomMI, EH, ad EF,habecetatioiiein<IataraEV,adED/igitùc 

difFcrcntia duarum E V ^ K Z*, ad E G babcbit latioaem datam E V , ad E D , & vi- 

cifllm dilfcrcnria duarum E V , K Z , nd E V crit ut E G , adE D , & componcndo 

K Z , crit ad E V , ut G D, ad E D, ledproptcr pcrallelas K G , B A, KL , a;quaiuc 

DG, igitarvici0îmeric atKZ,adKL»itaEV,ad£D,quodquidemitaiêhabe-. 

te jam ex ipiâ conftru£tione innotoierati 

Conftat itaquè vcritas pulchcrrimx propofitionis , ncc cft difficilis aut abfimilis 

ad ulieriores calus , & quotiibct Uncas porrigendas conAru^o , &dcmon(tratio, ictn- 

pcr enim beoeficto conftnifikioiDis in dinbm finds expedietur probktna in tiibttt li- 

ncis: bcncfîcio conftrnftjonii inuMnislineîsccpcdictur problcma in quatuor linds: 

bcncncio condrudionis in quatuor cxpedictur pioblcina in qoinque > & finùli CttU- 

ninô ac unitbrmi in intinitum mcdiodo. 

* ■ • ' • • • 

PROPOSlTI.Q.;yilI, 4c UUima. ' 

SI ab aliquo pundo ad pofitionc datas pandkhsducantuc ceûx lincac in datis an* 
gutis «pm ad pvnâa in 4pfia daa abfirmdant teùu lineas vel ptoportionein hh 

bcntcs m^^atium conchnontcs datum , vcl itaut fpcciesab ipHs duàis, vcl cxcef^ 
fus fpctfieiam fit ggualis ipatio dato p»a^nm .gwtingct podtione datas rcteU- 
neas. ■<■ •'' . . .t- • , . . . • • r- ; , - 

• Hu;u8 pvopofitioiiitf^ft<Km.eflet) qaaenorc0aitpaitct>ièd€amîn.nâoned«ci» 
veram duntaxae.depiehcndinius ; valcant igîtv rcliqua de fpatiD'.COnninto fiib dua- 
bus , & de Çiiwsmi , aut diffcrcnttâ quadratoium ab ipfis tanquAQ COWmrHtltia^ 
aut liucalinadc tianHau xc^iciantur. .: , 

• »•.•(>- Pniip oi i a ili fc iiaqac Ce emèndaoïm TheOfcna. - ^ 
: Si abiaUqubpàaiâo ad pofitionc datas parallelas ducantnrrcûfp ^fiçi^ in dati$i|i|9 
gidis, que adpunâain iplîs data abfcindant rcd:)s lincas ptoportiot^ienii habeQI^ 
<iatam,punâi(in continget . podtione datam rcdam Uncam. ' :: ,. ,t ciiù 

, j u..). . . « .' (. . Coiiftrudio fie proccdct. ; , • •> ^ . . à..^ 

. .SIntrdiilB3pMÉllel»iA'iyG:C,piinAainipfodataA,8cF^i^ ^at^ 
B A H i altcr^j F H , cùm pui^âa A , fie E , dentur , 6c anguli ad ipfa dabuntuc , rçâi^ç 
A;H , EH , poTiiionc ; idcôque punÛum concurfus H , dabiturctiam punftiim G , in 
quQ AHi, fddiii parallclaui G C , rcda G E , in pundo ita Iccctur ut G D , gdp 
Hci^rafeiine^dati,. dàbiMr pwBâum D , ^ungaturD H,.(bbitiir igitur podtione p,f^ 
Aioneâwi'D i|:«.pMai«. pMp6fimn > iM«ft SmfjiÈOû» .ti qnvll^iiwfto 4pt,^ 
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ié ab eo daâU I B , I B| ia aoguUs datis tblaSSm À B> ad datum puiftum Ài ad aUaC: 



A B 




i^EF,flddatiiiii poii^himf ,eflèinfatioiiedataGD>ad DF,lècet BI, païaUdain 

G F, in C, crit ex conftruéiione I paxallda H A, cùm fuctit dcmiifa in angulo dato ! 
hoc efl: ipH H A B , aequali ; crit ctiam lE , parallcla H F, G C , igitur proptcr pa- 
zallelas xquatuc A B, probandum fupcrcft , ut G C , ad £ f « ira G D ^ ad D f , & vi- 
ciflim iitGC,adGD,ita£F>adDF>hocaotcm pcrfpiciiiimeft ,nt enimHI,«t 
HD, iuGCad GD> &uteadcmHI,ad HD,ita£F,adFD,c0ê igitur GC, 
ad £F, inrarionc data fît pcrfpicmun. 

Sunt plurcs c.Uus tam iftiiis qiùm pra:ccdcntium propoûljOttUia, quos invcoifC 
& addccc cùm fie facile , eue ui hxs diuùùs luunoicmiu; l 




APOLLONII PERGiEI 
PROPOSITIONES* 

DELOCIS PLANIS RESTITUm 

{.IBER IL 

* • . ♦ • . 

PROPOSITIO I. 

S^^^^ I à datis pundis rcâaclincs mflcûannir» & fint qusab ipfîs fiant da« 

to fpatio difFctcntia punftiim pofitionc datas rf£îas lincas continget. 
^^I^^^^l? Sint data duo punâa A, & B > & fit datum quudiibct fpatium quadra- 
^^^^ toAB, minus: «UvidtnirAB^inC ,itautquadrarainÂC,quadratnm 
CB, fiipcret dato Ratios & edncatar perpendicularis infinita CE, in qua fuma- 
ttti qttodlibccpoiiâiiinD, de jnngutnr DÂ * BD, Aio qmdiaciim A D, iîipe- 



A C B 

face qnadr atum D B ,dato. Qgpd quidèm patct^ cùm qnadratum A D, eodem fiipetec 

quadratlun D B , quoquadratum A C, fupcrat quadratum CB, 

Si rpatium datum fit majus quadrato AB,punûum extra JincamAB, ûMkC 
Ad hanc pcopofîtioncpi pcrtinercpofluntduc iêqiifintcs. 

Sint data quatuor punâa ABCD , in rcAl lineâ » 4e fît AB , arqaaiis CD,ftt- 
matur aliud<(nadcumque pun£lum ut N . & jungantur quatuor rcôx N A, N B, N C, 
ND , Aio duoquadrau AN » N P» (ugciuc duo quadiauB N, NC « KAangulo 
fub AB , inBD , bit. 



I 
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Nanifaieatiir perpcndknUcis ML «c primun ponâiim I, citn zeaani lineam 
A D , cadit : patet igitat aeoeffiimqiiâdtatorum A N > N D, fupcr duo quadtatà B N» 

NC, proptcr omnibus commune quadratumNI , efleid, quo duo quadrata AI, 
ID, iuperant duo quadrata B 1 , C I, fcd quadrata duo A I , D I , pcr quartam fccun- 
di.pEquaotur quadrato D I , bis , qUadnto AÏ>,j6c xe&angulo A D I , bis 5 quadrata 




CD,A:reâuigiilisihbBD,inDl, bis,&CD»inDI,bis,fîvelocohoruin duortim 
teâanguloaim;iim leâangolo A D, in D I, bis, propteicà quod A B , eft cqnalis C D, 

cxceflus igitiir quadratorum A I , I D, /uper B I, C 1 , cft idem qui A D, qûadrat. fupcc 
quadrata B C D, fivc A B. Scd pcr quartam propofitioncm 2', quadratum A D, dua 
quadrata A B , B D, fupcrat rc ftangulo iUb A B, in B D , bis > confiât crgo propoli t uiu. 

Reliqnos cafiis non adjungo neque in hac propofîtiqiie ncquc in fcquentibtts, nam 
licètfit £icilc , cflêt txdiofum. 

Si à tribus punftis in rcdâ lincâ conftitutis inflcftantur rcclx , & Hnt duoquadr^ 
ta tertio majora, fpatio dato, punâum pofitionc datum circumfcrcntiam contingct. 

Sint data tria punâa ABC^inxeââ lineâ^flc datum quodiibcti'patiomieâança- 



V 









ï B C 



lo AB C » bis majus; fiât AI> cqnalisB C , & rpatimn datnm fitcqnatefeftamgiiio 

AB C , bis , & quadrato I V , ccntto I , intervallol V , citCuliiSv V N Cdcfcribatuc . 
in cujus circumfcrcntia punftum quodiibet fumatur ut N , junganturquc N A , N B, 
N C , ad data punûa , aio duo quadrata A N , N C, quadratum N B , dato Ipatio lu- 
pciare i uauijungatutiN, crgo ex fupenore propolùione patet dno quadtatà A 
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N c , «quaridaobns qnadcatis IM , B H , & fçtogalo A B c , bis , eigo diM 
dntaAN,NC,ûpQêiatquadnnimMB,qin4(ato IM«ftseâ«igii]o ABC, bis; 
le «Hiftatpcopafitiim. « 

. PROPOSITIO IL 

SI à duobus pundis inHeâaiititt feftz , &fint inpKOpoxtioaB da^ , panâaxn coa^ 
tingct vcl rcftam lineam , vcl circumfcrcntiam. 

Siat dau duo puAâa A > de C , ôciit pcimum dan ntio zqualitatis : dividacuc A C J 




bifariam in B , & cxcitetur perpendicularis B D , patet quodcumqaepaoâum iAipiâ 
iùmauu uc D , fore tcOos AD , DC , «qualcs. 

Sed fit datt ntio incqulictitis. 




Ecfint duo data piindaA,B, ratio ut R., ad S, iîat ut K, quadratum ad S, &ita 
A N , ad N B, intcr A N , N B , fumatur mcdia N O , eu jus intcrvaliodcfcribatur cir-« 
cuius N O Z , &in iplius circumtecentia fumatur quodcumque punâum ut V , jua- 
gantorqneVA, VB, Aie d&indatft rationeR, ad S , nam iunâa VN,tpfi VA, 
parallela flt B I , ut A N , ad N O , fivc N V , ad N B , & funt circà eumdcm anguhun 
A N V , , fimilia igitùr duo triangula A N V , B V N , & angiilus V A B , angulo B V I, 
xqualis , Scd & AVB, VBI, propter parallclas arqu-alcs funt , crgo (Imilia triangu- 
la AVB, VBl, &cftAV,adVB,utVB,adBI,&ut VB, adBI,ideft AN, ad 
NB,id eft R., quadratum ad S> quaidatum , ita ÀN, qnad. adVB^Q^eftcrgc» 
A V « ad V B> «B.» ad S, & palet ptopofitum. 
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. PROPosiTio nu 

SI fit pofitionc data tcÛA linca, & in iplà datuin pun£tum à quo ducatur quacdam 
linea tcrmmata, à tcimino auccm ipfius ducatui , âc adpolikoncm, &Ucquod 
fie àdoaâ cquak d ^ood àdatâ, & ablcifll» vd td datnm puaftom, vdadalce- 

I1lindatl]mialinC^dat& pnfitinag ^ tgmunu» ipfiit» pn i îfMW liftTam riwiTtyfr^yni i^ 

contingct. 

Sic dita rcûa AB, pofitionc & jn ipd datum pimdum A« oportet invenirccir- 
cali drcumfcrcntiam inquâ fumeiido quodlibcE puuâuin |it £^ & dcmittcndo per« 
pfndtciilam £ I, quadnâun A£ , fit acqualfi icftanguto ûù» dbvci qoalibëc niâd 

E 




A I . per quam debcmus intclligcre in hâc propofitionc abtaflàm ad datiim pon- 
aum ) fit redla data A B , fupcr A B , dcicribatiicicaùdrculits i potetcx conaniâio» 
nc AB, in AI, acquari quadrato A JE. "" 

Sed aUtts cafus cft diffidlior quandb Tiddiçèc abfdnditur ad aUud pundum 
quàm A , ut in hoc exemple. . - . 

. &ot daca4i)ppunôaAB,fC|r^^ in câdcmieâa lînc&i leâa 



y. 




vero data fit A B , oportct invenire'dccnli dccnmftteniiam ne P I O , in qui fiunen- 

do quodliber pun^Vum ut I , & dcmittcndo pcrpendicnlaton IR, quadrati^n Al, 
xquctur rcctangulo fub rcdà A B , data & rc^â, E R , rcOangulum B A E 5 ad rcélam* 
fi A , applicctur cxccdciis fifiura_£uadrata & faciat latitudincm rcdam A P , cui fiât 
teqnalis B O , fiiper P O , ddSxiptos femidrculus praJhbit propcfitum , nam quadra- 
tum A I , zquatur quadrato A R , & quadrato & I , qnadcatnm vetè B. I , cquatne 
^«ûfiigulo , P R O , & rcOaogulum P R O , rcftangulis ARB,OAP,hpc.dl 
iP.A^hoc cftjBAE»Utmox dcmpnlbabitur , quadratum crgo A I , acquatur qua- 
rc^a^ignlp AR B , ficicftangulo B A E, five quadratum Ai , sequatur rç- 
^aqgulQBARi(na»huic rçAajpguloaeqnantux qnadianm AB., xeûangulum 
AR B ,) &:rc£langulo B AE, Ôc adhuc hsccduorcftangulafaduntunum reftangu- 
iH^M ^ Ai y»^^^ .<lIi9(i8tOM)idè jqiiadniQ. Al» cft f^ndim fHffrffl- 
LA • 



ii 
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rcilangulum P R O, duobus rcâangulis ARB, & P B O, attjuale cflc, naiu duccndo in- 
tcr fc partes rcâangulum PRO, cft xquale fingulis reûabgulis PÂ, in RB,PA, in B O, 
hoc eft 6 O , quadrato A in R. B « AU, in B O , id cft P A, in A &« Cedéao P A> 
in AiR.,&P A/inRB, iquantur P A , in AB , fivè AB, inAO, una cum BO, 
quadr.ito ^rtjuatur AOB, hoc cft P B O , crgo rc(fl:angulum A R B , una cum tt* 
Âaiigulo P fi O , tjcit re£tangulum P R O > qu6d crat dcmon(lraiidum. 

Dj^èitôi'calb hon'pmieqaor«fed ex'jam diÂis ûcttlimamerit: vidctnr nunen alias 
hujus propondonis cafuij non omittcndiu quiindo Tiddicet punâam £ , niai A, ut 
fupCfiùS non invcnitur.' 

Siiii d^ta duo pun^ ,A ^ & E , Sc reâa data A B , & (Itinvenicnda circuli circum* 
ftlâiâ&'4ct90R,iUâti(îitaêjiœ pun^umut O, & demittcndo 



O I , pcrpcndicularcm , quadratiim A O, fit xqualc rcdtangulo Aib B A , in El, rc- 
rcdangulum B A E , ad rcdam B A , «applicctur dciicicus in figura quadrata in R , ôc 
ipfi AR, fiaecqualis B N fupcrRN,delariptttsicinidccnlttSpnéfbbiepropofituin. 
Demboftratio vér6 non efl: abfimiUs d tiuain in priote cafii actulimos. 



PROPOSITIO IV. 



SI i'duobus pun<ftis datis reûz linca: ùificâahcttr, & fit quod ab una effidhir 
co quod ab altcTadatoniajusqaàminpKOpocàooCtpunftiinipofitioncdacuindt- 

CumfcTcntiam contingct. 

Sint duo punâ.1 & B, ratio data A I «ad I B , Tpatium datom B A N » inter N I, 
& IB, ncdia fit I Z« cn^os intorallo deiaibaciir cvciilos Z VR » in quo fiunaeut 




I ) . / fi.';;;: t! 1 •■ . I 



.. /.a 



T.* ' 



<^uodlibct punftum'WV ,& jungantut'VA, VB, Aioquadraruht AV, quadraro 
V D , MajUs cflc qtiam in proportionc data I A , ad B I , fpatio dato BAN, n'arfi 
iiat ipli atqualc rcdAngulum V A O , & jungantur O B, N V , V I , & ipli A V , pa- 
ialfeb('B¥ » probaHdanieft reaungalum A VO.^rqaodntuin V B ,d!eut A% ^fl 
I B ,eïk ut N I , ad I Z , id cft V I, ut V I > ad I B , & Aîm circa cuntdein angijium, clrgp 
diio ciitfiguU îii Y T V A i> faaK JlnUia, angliw-» Y B , fi V f » 



« 
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ièd angulus V N B, angulo V O B , cil xqualis la cadcm Icâionc , cum quatuor pun- 
âa N, B, V, fint in diculo proptcr zqualia reâangula B A N« V A O, crgo angulus 
V O B ,angiilo B VF, cft cqualis , fcd Se angulus O V3, angtilo V BF, proptcr 
parallclas , crgo duo thangula Q B V , B V F , tint fimilia & ut O V , ad V B, ita V B, 
adB f , addatur utrinquc communis ratio A V , ad V B , crgo ratio compofitacx 
AV, adVB, & ex VB,ad B F , hoc eft ratio AV,adBF,id cil Al,adiB,crit 
eadem latioiii AV,ad V]^,acOV«ad VBjhoccfticâangiiUAV O.adquwlnt. 
tum VB , quod dcmonftrare oportefoat. 

Vidccur PappusominiTe hoc locopropofitioncm huic Hmilcm quz ita fchabct. 

Si à duobttS puodis daus rcâx iinex inflcûantui Se lit quod ab uiu effidtur co 
qnodab dien« daio minât quan in pcoportione,panâum poûdoae dattim dr- 
cumftrentiam continget. 

Sint dauduopun^la A, &6 , ratio AN , adNB, fpatium BAT, intcr T N, 
NB,cllo média NL, cujus intcrvallo dcfaibatur arculi circumfcrcntia L Y Z, in 
qnafumpto quolibet pnnâio Y ,/unganmx YA, YB,aioqiudntuin Y A, unàcum 




rcOangulo BAT. dato,adquadratum YB , effcutAN.ad NB, nam fiât YAR, 
«qoale B A T, & jungantur T Y, K B , Y N , & ipfi A Y , parallcia B V, proptcr BAT, 
TAIUcqualiareâangukprpfaabitataiignlntTTBiangn^ YA.B, a;qaalis & rcU- 
qna utin fnpcciofc dcmonllratioiié. 

PROPOSITIO V. 

SI à qootoiaqoe dads poaâis ad punOnm «nim inâeâantiir leâc li^ 
cics, quse ab omnibos fionc , dan> Ipatiocqinks , ponânBi coBtingie t pofidoned»- 

tam circumfcrentiam. 

Sintdauduoprimùm pnnâa AB , qux pcr rcdamA B, conjongantur , bi^iam 
iSeilidtnir in E, oentio E , iQtennlIo qiuxamqiK 



34 Varia Opéra 

dico quodcumquc pundum in iplius circumfercniia fumprens ut O , cvcniic ut qua- 
drata A O , O 6 , limul quadntorum I E , A £ , (int duph. Nam jmiâi reââ E O, in 
ipûm B V , A Z, pcrpendicularcs dcmittantur , in rriangulo A E O , quadratum A O, 
iqiiatur qindratls A E , E O , & rcdangulo O E Z , bis , in triangulo O E B , qua- 
drata 0£, £B, z'quantur quadrato O B, & rcâangulo O EV, bis, fivc OEZ, 
bis cum £ (îtzqualis £Z j, proptcr aequalcs A£, £B> crgo jungendo xqualia 
cqualiboSyqnadfataAO, OB» RâanguliimOEZ, bU, cqnamur qmdnti» A 
E ,£B, Hvc quadraroE A, bis & quadrato £0, bis, ideft quadrato lE, bis, unà cum 
rc ôangulo O E Z , bis , auferatur utrinquc 0£ Z» bi$»fiipcicrit vcnim quod aflèie* 
bamus , ôc conftat propofitum in primo caTu. 

Sintdatt niapiinaaB,D,E,m leâaUneajtOtnâaBD^ceftaDB, iiia|or,dilfe- 
rcntiz inter B D , & D E , fit tcrtia pats C D^centco E , intervalle quocnmque vt £ A, 
de&ribatur ianicircaliis A , aio quodcaniqae piuiâoia ia ipfius àiamfeKcatia 

.... - -jr- 



M 




nimpfcris ut M , candcm fcmpcr fore fummam trium quadrarorum M B , M D , M E , 
nam /ungantur M6,MC,MD,M£,ip(i vcro C D , tiat zqualis £ N , & )ungatur 
M N , cum B D , liipeiet D £ , triplé C D , five criplâ E N > ergo D M , uni cum duplâ 
C D , xquabitur B D , & C N , unà cum C D , stquabitur B D , auferatur utrinquc 
C D , crgo C N , xquabitur B C , cum C D , fit xqualis E N , pcr fccundam hujus li- 
belli propofitioncm , idem erit femper excefllis quadratorum C M , M N , fuper duo 
quadfataDM,ME, fed C M» qnadra n im dtfeniptt idem t crg6 duo quadrata D M, 
M £, (êmper vciquadcato MN, aèqualia erunt vcl in idem excédent , vel in idem 
dcficicnr. Addatur utrinquc quadratum MB, ergè tria quadrata MB , MD , ME, 
duobus quadratis BM, M N , vcl fcmpcr squalia crunt, vcl in idem excédent , vcl 
in idem déficient , Ibd B M , M N , quadcata Idem&mpcr confiant fpatium ex fupç- 
riori pfopoÇtiooe proptcr arqualitttem fcâanwi'BC, CN. eigo quadratii B M« 
I>M,£M» idem lonper ^tiwmaiiifi<Hnnt, ^lod cnt demoofttandnm. 

DEMONSTRÂTIO GENE&ALIS 

BJUSDEM PB.OPOSITIONIS. 

EXponantur primo duo punôa A, & E , jnngatur A E , & bifariam dividatur in 
C , planum datum fit Z , quod neccilârio débet elTc non minus quadratis duobus 
AC , AE , ut patet, fi lit wag^f^ illit dttobas quadratis , punânm C , tantùm pio* 
poHro fatisfacict > nccerit aliud ponA^pi y* p"'\fta A É , gnad ra ta fi- 

mulfumpuxqacacux Z, piano. 
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Si fit ntajiu duobus quaUwtis AC, CE, cxccflus dmudium «quctur qiudiaio 




C B , centre C , intcrvallo C B , dcfcriptus circuJus fâtisÉacict propofito , quod tan- 
quam à Pappo dcmonftxatum & ab ahii, &prodive nimis omittcmus ne Êicili» 
boi diatiùf immq ic nw ift , . 

Lcmmà ad genenlem methoduin. 



EXponantur ini. 2. s. figunquotlflKt punâa data ÀBCE,& pfo jmubcmI 
pun£lonun fumatur reâanunpanâo A, & rcliqais datis teaninatarum pars con- 
ditionaria A D , quadrans ncmpe in hoc cxcmplo i fit igicuc A D , patf quarta rcda- 
runa A B , A C / A£ , punâi D, dimû cft poHtio proat variantcafiis. Ai6 reâas 
panBis datis fcpnnâoD » à pm pooftl Atennliiatas asquari reOIs , punais datis« 
& punclo D , à parte punâi E , terminatis , in i. hempc figura rciiam E D , zquari rc- 
aisAD,BD,CD,in2. figura reftas E D , C D , xquari rcdisBD, A D , &in j.fr- 
giua icâas £ D , C D > B D« aequari A D, in^i . & in 3 . figura ex hypothcii quatcr A P » 



*quatur redis A B , A C , A E , dcmatur utrinquc AD , ter , rcmanebit ilU AD. 

fcmcl , fcd aufcrrc A D , ter , ab ipfis A B , A C , A E , idem cft atquc aufcrre A D , fe- 

ifeielab imaquaque ipiâmin A B , A C , A E , quo pcraûo rcnuncbunt iftinc B D, C D, 

B D , squales A D , quod crat dcmdnftfaiidilni. , 

Si darcntiir quinquc punda A D , quinquics cflfetoonftlâida àtm quatUOC ffrft||f 

punâisdatisacpunâoA^tcrminaùi : dcnique unilbiaii nocedeietiir iainfininim 
JUethodo. 

In 2. figutiAÏ),qiiaiier,«qiutiirfeâiîtÀB,AC,AE,aufcratur ntrinqucAD, 
ter,&addarurBD,rcmanebiuitAD,BD,aEqaale$ED,Cb. 

In I. figura A D , quatcr «quawr rcftis A B , A C , A E , addamr utrinqiie BD,' 
C D , & dcnuiur A D , ter , tcmancbontrcOse A D , B D , C D , xqualcs reâx D E. 

Nec difliiniB»cft inqoodibetin iofimnim panais mcthodus, idcmquc condudctur 
4aMaBqiié Mcione varient cafiis. 

fi* • 
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Lemma Alcerum. 

EXponatur in i. figura conftiuciio praeccdcns & fomatur in cadcm rcdb pun£lutn 
N , utcumquc Aio quadrata rcâ^arum punâis datis & pundo N , tcrminaurum 
fupcrarc quadrata rcâarum punâis dads , 6c punâo D î tr im i n a t a i im < |M di a B) D N, 
toties rmnpiio qiioc font pnnâi data, qnater nenipe iâliOG eionplo. 
Secunda teitia %inTatios cafiis zepnlbitanb 
.'.c. '• ■ ■ ■ • • ' • • 

In I. figura quadrata A N , B N , E N , fupcrant quadrata AD,BD,CD,fî unam^ 
quodquc unicuiquc conteras, quadrato D N, ter <Sc rccUnguiis AD > in DN^ bis, B D , 
inDNbisCD,mDN,bii,qtiadniaisitnr AN,BN, C N,«qiiancnr qaadncis, 
A B, B D, C D, quadrato D N, ter, «crcftangulis A D, in D N, bis, D B, in D. N, bis, & 
C D , in D N , bi5 : illud autcm parct ex gcnefi quadrati à binomia radicc affirmatâ cf- 
{c€d. Ex oiia ;^utcm parte qiiadratiim E Nj zquatuc quadratis E D , JN D , minîis E D , 
in DN, bis, illudqiic patct ex gencfi quadrati à'binomla Tadicenegatacf&ai. Ergù qua- 
drata quatuor AN,BN,CN,EN, xquantur quadratis quatuor A D , B D , C D , 
E D , quadrato D N , quatcr , rcftangulis A D , in D N , bis, B D, in D N , bis, C D , in 
D N , bis , minus £ D ».in D N , bis, û igicur pcobavetimus rcâangula ncgata zquiva- 
Icrc afiirmatis manebît vcticas propoHtîotiîsflàbilîtay aempe quadrata AN, B N, C N, 
EN,ruperare quadrata AD>BD , CD, £D , quadrato DN, quatcr. 

Probandum Igicur rcftangulum E D , in D N, bis, arquari rcftangulis A D , in D N. 
bis , B D , in D N , bis , C D , in D N , bis; & omnibus ad D N, applicatis redkam E D, 
xquari redis AD,BD,CD, quod quidcm iu fc iubcrc fupcrius lemma dcmon- 
ftravit. 

Varies caTus non moramur , fi fînt quinque pun£la quadrata pundis datis , & pun- 
fto N , rcrminata, fupcrabunt quadrata pun£tis datis & pundo D, tcrminata» quiatu- 
plo quadrati D N', uec diffère à tcadito caTu ulterior dcmonllratio. 
• Inde patet fammam quadcatotumpanâo D , teininatQnim cflc minimani. 

Dum tibi loquimur, fcrupuloiâm nimis caTuiun ob&Cvifiioiiem non adjungimus^ 
Conclufio Iccundi Lcmmaiis lempcr c6 dcduccmr ut probcntur rcftangula omnia ex 
una parte aâîcmata xquari ncgatis ex aitcrâ,idcoquc tes ad primum X^cmma dcducctiu:. 

PROPOSITIO LGeneiaUs. 

EXponatur fupcrior figura & fint data quatuor punfta in rc£la A E, A, B, C, E, cfto 
A D , quarta pars ( conditionaria ncmpc ) rcûarura A B , A C , A £ , & iit datum 
Zr, plaQiîm. Proponitur invenite cucuiominqnoraaiendo quodlibet panâum, te 
ab co jungendo leâas ad punâa data qnadrata janâaram fimul fompta aequentur fpa* 
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tiodàXo, Z , pUnamd^C cflcnu/us quatuor quadratis AD,&P«CD,£D,uclo> 
cum Ivdbeac propofido a liipcriiis dtmionftratii» 

Arguctur igitux quatuor illis quadiatb, & prxcerea qudciaplo qmdiatiDK', cenao 
D,intcrvaUoDN,dcfcriptus circulas praeftabit propofitum. 

Nam fiimatuc primo punâum N, ex uttavis parce, dcmonftratum cft Iccundo Lcm- 
inaccqiiadat»AN>BN,CN^£N,cquari quadiatis> AD,6D, CD,£D,&pcz. 
tcreaqiadcMDDN>quatcr,acqiiadcm AD«BD, CD, £D, unicum1|iiMhaio 
D N ,qiiaisrsqiiaiincZ»plaiiOk ccfo qioad^ A B N, C N, E N, mj/m^ 




tur Z 4 piano, hoc .£ft fpatia daco quod cxat dcmanftranduiik 

EidttOirddmfepeipeiKliciiIarfsDM, & iiuigpnt^ 
quatuor illa quadrata xquari fpatio datoZ» ptauo» nam qpadwmm A*M, aequatur 

quadrato A D , & quadrato D M- 

Quadrauim B M , zquarar quadrato B D , & quadrato D M. 

Qua(batniiiCM,aeqàanir qtfadnto Gfe^, êcquadatoDH, 

Qo^atnmE M ^aequatur quadrato £ I^, & quadrato >' D M. 

Ergô quatuor quadrata AM,B M,CM,EM, xquantur quadratis quatuor A D, 
BD,CD,££>, unàcum quadrato D M , fivè DN,quatct , ut quadrata AD, BD , 
CD y ED, ooàaun quadiacoD N, quatcr xquantur pkno loi Ipatio, dato, crgo 
quadrauqnanwc AM,BM> CSk, £ M » aqnantnr Ipadodati^ qood ent'ileinoa- 
ftrandum. 

Scd fumatur ubicumquc punâum M , à quo dcmittatur perpendicularis M O, Si- 
militer prolMbitur quaftMa AM^ BM, CM , £M> aequaci quadcacis A O , Ë O, 



Z 




CO, £0,quccx lècaïKlo lemmatc xquantur quadratis ÂD>BD,CD, £D, & 
p ntt ci c a qnadcato O D, quater , crgo quadrata quatuor A M, B M , C M, £ M, acquati- 
tur qnadca^ AD, BD, CD, £D>unà cum quadrato OD» quater, & prxterea 

quadrato O M , quater , (cd quadratum O D , quater , unà cum quadrato O M , qua- 
ter xquatur quadrato D M, quater Hvc quadrato D N, quater, func cnim D M , D N, 
ex ccntro squales inter (c, igitur quadrata AM,BM,CM,£M, xquantur quadratis 
AD,BD,CD,ED,aiÀ cum quadrato DN, quater, ideoqioc %ttio daK>Z,pUbo 
funt xqualia, quod eratdcmondrandum. 
Si complcantuc circuli, cadem dcmonftratio in aliis iêmicircuUs locum habcbic, & 



58 



Varia Opcra 



adquotlibcf piin£la cacictn fnciliratc& nrgumcntationccxtcndctur , fcmpercnimtôcîct 
i'umcntur quadrata D M , D N , D O , quot crunt punâa ncc Met raciocinatio. • 
* Indefttpiitttr corolfartaihcufiis ufôsinlie^^ 

Sxpqnantur quotiibet punfla data, vietbi giatn,tzia^A ,B, E ,&inveiucndus^> 
cidiuDKMyinquolumciKtoquodÛbctpanâttitt nt M,&: jungcndo fcâas A M « 



■ t 



AD ^fânA Mu^ & 




j# D 4. ^ars A B -¥ £. 



AD^fArs A i f AS* 




B M , E M, quadrati A M , duplum ( vcrbi gratia ) una cum quadratis B M, E M , 
arquentur Ipatio dato, co caiu lumenda cft ad conftru^oncm rcOa A D, pars quarta rc- 
âanimAB, AE.quialioc qUUpoiiaamA,geritvican<iuonimpQnâorumâc ido^ 
cft ac n diccrcturdatis punûis quatuor A, A,B,E,invcnirccircuIum N M, inqao fu- 
mcndo quodlibct punûum ut M , quadrata quatuor A M , A M , B M , E M , xqucntur 
ipatio dato, idem cft intcUigcndum in alio quoyispunâo, & alia qualibct rationc mul- 
tiplid, nam proponatur quadiamm A M, una cum qiiadcato C M, bis, & quadrato £ M, 
«quari (patio dato, fnttienda cft A D, quarta pars reftanim A B, bis fit AE, ijiiodadver- 
(iitc & monuiflè fuit neceflê, ncciudi^ tcsnij^on ezpUcaeioiie« 



F&OPOSITIO ALTERA. 

Ex P O N A N T U R quotlibct punfta data in r<îfta A E , quatuor ' vcrbi gtatia ; 
A,B,C,E,&punaum Z. cxfra rcftam A E , quarritur circulus ut M I, in que fii- 
incndo'qaodlibet punûum ut I. quadrata AI. Bl, Cl, El, ZI, xqucntur Ipatio 
datôk f •• ■» r 

DcmitratnrintcOam AE, perpendiciiladf Z R , & rcftatum Aft , A^AC, AÉ, 
Tumatur pars conditionaria f quintans ncmpcin hacfpccic in qua danturquinqucpun- 
âa) AD,&cxcitatapcrpcndiculariD O, dcmittatur ui ipfam pcrpcndicularis Z(), 
reûsZR., fumattar pacs conditionaria ( quintans ncmpc ; HF, livc DN, & fit ipà- 
fioia datam atqaak quinqucqaadncis AD,K^,BD,CÎ>,S.D, & p^crca Z, 



Digitized by Google 



Mathematica. 



39 



piano Z , plannm atquctur D N , quatcr ( pro numéro ncmpc punftoriim in rctla 
A £ , datoiuiu J ^uaUiato N O , & praeccrcu quaUrato NiA, quinquics , ( pco numc- 




to omnium ptmâionmi datonim ) aio dicnluin oencro N , intcrvallo K M , defcrip- 

tum prxftarc propofitum .• fumatur in co quodlibct pundum ur I , & junclis A I , B I , 
C 1 1 £ I> QJ. , ducatur V 1 X , parallcla A £ , âc I Y » parallda O D , patcc quadra- 
nun Dl, quatcr unà cum quadrato O I , aequari Z , piano cz cocollaiio przccdcntis 
pcopolidoiiîs.piinâttmetlimD» geric vicem quatuor punâonim , cum igiturDN, 
fit quintans O D , patct quadratum D I , quatcr uni cum quadrato O I , iquari qua- 
drato D N , quatcr , quadrato O N , & quintuple quadrati N M , Icd pcr conflruciio- 
ncm quadratum D N , quatcr uiia cum quadrato O N , de quint uplu quadrati N M , 
cquatut Z, plane. Ergoqnadramm D I, quatcr unà cum quadrato OI,cquaturZ^ 
piano. 

Scd quadratum D I , quatcr xquatur quadraro D X , quatcr, &: quadrato X I , qua- 
tcr, &L quadratum O I , aequatur quadrato O X , & quadrato X 1 » crgo Z , planum 
cqnator quadrato D X, five I Y, quatcr qnadracoX fivc V QJcmd êc quadiatoXI, 
qtiinquies, addantur utrinque qmdcata quinqae AD, R.D,BD>CD,£D,fiec inde 
fpacium datum, hatc cnim quinquc quadmta, cum Z, piano, ex hyporhcfi zquantur fpa- 
tiodato, indcvcrdquinque, quadratis A I, B I, CI ,£I,QJ^ quxproindcxquabuntuc 
^ado dato i hot ut conftet cz a. lemmatequadcatta AD,RD,BD,CD,ED, unà 
cum quadrato D Y, quinquics,«qu.ibLintur quadratis A Y, R Y, B Y , C Y, E Y , igi- 
tur quadrata A D, R D, B D, C D, E D, addita quadrato ! Y, quatcr, V fcmcl, & 
D I , quinquics xquabuntur quadratis AY, RY,BY,CY,EY, unà cuml Y , qua- 
tcr , & V Q^cmd (ingulis quadiaCis A Y, B Y, C Y, £ Y, addatur quadratum I Y , Hcnt 
quadiara ta A I,£I»CI,EI,cqualu quadratis A Y. B Y, C Y,£Y, &pnrtetea qua* 
drato I Y , quatcr , igitur qu«Irata AD, RD,BD,CD,ED, addita quadrato I Y , qua- 
tcr V Icmcl & D Y, quinquics acqujbuiinir quadratis AI,BI, CI,IE,& prx- 
tctca quadrato R Y , & quadrato V Q^fcmci, Scd quadratum R Y, fivc QI , unà cum 
quadrato , zquatur quadrato QJ, igitur qnadiata A R, & D , B D/^D , addita 
quadrato I Y , quatcr , VQ^ (cmcl , & D Y , quloqnici «quabuntur quadratis A I, B I, 
CI, £ I , & QX, at probandum cft quadrata illa o mnia xquari fpatio dato. Ergo qua- 
drata quinquc AI,BI,CI,£I, & xquantur ipatio dato , quod crac dumonûîan- 
éam, ' 

■ IndcfiKiIlimèdedudtQr<pfltiumdammcquariqoadfatiiAHBK,CK>EN,Q|^, 
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& quintuplo quadiati N M , quod unquain facile przccrmittimus. 

Imo & id quotlibcc punâa pnxlucetur ardficîiim eadem satione. Ci enim dcntur 
duo punâa <^0cL,cstialiiîeaiD,pa:fcdâ confhuaioiK, ut vides, fume^ 
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fertansredarum AR,AS, AB, AC,AE, rcdarum Q^, & L S, Icxuns D N , 
Inmetuc-» iparinm datumfieccqualequadtads AD,RD,SD, BD»C D, ED, flc 
pcaetereaquadeato DN,quatef^MO»lcincI,N P ^fctnd & N M , i!»ties , & fcUqna 
pcrfîcicntur cadcm rationc , fcmpcrquc punftum B , viccm gerct omnium punfto- 
rum in rcââ A£ >datoruin, & punûa P O , viccm gccent datorum pundorum 

ScoBteia in infinituin uniformi methodo coofoventur, demonftiabuncar. 

Sed quooiain multipllccs cafus oriuntur cxdivcrû tcùx aATumpcae duo vd pluea 
punfta continpenris pontionc, dum pundla rcliqua divcrûs ex parte quai ibct rcûâ 
afllgnata (ôttiuntur pofitiones, ( Ucèt unicuiquc calui fua compccanc compcndia ) pU- 
cet in attis ^wdincn gcncndiùs oftendeie 9c oonftrucfe. 

Dentur qnotlibct punâa A,B,C,D,E,F, five in eadem reâa fivc in diver- 
fi^funutut ineodem piano ccâa quaevis S&,tta v$ omniapunâa datafintcx m» 




• I J 1111 IH 

«G H £ IK M N 

patiteteftcSIL, demiflîs perpendiailarilius A G,BH , CI , DK, E M, FN, fuma- 
tur rcâarum GH,GI',GK, GM,&GN, pars conditionata fcxtans ncmpc in 
hKGiûi, tKûmmffagiaàikulx ouidicioiiaria 

Cex- 
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:âem^icûamm AG , BH , CI,KD, EM.FN , & Ht fpatium datum 
acquale quaAatisA 0,BO,CO,DO, EO,FO,& Icxniplo quadrati O P , cir- 
culus centro , O, intcrvalloQP, delcciptus lku«^acc propoUuoiu , ncc difficilis c& 
■ invcutio ci qui fu^iorest.Qovcdt. ♦ . 



PROPOSITlp VI. 



■ 

St à duobuspunâisdacis inâcâamur reâae lineae, à piinâo autem adpoficionc dii- 
âaotlinfltiii^sftiflààitâa Ikiea'pofltiaiie'dMayd ibttiin pudâufii^ ècGmfycae» 
AUtflàdtéqmlcs ci quod à data Sa al>fcifl| owitiacnit , panftiun aA inflqiO'wwpO' 

•fitione datam'circumfcrcntiam contingcr. 

Dcfcripfi propofitionem qtiçmadai<?duni ^ppcritut apud Pappuro çx verHone Ffr 
^criçi CoouB^^idini > (cd vd- iBlestu gxçm vd ininterpictatioiie mendmn dTcnoo' 
dnbitOb Sufiim pcopoôtMs cxponam. 

Sint duo punfta A , &: B , oportet invcnirc circumfcrcntiam ut N , O , B , in qua 
fumcodo quodlibcc puafrlmp ut,0,.â( junçqj|d9yij^ Q^, OB, & dcmittcndo 




perpcndicularem OI, reâangdltun fib néb datà In A I , xquctar duoblis yiadrarlt. 

A O , O B , (it priinuni A , B , rcéla data , qui cafus /âtis cft facilis , fumatuc Ipfiu* 
A B, dimidium BN,fupcrquc BN, fcmicirculus dclcribatur, aio (àtisfàcerc propoft* 
to , hoc cil a lumatur, vcrbi gratia, pundum O , rciiaugulam BAI, daobus quadraris 
A O , OB , squale ^i-tam A O , quadratum acqaatur Al , quadrato & lO , qua- 
drato fi à cc^langulo BAI, aufciacur quadratum A I ; & quadratum I O , ifivè raâan* 
gulum B I , in I N , rupcreft rcdangulum fub B I, in AN , livc in N B, quodprofaail* 
dum cSl ciTcxquale quadrato B O, &:patetex conftruâionc ita fc habcrc. 

Secundns cafiis eft qamio reûaî dati ,ina;oc cft rcûâ A B , cujus conftr uaioncm da- 
bimus modo rcâa data (it minot duplâ AB. 

Sittdanldaopalle^A,&B,fc]«âaAI»dllpl& AByininorcxhypocdii oponcK 




V NE 



B. IZ 



fiCetc quod pcoponitur. Rc^Va A B , hi£iriam fccctur in N , & fîar N E , îpfiiïs El, di- 
midia quod. ex conftruftionc iiccr, rcdangulum I B N , ad ccâam B£, appUCctur, cx^ 
ccdens égurâ quad»tâ , & &dat latitudmcm.reûam E V, cm fiât ftqjiulb^cAaBZ»' 
'ScfiipeK.y Zv àeStàbtm fm^mùm V L Z , aiafttiiftçatc pungoi&o, wm jnnftii 
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L A , LB , & dcmilfa perpcndiculari L O , cujusprinms cafus fit intcr , E , & B , pa- 
rct ex dcmonftntis ad propofitiojTcn^ tcrtiam Appdloni j triaiigvilum E O B , iinà cum 
rcdangulo V E Z , five N B I , aquari quadraro, O L, idd,irur utrinqiic qiudratum O B , > 
rcdangiiliini E B O , unà cum N BI , xquabitiir quadrato L O , & qiiadrato O B , dupli- 
cctur rcttangulum E B O, bis , uni cum redangulo N B I, bis, (ivc iblo A B I, xqua- 
bunturquadrarisL O, O B, bis, livc A B, in B O, Icmd niiâ cum A B, inB I, xquabun- 
rur qu.idr.Uis L O , O B , bis , una cum redangulo llib NE, in O B , bis . (ivc I B O , 
lemcl, cxcoiirtrudioiKUtrinqucaufi-Tcrur quadr.itum O B, liipcrcritA OB,unà cum 
A B 1 , arqualc quadrato L O, bis, quadrato O B , /cmcl , & rcciangulo 1 B O , utcinquc 
I B , in B O , auKTatur ncmpc illînccx redanguio A B I , /upcrcrit A O , in O B , uni 
cum A O , luB I , (inc folum rcdangulum I O A , arqualc quadrato L O , bis & qua- 
drato O B , Icmcl , Addarur urrinqj quadratnm A O , crit rcdangulum I O A , quadra- 
to A O , O B , unà cum L O , quadrato bis , xqualc , id cd daobus tantùm quadratisj» 
A L , & L B , quod crat fedcndum. Ccal'us alios pratcrmitto. 



- PROPOSITIO VII. 

SI in circulopontionedatonedatum pundum , pcrqucipfum agatur quidam te&â 
Jinea ,&in ipiâ pundum extra fumarur,fitaurcm quod fit à linca duda ufquc ad 
pundum intra datunî xqualc ci quod à totâ & extra fumptâ , vcl Ibli vel unà cum co , 
quod duabus qux Intra circulum portionibus continctur,pundum extra fumptum pofi- 
tioncdatam rcdam lincam contingct- 

Hacc proQpfitioduas habct partes, quarum prior cft apud ipfum Pappum propof. ij7. 
libri Icptimi, fccunda per additioncm xqualium ex priorc dcrivari fîcilc potcft. Pappi 
igitur dcmonllrationcm tantum adduccmus. 

Sitcirculuscirca diametrum AB, & AB, producatur Gtqucad quamlibct rcdam 
lincam D E , pcrpcndicularis s redangulo autcm A F B , xqualc ponatur quadratum ex 




F G, dico fi quodcunquc fumatur pundum utE , atqueab coad pundum G , rcda li- 
nca duda producatur ad H , redangulum ctiam H E K, quadrato ex E G , xqualc cCTc , 
jungantur A E , B L , crit angulus ad L , rcdus , led & rcdus qui ad F , redangulum igi- 
tur A E L , cil xqualc , & redangulo A F B , & quadrato ex F E , quoniam enim angu- 
lus A L B , rcdus cft , xqunlis rc^o A F E , funt quatuor punda L , B , F , E , in circulo 
SIC propterea rcdiangulum F A B , xqualc trdaogulo £ A L , quadratum autem ex A £ , 
cft xquale duobus qaadratis A F , F E , (êd quadrato ex A E , xqualia (bnt utraquc rc- 
dangnla AEL,EAL,& fimiliter quadrato ex A F , xqualia utraque rcdangula A FB, 
FAB, ergorcdangula A£I.« £A L,scqualia(uQticdangulisAFB,FÂB^âc qua- 
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dtatocx^f E , quorum rcûangulum F A B , cft squale rcûangulo E A*L , rdiquumigi* 
tur redangiilum A E L , rcdangulo A F B , & quadrato ex F E , acqualc crit , rcftangu- 
lum autcm A E L , xqualc cft reûangulo H £ K , & reûanguluni A F B , quadrato ex 
FG , crgo rcOangulum HEK, quadcitis CSc fiF, EG (hoc cft quadrato ex £ G , eft 
trqttale. 

PROPOSITIO Vni. ttUldina. 

ETfiboeqoidenifiiinfttlincontingatpofitionc datam reAam iincam circulus au<: 
rem non ponatur ,qua: funtad uccUqtie portes daù puaâi GOQCiiigeitf poiitionc 
caïuicm datain circumforcntùm. 

Hxc propontioeftcomrerû piscedentis &exeaâcileclici potcft Imiasdemonftia* 
tio fi oontzacia viâ ucamur. 

Determiraiiioncs A: calùs non ad^uqgiiiuu^uta ex conâruâione & dcmontaioiM 
/kis patent. 




; 



DE yEQUATIONUM 
LOCALIUM TRANS- 

mutatione, & emendatione , ad multimo- 
dam curvilineonim inter fe , vd cum redili- 
neis comparationem. 

CVI ANNECTITVR 

f^OTOKjriO^lS gEOMETI^ICjE^ 
in quairandis injinUts larabolis hjfcrbolis ujus, 

K unica paraboles quadraturâ proportionem gcomctriam afùipa« 
vit Archimcdcs. In rcliquis quantitatum hctcrogcnearum compara- 
tionibus , aiithmaicx dumtaxat proponioni lèlc adftriiixit. An 
ideo quia propoctkjncm- geoaicaicani minàs n7f«}iwf^w«»eft ex- 
pcrtusï An veto quia pecufiareabilla proporrionc petitum artid- 
cium ad quadrandam primariam parabolam , ad iiltcriorcs dcrivari 

vix potcft ? Nos certc hujufmodi proportionem quadrationum fc- 

raciffimam & agmrfcimas , & expad Ssanas , & invendonem ooftcam qiue eadem om- 
ninomechodo&pacabQlas dchyperbobs qaadnc«iecentkttibiis geomctzis haud ilU- 
bcnterimpertimur. 

Unico qnod notiÛiinum eftproportionisgeomccricxatcributo, tocahaec methodus 
innitituc. 

TheoKina hoc cft :I>ati quavis propocdone geomctrid cujus tennini dcodcant in 

infinitum, e(t ut diffcrcntiatcrminonim progrcflTioncm conftitucntium , ad minorera 
tcrminum , iu mazifflus progrcflionis terminus ad rcUquos omncs in infiniciim 
fumptos. 

Hoc pofico , ]^opomntur primo hypetfaoke quadtandc. Hypertidas antein défini* 
mus infinitas diverfk fpcciei curvas , ut D S £ F , quarum hxc cft proprictas , ut pofîcis 
in quolibet angulo date R. A C , ip(àrum a(\'mptoris refais A R , A C , in infinitum , fî 
placer .non iècusacipiàcurva cxtcndcndis, &dut^is uni alymptoi^n paraliciis redis 
qaibuflibecGE,HI,(>N,MP,B.S,dcc.licatpotdbsqu»lamKébeAH» ad po- 
teftatem fîmilemre£btAG > îtapocedasredx G £ , vcl (imilis vcl divcrfa à pnecoden- 
te » ad potdtatem ip(i homogeneam cc^ H I « potdlates autem intcUigimus , non Ib» 
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lùm qiiadrata , cubos , quadiatoquadrau » &c quanim exponcntcs iunt. a. s. & 4. &c. 
ted ctiamlaMn fimpUcia , quonmi csqpooeot cftiinitas. Aio itaqucomncsin^nfini. 
tum hu/unnodi h7pefbol»»anicâdemptl,<|tneApoUonianac(l , Hve priinam» bcne- 

ficioproportionis gcometricac unifbrmi & perpétua mcthodo quadrari pofiTc. 

Exponatur , (1 pLicct , hypcrbola , cujus ea Gtproprictas , ut fit icmpcr ut quadratum 
rcâac H A y ad quadratum icùx A G , lU rcâa G £ > ad rcâam H I , & ut quadratum 




OA^adq iia d afmn AH, itanâaHI»adicftimON,&c Aiolpadiiin infiiiitimi, 
cujus bafis G E » Ac curva E S . ex uno lateie , ex alio vcro afymptocos infinita G O 
arquari fpatio rc&ilineo dato. Fingantur tcrmini ptogrcfTionis gcomctricx in infinitum 
cxtcndcndi , quorum primas (k A G , fecundus A H » tcrtius A O , &c. in infinitum , 
9c ad fc Ce penpproximarionem tantum accédant quantum ûtis fit at jnxta Methodom 
Archimcdacam^potaUelogrammum rcâilineum fub GE>'iii G H, quaddlioeo mixto 
G H£ , adaequâtu» ntloqutcux Piophannis, auticti aEqaecui;^ 

GE,inGH. 

• Item ut prioca ex intcrvallis rc£lis proportionalium G H , H O , O M , Se (îmilia 
•fintfcrè intcr le acqualia , ut commode pcr m'majéiyir ht *t^f*-n* , per circumJcriptioncs & 
in(criptioncs Archimeda» demonllrandi ratio inftitui poiïit, quod fcmcl monuifl'c lufti» 
dat , nè axdfidniii quibnflibet geometris jam âtis notum încukare fiepius & icerare 
<ogamur. 

His pofitis , cum nt ut A G , nd A H , ita A H , A O , & ira A O ad A M , crit paritcr 
ut AG,ad AH:icaintervallum G H, adHOy&itaintcrvaiiumHO.ad O M,âcc. 
FaraUdogtammum aneem liibEG,inGH, crit ad pacalldogrammum liib HI , in 
H O , ut paraliclogcammum fub H I , in H O , ad parallelogrammum iid> N O , ia 
O M , cùmcnim ratio parallclograicmi fub G E, in G H , ad parallogrammum fub H I , 
in H O , componatur ex rationc rcdac G E , ad rcclam H I , «Se ex ratione rcûac G H , ad 
re£lam H O : fît autcm ut G H , ad H Q , iu A G , ad A H , ut pnemonuimus. £rgo ra- 
tic paraltdogcanmii fiib E G, & G H,ad panlIdognnunnmfiibHI , in H O , compo* 
niturcx rationeG E , ad H I, & ex rationc A G , ad A H , (cd ut G £ » ad H I , ita ex 
conftruâiionc H A , quadratum , ad quadratum G A , five propter prcportionalcs .• ita 
rcâa A O , ad rcâam G A Ergo ratio paraiiclogrammi fub £ G , in G H , ad paraliclo^ 
gcammum <iibHI,inHO>componitnrex'cationeAO, adAG,& AG,adAH, 
fèd rarioA O ad A H , Ciomponiturex illts duabus. Ergo parallelogrammum iîib G E , 
inGH,eftad paraUclo0tammumrubHI,inHO,utO A,adU Aifivc ut U A» ad 
AG. 

Similiter probabitur parallelogrammum liib H I , in H O , cifc ad parallelogrammum 
fub O N , in O M, ut A O , ad H A » iêd très rcâzquaB conftlruunt rationes paralle- 
]ogcan;Mnorum,icâaenempeAO»HA.GA,iiimpi!opQitioiiale8 ex coniUuaicme; 
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£rgo paralk-logramma in inBnlnin/ fiunpta (ub G £ , in G H » fub H I , in H O » fub 
O N j in O M , &c. enintlèmpcr ccmtiiiiiè propoitio^ 

Eft igicur ex thcorcniatc hujus methodi conflirutivo ut G H , diffcrcntia rcrtninonim 
lationisadminorcm tcrminumG A , ita primus parallclogrammorum progrcflîonis 
terminus , hoc cil paralldogrammum fub E G , in G H , ad rcliquosm intiniciim paral- 
Idogrammos ,hoceft ex adzquatione Archtmedatt ad fîgucam fiib H I , afymptoto 
HR,& ciurvâiiilNb,îninfinitumcxtcndcndâcoatencam.ScdutHG,adG A, ita 
fumptâ communilatitudinc rcda G E, parnllclogrammum fub G E, in G H , ad parallc- 
logrammum iubG £ in G A. £11 igitur ut parallclo^ammum lub G £ , in G H , ad ti- 
guram ilbm infinitani , cujusbafis H I , ita idem piaxalldogrammum fiibG £, in G H , 
adpotalldogtammum fubGE »in G A » crgoparâlidogiammumfiib CE , in G A ^ 
quod cft fpatium rcclilincum datum , adaequanir figura: prxdiflix. Cui fi addas paralldo- 
grammum fub G E , in G H , quod proptcr minutiflimos 7if<«;;(nrfiir cvandcit & abit 
in nihilum , iiipcrcA: vcriflimum , & Archimcdxâ licct prolixiorc dcmonftrationc h- 
ciiUmè finaandum ^ pandldogramronm A E » In hac'hypabdae ipede , cquari figure 
liibba&G E , afymptoto G R , & curvi E D , in infinitum produccndâ contenta;. Ncc 
opcrofum ad omnes omnioo hujuimodt bypcrbolas , unâ , ut diximus « dcmptâ , inven- 
tionem cxtcndcrc. 

' Sit cnim ea aherius , fi placet , hyper bolx propfictas ,titficGE,adHI,ut cnbus 
teâzH A,adcubumreÂxG A,6tficdcrcliquis. Expofitâcx more infînitâ propor- 
tionalium ,ut fupra fcric fient proportionalia paralldogramma E H , 1 0 , M N , ut fii- 
prà in infiiûtum. In hoc veto cafu pacalldogrammum primum crit ad Iccundum , (ê« 
cttndnmadtenittm.&ciuieftaA O, adG A , quod ftatim compoflHo propottio- 
num manifcftabit. Etit ig^tnr ut parallelogrammum £ H > ad figucam , ita rcû.) O G » 
ad G A , & fumptâ communi latitudine G £ , ita paralldogrammum fub O G , in 
G E » ad paralldogrammum fub G£,inGA, cft igitur ut paralldogrammum fub 
O G , in G £ , ad parailclogcammom fiib' G E » in G H , ita paralldogrammum fub 
G£, in G£> ad paralldogrammum iub G £, in G H, ita paraUdogrammam Hkb 
G E in G H , ad figuram & vicifTim ut paralldocjammum fub O G , in G E , ad pa- 
ralldogrammum fub G £ , in G H , ita paralldogrammum fub G £ , in G A , ad figu- 
ram. Ut autem paralldogrammum fub O G , in G £ , ad parallelogrammum fub H G , 
inGEiitaOG.adGH, fivc &.ad i. ea adaequatione, intervalla eniinbafi {MFOxima 
fà6t\ funt ex conftruftionc fêrè xqualia. Inrcr fc crgo in hac hypcrbola parallelogram- 
mum EGA, quod cft xqualc (patio rcdtiiinco daro , cftduplum figurx iiib bafc G £ y 
afymptoto G R. » curva £ S D , in infinitum produccndâ contentât. 

SimiUs in quiboilibec aliis cafibos habcbit locum demonftnMio » nifi qnod in piinu> 
ria, fivc ApoQoniana & fimplici hyperbola déficit câ Ibli ratione methodus ; quia in 
hac pafallclogramma E H , I O , N M , fvmt fcmpcr intcr fc xqualia ; atque idco cum 
tennini progreffignis conftitutivi , tint intcr fe xquaies , nuUa mtcr eos cà diffcicacia , 
que totum in hoc n^otio confictt myâerium. 

Dcmonftrationcm quâ probatur fpatia in hyperbdb communi parallelogrammis con- 
tenta , cflc fcmpcr intcr fc xqualia , non adjungimus , cùm ftarim pcr fc iplà fc prodar ; 
& ex hac unica proprietatc que aÛcrit inea (pccie cûfc ut G £ , ad H I , ita H A , ad 
G A , fjcillimèdecivenir. 

* Eadem rarionc parabole omnes omnino quadiantur • nec dl ullaqnc ab attificio 

noftrx merhodi , ut fit in hyperbolis , pofTît cflc immunis. 

Unicum in parabola , fi lubct , primariâ & ApoUonianâ adiicicmus cxcmplum , cu- 
jusexempiorcliqux omnes in quibufiibct in infinitum parabolis dcmonilrationcs cx- 
pediennir. 
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Sit fcmiparabole primaria A G R E , cujus diametcr C B , fcmibafis A B , funiptis 
autcm appûcatis I E , O N , G M , &c. fît fcmpcr ut quadratum A B , ad quadratum 




I E , iu rcûa B C , ad C E , & ut quadratum I E , ad quadratum O N , ita rcâa E C , ad 
C N , & ikininfinitum ex proprictatc rpecifica; paraboles ApoUoniana:. IntcUig-intur 
ex more mcthodi rcdia: B C , E C , N C , M C , HC,&c. in infinitum continué pro- 
portionalcs. Erunt ctiani , ut l'upcrius probaium cft , proportionalia parallclograinma , 
A E , I N , O M , G H , &c. in infinitum. Ut cognofcatur ratio parallclogranîmi A E , 
ad parallclogrammum 1 N , recurrcnduni ex mcthodo ad compoiîtioncm proportio- 
num , componitur autcm; ratio parallclogrammi A £ , ad parallclogrammum 1 N , ex 
rarionc A B , ad I E , & ex rationc B E , ad EN. Cum autcm fit ut A B , quadratum , 
ad I E , quadratum , ita B C , ad C E , fi intcr B C , & C E lumatur mcdia proportiona- 
lisC Vjitcm intcr E C, & N C , média proportionalis YC , erunt continue pxopor- 
tionaksrcdxBC, VC,EC, YC,NC,&utBC,adEC, ita erit BC , quadra- 
tum ad V C , quadratum , fcd ut B C , ad E C > ita quadratum A B ,ad quat^atum E I , 
Ergo ut A B , quadratum ad E I« quadratum , ita crit B C , quadratum ad V C , quadra-. 
tum : & ut A B , adi E , ita crit B C , ad V C , ratio igitur parallclogrammi A E , ad 
parai Iclogrammum I N , componctur ex rationc B C , ad^V C , lîvc V C , ad C E , fivc 
E C ad Y C ; & ex rationc B E , ad E V , fivc ex fupcrius dcmooftratis B C , ad CE , Ra- 
tic autcm qux componitur ex his duabus rationibus , B C , nanpc ad C £ , & C E , ad 
C Y , cft cadcm qua: ratio B C , ad C Y , igit\ir parallclogrammum A E , cft ad parallc- 
logrammum 1 N , ut B C , ad YC , idcoquccx theorcmatexncthodi conftitutivo , pa- 
rallclogrammum A E , crit ad figuram 1 R C H E , ut rc<flaB Y , ad rcftam B C , idco- 
que ut idem parallclogrammum A E , ad totam figuram A IGRCB, ita rc£l:a 
B Y , ad rotam diamctrum B C » ut autcm rcda B Y , ad totam diametrum B C , 
ita fumptâ communi latitudinc A B , parallclogrammum fôb A B in B Y , ad pa- 
rallclogr.immum lUb A B , in B C , fivc parallclogrammum B D , duftl A D , dia- 
mctro p.irjllclà occurrcntc tangcnti C D , in D , eVgo ut parallclogrammuoi A E , 
ad totam figuram (cmiparabolicam ARC B > ita parallclogrammum lub A B , in B. Y , 
ad parallclogrammum B D ; & viciflTim ut parallclogrammum A E , ad parallclogram- 
mum fub A B ,in B Y ; ita figura ad parallclogrammum B D , ut autcm parallclogram- 
mum A E , ad parallclogrammum fub A B , in B Y , ita proptcr communcm latitudi- 
ncm ïcCtA B E , .id B Y , crgo ut B E , ad B Y , ita figuraad parailclogrammura > 5c con- 
vertcndo ut B Y , ad B E , ita parallclogrammum B D , ad figuram A R O B ; cft autcm 
B Y , ad B E . proptcr adzqualitatcm & (c£Hones minuttffimas , quae reftas B.V , V E , 
E Y , intcrvallapropoctioinalium rcpcffcntatcs , firrè intcr le fupponit xqualcs , ut ;.!!id 
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2. Ergoparallclograminiim'BDiad figuram tft uif |.ad a. tpx ntio^pr^fuit, Tt7t*jitHfiif 
ptuabdles Archinyedaco^ lioet ab eo gcomctrica proporrio alià rationc fucrit ufuj. 
pata j Mcthodiim autcm variarc, & diverlàm abArchimcde viam fcdari ncccfTum 
habuimus , quia (tcnlcm proportionis gcomctrica: ad quadrandas ca:tcras in infinitum 
pacaboias applicationem deprchcniâm iri , infift^^o vcfUgiis umti viri non dubitamus. 
DcnoDftiatip autan & tegaix gcnaaks ex ooîte^ tnadi^o fiacè in oœnXNU omnino 
pacabolis ftatim pacebunt. 

5it cnim , ut nullus ampliîis fiipcrfir dubitandi locus parabole ca de qui mcntioncm 
ftdc diiTeztacio noûra de Uaeaium ciuvarum cuin^Uncis tcCtiscomparauonCfCurva 




A I C 5 , cujus baAs À B « diamcter fi C , & fit ut cubwa^icafiae A B , ad aibum appli- 
£atae I E , itaquadraAmreâK BC» ad quadratutn kAk ÊC , & rdiqua punantur itt 
(tipra ; fcrics ncmpc proportionalîtim teûarum BC,£C;NC,MC, &c. item (èdci 
proporrionalium panllclognmmorum AE , 1 N , O M , &c. in infinitum. Intcr BC ^ 
ècEC, lùmantui dua: mcdix- propoitionalcs V C , R C » item intct £ C , & C N , fu- 
mancuredam dux mcdix pioportionalcs SC ,TC stoêstat cxGonftnâionc , cum ra-. 
tioB C, ad E C , fit cadcm rationi £ C , ad Nf C , foie qnoqiwcoiitinuc pcqKMtionalc». 
reftas BC;VC,RC,ECSC,TC,NC.Eft autcm ut A B , cubus ad cubum I E , 
ita B C , quadratum ad £ C , quadratum > llvc reda fi C , ad reâam N C. Cum autcm 
tint , utfiipraprobavimus , ièptcm continué proportionalcs , fiC, VC,R.C,£Cy 
^C,TC, ]ilC»etgoprinia,ttttia,quiiKa acftptima craBCcdaiii concitifiè propoc- 
tionalcs , i d coque ctit BC, ad R C ,ut RC ad SC , & ut S C , ad N C. Ut igitur pri- 
ma B C , ad quartam N C , ita cubus primx . B C , ad cubum Iccundï R C , Icd ut B C , 
ad N C 4 ita probavimus elTe cubum A B , ad cubua; 1 £. £igo ut cubus A B , ad eu- 
bamlS^icaadmsBC.adcabomKCï^deoqiieuc AB» ad l£,ita BC,adllC. 
Cum igitur ratio paralldogtamini A E , ad paralklogrammum IH « componatur ex 
rntionc A B , id I E , 5: ex rntionc B E , ad E N , fivc B C, ad E C , crgo cadcm parallclo- 
grammôrum ratio componetur ex rationc BC , adR C , ôcBC,ad £C. Ut autcm . 
BC,primaproportioinlhimadEC,qQaitaiii;jtaR.C,tertia ad TC,(èxtMii*£ifo 
parallelogramnii A E , aJ parallclogrammum IN, ratio cumponitur ex rationeBC» 
ad R C , & RC ,ad T C ; hoc cft parallclogrammum A E , cft ad parallclogrammum 
I N , ut B C , ad T C , parallclogrammum igitur A E , ex pra;dcmonltratis , cil ad Hgu- 
ram I G C E> > ut reâa B T « ad T C ; ideoquc ut parallclogrammum A E « ad totam fi. 
gacamAICB;itareâaBT,adrcâam BC, fiveitunpu communi latitudine AB, 
ira parajlclogrammum lub AB , inBT ,ad parallclogrammum fub AB , in BC. Et 
viciffim Scconvcrtcndo, ut parallclogrammum B D , cft ad figuram A I C B , ut parallc- 
logrammum Hib À B,mBT , ad'pttrallclogrammum fub AB, iiifiE , five propcer 
communem latitudinem A B , ut iefta B T , ad reâam B £ , refta anteçft B T , contiiwt 
qiV nquc iutcrvalla TS,SE,ER,RV,VB, quac inter (c propter noftram mctho^ 
dum logyithmicam ecnicncnr ae^pulia. Bxâa autcm B £, contîMt tria ex Us iuter\ ai lis,. 

■• * . • ncmjsc 
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Mathematica. 

. nempc BB. , RV , V B. £rgo paralcllogrammum BD , cltad totam figuram in hoc caTu 
ut ad 3. ' • • . " 

• Canon veco univedâlis. inde nuUcf ncgotio élicittur. Patet nempc fore ièmpcr pacal* 

IclogrammuiiT R D. ad figuram AICB , ut aggrcgatum exponcntium potoftatuin ap- 
plicata- (Se Diumctri ad cxponcntcm potcftaris jpplicatz, ut in hoc exemple vidcrc cit , 
inquo potcil4s appUcAta: AU , cil cubus, cu;u5 exponcns B. potcftas autcm diainctri 
flft quadràtum , cujoscxponens 3'. £rgp débet eflê, ut jam denion(havinitt&» & pcs» 
pctuo conftabit , ut fumma j. & 2. hoc cft 5. ad cxponcnrcm applicatar. 

In hypcrbolis autcm canon non minorifacilitarc invcnictur univcrlalis. Erit cnim 
fcmpcr in quacunquc hyper bola , li rccunras adprimam hguram , paraliclogrammum 
BG,ad figuramih infinitum i>rotenlârii, IlG£D,at diflferentiaexponentium poteftatum 
appli catx 3c diamctri ad cxponentcm poteftads applicatx. Sit cnim , cxempli gradâ , ut 
cubu s HA ad cubum G A , ita quadratum. G E , adquadratum H I, diftlrcntia cxpo- 
ncnciuin cubi ôi quadrati ha:ccft. 3. & 2. erit i. £jcponciis autem quantitatis apphcatx» 
hoc cft quadcati , cft 1. Ergo in hoc cafu patalldogcammam erit ad figuram, ut i. ad a. 

Qupd attinctad ccntxa gvavkatis , & tangentes , tam hyperbolarum, quàm parabola^ 
rum , ip.vcntio dudùmcx noftra mcthcxlo de maximis & minimis dcriwua , Gofjmctris 
rcccntioribus innotuit , hoc cit ancc viginti , plus minus annos. Qupd cclcbnorci totius 
(jallije Mathcmatici non giavabuntuf fottairc cxteris indicarc , ne hac de rc in pollc- 
rum dubitent. 

Ex fupradiûis mirura, quantam opus tctragonifmicum confcquaturacccflîoncm. In- 
finitx cnim cxindc figurxcurvis contenta: de quibus nihil adhuc, ncc vctcribus, nccno- 
vis Geomeccis ia mcntcm venit , £iciiliniam lortiuntur quadiaturam. Qupd in quaidam 
lemlas bccviter contiahemus. 

£t cttrva, cnjjis pcoprictas dct ^quationcm icquentcmB, quad. -A^quad^xqualcE,' 
quad. (apparcr aurcm ftatim hanc curvam cfTo circukim.)Ccrtum ert potcltarcm ignorarn 
£, quad.polVcreducipcrapplicationemlcuparabulilmumadlatus. Polîumus cnnn lup» 
poneccE, quad.aequari B>,iny,cùmntliberamqnantitatem ignotamV,innotamB,du« 
tUtn aequait(^adratoE,ctiam ignoc«JH[ocpontoB,quad.^,— qi]ad.«qiiabitaTB,inV. 
Homogcncum autcm B in V, ex tôt quantiratibus homogcncis componi pofcft , quot 
Uint in parce xquationiscorrclativâ, jildemquclignisliujulmodiiiomogcnca dcbcntno- 
tari. Supponatur tgitur B in V,xquari B in I in Y. Ex more emm Vietaeo, vocales fcm- 
pcr proquannt.uibus ignotis fûmimus. ErgoB, quad. — A, quad. xqoatur B in I, — B in 
Y, a-qucntur (ingula incmbra partis untuslingulis mcmbris partis altcrius. Sit nempc B, 
quad. xqualc B, m I, Ergo dabitur I, xqualisB, «quctur dcinde — AG,— B,in Y , hoc eft 
A quad. B in Y, erit cxtrcmiun pun£him reâae Yad paiabolcn primariam. Omnia igitur 
in hoc calii ad quadratum rcduci poflunt : ideoque (i omnia 1$, qu^. ad reâam Uneam 
datam appliccs, fict folidum rcftilincum datnni & cognitum. 

Proponaturdeindc curva, cujus, hxc lit xquatio A cub. h- B, in A, quad. xqualc E, eu b. 
£,cub. applicçturadplanumdacum, âcHt, vcrbi gratiû.xqualcB, quad. m V. Quia autem 
icâà V, ex pluribus quantitatibus ignotis componi poteft. Sit A, cub. -f B in A, quad. 
aequalc B, quad. in I r+ B. quad. in Y.aequentur (ingula inccr (cmcmbra, hoc c([ A cub. 
«quctur B. quad. in I,orictur inde parabole fub cubo &latcrc. xqucturdcindcR in A, 
quad. Iccundo membre, B, quad. in Y, orictur inde parabole fub quad. & lacère , iioc cH 
pcimaria, qùaibanturauCem liiigalsexhiâpatab61is.£rgo aggrcgacumEiCuboram ad 
rcdam datam appUcttonim produdt- plano-planum qo^liatibiis eju&an gtadusre- 
ûilineis commodè aequafidum. 

Si Hnt plura inaequationibus mcmbra, im6 & Cub plcrilque ucriuiquc quancttatis 
ignSrae gradibus invcduta , ad eamdem ut plurimnm mcthodum redufkioaum kgitinui- 

txun ope potcrunt apcap. 

£x liis patet , fi in pciorl cqaatione in qua B, quad. A quad. aeqnavimns quad 

' . G 
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loco ipfius E, quad. ponamus B in V , poflc nos ncgrcg.xtum omnium V" , adreâam da- 
tam applicataiu m conHiicrarc taiiquam planum, & quadrarc. Omncs cnim V,nihil al^ud 
fiutt qakm omnia E quad. «Uvifii pcr B redam (hiani. Item iolêciuida «puKioneoiiines 
V,nihil aiiud l'une quàm. omncs £ cubi divifîper B^quadratum datum.Igitur tam in ptl- 
nia ty.îàin in fccunda figura omncs V, faciunt figuram srqualcm fpatio rcâiliaeo dato* 

Hoc autcm opus fit pcr fynardim, & cxpcditur, ut patct, pcr parabolas. 

Sednonminusquadrationum.fetaxeftopus pcr dÛErefim qaodpcrhypcrboias,aiiKfi>> 
Jas , .am: parabolis mixtas , commodè pariter cxpcditur. 

Piopoliatut , n placct , curvn ab xquationc fcqucnfi oriunda» 
B,cub. cub. -*■ fi in A, -i- A cub. cub. ^ £ 

A quad. qoadr. * 
Hx jam Hippofitis E quad. potcft fîngi xqualc B in V, fîve uc tria hinc & if!<k mem- 
braHnrin nmquc paitc acquaiioim. B in V ,pôtcft xcpuxi B in O , Binl, h* BinY 
. Q^o pcraâo. 

BaiK ciili.-4> BQ^ ad».in A AadtbGubk 



A qu.id. qundr. 
B in O. I B in I -+ B in Y. Et xquando Hngula 
mcmbra tingulis B cub. cub. xquabitur B iii O. 

Et omnibus in A , qu. qu. du^lis B , cub. cub. arquabirur A qu. qu. in B in O. Et 
omnibus abs B divilis B. quad. cub. xquabitui A qu. qua. in O. qux cft acquatio ad 
unam ex hyporbolis , ut patet. i£quationes cnim li^dxilarumGonffinitivaecoiitiiient 
ex ona patte quanûtaiem datam ) ôc aliâ vcrb id quod fit (iib pottftatibu» dnatom 

qiinntitnrum ignotaruni. 

Sccundum mcmbxum xquationis dat fi (^jÇ in A. Sivc fi, qu. cubutqualc fi in I. 



A qu. qu. A cub. 

Et omnibus in A cub. duftis & abs B divifîs , fit B qn. qu. xqualc A aib, in T , qux 
cft a:quatio altciius hypccbolx à ptiorc divcilàe. Dcoiquc tcxtium membcum cft 
A cub. cub. 



A qua. qua. 

Hoc cft A, qu. ccqualc B> in V, qux cft a'quatio ad parabolcn. 
Patct itaquc lu pra:ccdcntc xquationc omncs V, ad rcâam datam applicatas xqua- 
ri Ipatio leâilinco dato. Summa cnim duanmi hypeibolaium quadrationiobiioxianini, 
& unius par4x>laedant fpatium zqualc rcâiiincovclquadratodato. 

Nihil aiitem vetat quomimis fingula mcmbra numcratoris fcparatim dcnominatorî 
* appliccmus,, uc jam âûum cit. £odcm cnim tes rccidit , quô fl intcgrum numcratorcm 
ex tribus membtts compofitumeidcmdenominatoriicmci appliccmus. Itaenim fin- 
. gula aH]uationi8 membrafingulis homogcoei cotrdatis poflunt commodè «Dompatati. 
. Proponatnr etjàm B , qu. cub. in A,- B , cub. cubb JËquati E cnbw 

A cub. 

Fingatuc E cub. iaequari B , qu. in V, fivc proptcrdao membca homogcnct conc- 
bti B,qua. inl, h- B, qa.io Y.Fict B qu. cub. in A, fivcBqu.cu. «qualeBqii»inL 

A cub. A 
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êc omnibus in A c]u. diiàis , & absB,qu.(UviGs»fiecB»cub.jkqi]aleAiqu*iii Lquaeeft 
zquatio ad unam de hypcrbolis quadrandis. 
Bonatur deindçiccuiidam homogcnci mcmbrum B,cub« aEquati B qu. in Y. 

Acub. 

. Igitur omnibus in A,cub. dudis &abs, Bjqu.<iivins fict B, qu. qu. aqualc A,cub. in Y, 
qiue cil xquatio unius ex hypcrbolis quadratictni obnoxiis coi>ibtuti va. Datuc igitur rc< 
oixccndo adydmam flEqnationem inccâilinds.fiimniaoïiiniiioiEyCiibora \àt6 
^Kcie ad certain rpâamiUtain tppliatonim. 
Scd & uicaiùs piogcedi , &opi» tcttagonifaiioim ptomovqtf nihii vetat* 




. Sît in quat^ iifntâ curva quxlibct, A B D K, cujus bafis H N , diamctcr H A, appli- 
Catar ad diametrum , C B , F D , & applicata: ad b.\fim , B G , DE, & dccrcfcnnt 1cm- 
.pcr appUcacx à baie ad vcrcicem^ ut hic , H N , cfl: major F D, âc F D , ma;or cl^ C B » 
& lie Icmper. Figura compofica ex quadratis H N, F D , C B > ad rcftàta A H , appUcatis, 
boc cft (blidum fub C B , quadiato in C A , & l'ub FD > qUadtato in F C , & l'ut> N H, 
quadratoinHFjxqualis cflTempcr figurx fub rcdangulis B G, in G H ,DE, in EH, 
bis fumpcis, & ad bafun HN, applicatis ;hoccft (blido lub B G, in G H, bis in G H, 
6c HibD £ , in £ H , bis in E G utrinique in infinirun^. In rcliquis autcni in inti- 
nitiimpcaeftantibûs , cadcm ôdliritte fit teduicilo homogencorum ad diametmin > ad 
hotnogcnca id b.idm. obfetvatio oitvanim infiniurum haâaiili igAonnuiï, 
detcgit quadrationcm. 

Omncs enimcubi HN, FD, CB, adrcûam AH, fimilitcr applicati , a;quaics 
ium aggrcgato prododoramex B G , in G H , qttâdcatnDi , & ex DE in , qua- 
drarumad rcdlam H N, fimilitcr ut fupra applicatônum, &tcr fumptorum > hoc eft 
pl.inoplanum lub C B , cube in C A , & fub D F , cubo in F G , & fub H N , cubo in 
H F , xquatur fummx planoplanorum ex B G , in G H , quadratuxn in H G , & ex DB> 
in E H « quadracum in E G , ter ibinptae. 

AggKgatnm m6 quadrato quadrâtorum H N« FD , C B , ad rc<fljm A H , appti- 
catorum zquarur quadruple fummx piano plancruni fiibfi G , in G H , cubuoi} âc 
fub D E j in £ H , cubum ad reclam H N , iimilitcr ut fi^caapplicatoriun, 
Inde émanant îi^nitc , ut ftatum patcbit , quadraturdfc. 

Ëfto cnim, fi placer , curva illa ABD N , ejns natorae , m daui balè H N , & diamc- 
tro HA, diamctcr data A H , vocctur in tcrminis analyticis B. Ipfavcro HN, b.îfîs 
data vocctur D. Quxlibet applicatoFD, vocctur E, & quxlibct H F , vocctur A > & 
Ht , verbi gratiâ , xquacio curvx conftitutiva B^quad. — A qu. ayi^ualc h» quai. ( quod 
incircoloita lé lubet: jCùm ctgo ex pcaedi4o the(veniaKe anlverûli «miifia E, qoa- 
drata ,ad redam B, applicata ad bafim H fîve adD, applicatis ^ fint xqualia om- 
nibus produdis ex H G , in G B , fint aurcm omnia E , qiiadrara xqualia ad B , appUc.i- 
ta ipatio reâilincû curvo, ut fupctius probatum ell. £rgo omnia produda ex H G , in 
GB > bisiiimpta, & ad baliniD, ap^icaca, continent ^atium icâilinoundatum. Er> 
go fumendo dimidiuin « omnia prôdofta H G, inG B » ad bafim D , appUcata > 
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crant œqiulîa %ttio teûilinco data Ut autcm faciUlma. & nollis aTymmctriis in^ofoia 
fut tranHatio prions curyje ad novun S itaGonftanâ attifieio>qiir dk noftta me^io* 

dus , opcrari dcbcmus. 

Su quodlibct ex produdis ad baHiii appUcandis» H £ , ui E D , cum igitar FD , fi. 
ve H E , ipfi parallela vocetur in analyfi E , & F H, fivè D E , ipfi patallda vocctur Àl 

jErgb produAum fub H ÏÉ, in É D , vocabiturB in A. PonaturilludproduâumE in 

quod fub Juabus ignotis & indcfinitis replis comprchcnditur arqnari B in V, fivè pro- 
dudo ex B , data in V, ignotam, & intclligatur E P, in dircdum ipli D E , poiita xqua- 
ri V , Ergo B in V , xquabltur A. Gum crg6 B , qu. — A , quad. zquetur ex propiic^ 

tatc fpccifîca prioris curvat ipfi E , qu. Ergo (librogando in locum A , ipfius novum 
valorem B, in V » âct B, quad. in qu< — B, quad. in V « quad. aequalc E, quad. 

quad. five per antithefim B^quad. in E , qu. — B , qu. qa.flcqiialeB, qu.inl^ » quad. 

qiur cft xquatio novat H O PN, curvx ex priori oriundx conftiruriva , in qua cum 
omnia produfta ex B , in V , dentur , ut jam probatum cft , fi cm ni a ad B , appliccn- 
tur dabitur lUmnia omnium V , ad bafim applicataium ; hoc cit dabitur pianum H O 
PN,reâiUncissideoque ipjfins quadcatoia. 

Sit , iêcundi excmpli gutiâ * cquatio prioris curvx conftirutiva B, in A, quad.— 
A cub. xquakE , cub. fumma omnnium E , cuborum ad diametrum B , applicato- 
rum dabitur : idcoquc lunima omnium produûorum ex quadratis H E , in E E) , ad ba- 
fim apphcatonim. Prbdudum antemcx H£,quadiatoinED, fitintecminis an^* 
Hcis £ , quad, in A , quod fingatur xquari B,qiiad.hlV> ÔCteBtiu E P, Utlîipfil»cqaà< 
lis V» Ergo B , quad. in V, acquabatuc A» 

E quad. 

r Si igitur in locum A, Hibrogemus jam agnitum illius valorem B , quad. in V. 

• £ qiuui. 

Et omnia juxta analyfcos prxccpta fequamur, fiet B , quad. cub. in V. quad. in E. quad. 
— E, cub. cub. cub- xqualc B> cub. cub. in V, cub. qux d\ xquatio novi H O P N, cur- 
vx cxprioce onundzconftitutiva, in qui cùm omnia produâa B , qu. ai V, ad bafim 
0»applicata dentur, omnibus pce B» quadratum datnm diviiis, dabitur fiimmaom* 
nium V, .nd bafim D , applicatarumide^quc qùadcatura fîgurxHOPN,& cftgeneralis 
ad omncs omnino cnfiis cxtcndcnda in infinitum mcthodus. 

Nocandum porro , & accuratè advcrtcodum in tranilationibus curvarum , quarum 
appUcatataddiamctcummlittbalimdeGEefeii«,alîam yiam analyftis inetuH 

.dani^ à frsecedenti divcrianu 




Madbematica. . 

Sir cnim in quinra figura prior curva 1 V C B T Y A , cujus diamctcr A I , appli- 
cata: MV,NC,OB,PT, , & qus curva: ca lit lutura , ut appliciix \ crfus 
bafim MV , rcinper<lecçe(bnt,.d<»iec ad faafîm pervcniam, ita ut M V . (îr minoc 
quàm NC. Rurfiisautem ita curva vcrfus A , pcr tramitcmCB YA, iniicdacur,: ut 
C N , fit major quàm B O, B O , major quàm P T , P T , major quim QY , &c. ita ut ' 
omnium applicatarum maximalitCN, li in hoc calu quxramus traiuluioncm qua- 
dratorum -M V , NC , ad bafim , ca non comparabinius produdis lub i R, n\ V > ut 
fitpfacquiaiamcxtheoveiiiategaïaali lupfwfinm^ft onuùAquadiaia MV, 1^1$; 
a-quari produdis (Tib V G , in G N ,cum C N , mjximaapplicataruivi , ulTit &c ddbeit 
conlidcr.iri iji b.ifis rcfpccliu cur\ i' , cuiiis vcrtcx I. Quadrata igitur M N , N C , in cur- 
va quarum appiicatx dccrclcunt vcrius tuCun , comparabuntur m hoc calii productis 
G V , in Gl^-, heecft «utad tennimM amlyticosAquatio iûhac figura pcrvcniat , fi 
M I , vcl K V i voGcnic A , flcipû M V, five RI , voccturS ,i^uc C D , fivc G Ki 
quac duùx pcr tcrminum maxima: applicatarum , ipfi diamctro parallclx, cftiqualis : 
idcoquc Êkcilè ex nc^tris mcthudis invcnicnda>rcdlzdatx Z ,xqualis fupponatur, tict 
prodaâuin«xGV>inGN,xqualc produâocacZ, in E , — Ain E: ideéqueomnia 
quadrata'M V , N C , ufquc ad maximam applicatam comparabuntur produits Z , iri 
E — A in î. , ,\d bafim I D, applicandis. Rcliqua vcrô quadrata C N , B O , P T , com- 
parabuntur producliscx Y F , ai f N , quxin terminis aoalyticis xquivalcbunt A in E, 
— Z inE. Qu}busit»ftabilitis âcillimè ex priote curva nova vcrfus balim dciivabitur i 
idemque in aliis omnino ïlpplicttanim poteflàtilnis cric obfervandum. 

Ut nurc-m parcnr novascx noftra bac mcthodo tmetgac quadiauicas , de quibus 
nondum rcccntiorum quifquamcftaliquid Tubodoratus. 

Proponatur prxcedcns curva , cujus xquatio B , quad. cub . iu A — B . cub. cub 

Acnb. 

arqualc È , cubo. 

Dantur onincs E , cubi in rc£lilincis , ut jam probatum cfl:. Qmbu-i ^d bafim tranfla- 
tis^ tict cxlupcriori mcthodo 6 , qu. in V , xqualc A ^ «Se omnibu«> iccundum actcm 

riovoipfius A, valbrcaccommodatis.cvadct randcm nova xquatio qux dabitcurvani 
ex parte b.ifîs , en jtis xquatio dabit E , cub. h- V, cub.xqualc B iiiE, in V, qux cil 
curva Schotcnii , cujus conllrudioncm tradit in fcttionc milccUancaruni fpag. 
4 93- Figura itaqueciûVa AK O G D C H , qux apud Ulum authoiem ddincatucorfit- 
pcr ioribus prcceptis qoadrationcm fuam commodè nanciicetur. 

Kotandtim autcm de curvis in quibus aggrcgarum potcftatum applicatarum darur, 
formari non fol um curvas ad bafim quadrationi obnoxias , Icd ctiam alias curvas ad 
diamctrum facile quadrandas. Si eililllin4. figura fupponatur xquatio curvx confti- 
tativa , ut fiiperiùs diximùs B , qnad — A , qu. zquaie E , quad. non folftm ex ea deri- . 
vabifur nova cur\-a ad bafim , cujus xquatio cft B , qu. in E , qu. — E qu. quad. xqualc 
B , qu. in V , quad. Scd ctiam nova curva ad diamctrum xqtiando potcrtatcm appiicatx 
qux cfl £ , qu. produdlo B , in V. Dabuntur cmm omnia pioduda B , m V , ad diame- 
trum applicata. £t omnibus per B, é&viQs, dabuntur^nuies V,4i«niaro appli catx i ideo- 
qne quadraturx curvx novx ex priori vccsùs diamctrum oriundx,cujus «quatio ec}tB , 
qu. — A qu. xqualc B in V. Undc flatim apparct novam illam carvam versus diamc- 
trum cfle parabolcn. Hujufmodi autcm tranlmutationum bencficio non fblum e^ 
prioribus curvis orinntnr noue { (èd itor naUo ncgotio à panbolis ad byperbolasiâc ^ 
h3rpecbclis adpatabol'as, ut expcricnriâ conflabu. 

Sicut autcm à curvis in quibus dantur poteftatcs applicatarum , fit prxccdcntis ôpc 
analyfeos tranflatio ad curvas, in quibus latcra applicatarum inrcdilincis dantur}- ita 
de curvis in quibus dantur latcra applicatarum , devcnitut £icilè ad cuivas , in quibus 
poteftncs appiiosamin dantur; Cu|af «eiwcmplmn cflo cum , cujus aeqoatio B, qui 
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in E, qu. - E , qu. qu. xquale B , qu. in V, qu. in hac cnim xquationc, ut jam proba- 

tum cft, dantuc omncs V , Ponatur V , squalis cflc A, inE > & fubrogando in locuin 

—g 

ipfius V» novum ipfialfigiiatiim vakvem , AinE, fict B ,'qu. in Ë , qu. ~ £ , qoad. 

B 

quad. arqualc A qu. in E, qu. & omnibus ab E , qu. divifis, rcniancbic B, qu. - E,<iu. 
acqualc A, qu. (Ivc B , qu. ~ A , qu. a:qualc E, qu. Dabantar igitur in hac novâ cur- 
Vâ > quam apparet cfle cticulum , omnti E, quadcata. 

QÛpdficxprimlcowiinquâ danturlatcra applicar.iriim , quxntur nova in quâ 

dcntur cnbi applicatarum, eadcm mcthodo uccndum.modôpotdtatcs ignotarum con- 
ditionariasufurpcmus. Proponatur anmcurvaquamiupcriùscxaliadcduximus, Scût 
tUiûsjeqoatioB, qu.ciib. in V, quad. in £, qu.-.E» cnb. cab.cub. squale B,ciiK 
cnb. inV» cob. 

Probatum cft in ill.i dari aggrcgatum omnium V, hoc cfl: latcra applicatarum. 
' Ut itaquc ex câ nova cucva dcrivctut in qua omncs cubi applicatarum dcntur, pona- 
tur V . xquari £ , qu. in A , & in locom V* fttbftituatur noms iftc quem ipfi 

ii<|ik 

.nflTign.nimus valor, fict tandem opcrando fccundùm prarcqtta artis , a:quatio in B, in 
A , q 1 1 . - A cub. iSc £ , cub. qux dabit curvam in qua omncs E, cub. cubos applica- 
tarum rcprxicntantcs dabuntur. 

Ex hac autem mcthodo non fidùm dannix 6c invcniuntur qnadrationes infinîtar , 
nondun Gcomctris cognirx , fcd multx ctiam parttcr infîntt;E dctcguntur curvaf , 
quarum quadraturar lupponcndo limpliciorcs quadraturas, ut circuli , uthypcrboli, 
ut aliarum cxpcdiuntur. ExcmpU gratiâ , in xquatione circuli , in qua qu. — A , 
qu. xquatur E , qu. dantur qOidcm in reâilineis omncs applicataram poceftaces , qua- 
rum czponenCCS Qgnantur numcro pari ,utomnia qiiadrata, omnia quadrato qua- 
drata, omncs cubo cubi , &c. Scd potcft.itcs applicatarum , quarum cxponcntcs fig- 
nantur^numcro impan , ut omncs E, cubi , omncs E, quad. cubi , dantur tantùm 
mreâUinels (îipponcndo ipâm circuli quadracuram , quod non cft oporolUm démon* 
-.fttare , ^ in praxim redigcrc, tam quam corollarîum methodi précédentes. 

PIcrumquc aiitcîii ufuvcnit utitcrandx , velbis, vcl etiim Ixpius fint opcrationcs 
ad ihquitcndam curx propofitï dimcnlioncm . 

Proponatur» exempli gratiâ, curva, ejus xquatio (cquens (pedcm determinetB, cub* 
aequnlis A , quad. in E , -t- B , qnainE. 

Si dantur omncs E , crgo dantur omniâ fnb rcft.i dat.î , (B, vidcliccr ) inE, rc- 
âanguIaRc^langulumB , inE, invcrtcndo lUpcnorcm , de qua cgimus in principio 
•diircrtatiouismcthodum > xquetur quadrato O , qu. Ergo O , quad . xquabAtur E. Et 

fubftitucndo in locumE , novum hune ipfi affignatum valorem , fictB , qu, qu. xqu.i. 
le A , Qu. in O , qu. -+ B , qu. in O , qu. Et hxc fit prima opctatio , qux eft invcr(a 
cjus quam initio hujus diilcrtationis prxmilimus , Se qux novam curvam cxprimit, in 
qnâ inquircndum rdbt an dcntur omnia O , quad. Rjecnrrendum igitur àd fecundam 
mcthodnm, ca)usbcncficio ex quadcatis applicatarum latcra novxcurvx inquitimus. 
Ponatur B, iri V ex inpctiofc quam Iccundo loco cxliibaimus mcthodo «qnaci A* 
o 

.9c (iibftituendo in kxam A , ipli jam afTignatum exnoAra mcthodo valorem fietB, q , 
qu-^B , qu. in O , qu.aequakB , qu. in V , quad. Et omnibus per B, quad. divifis cva- 
dct tandem B , qu. - O, qu. xquale A, quad. qux xquatio dar circulum. Et in câ om- 
ncs V , dantur , lupponcndo quadraturam circuli. Rccurrcndo igitur ad priorcm cur- 
vam , in quâ B , cub. ponitur xquari A, qu. in £, -(■ B , qu. in £ , pacet fpatium ab ca 
curva briundum. pbt quadraturam diculi pofle quadran» Idqti» pet duasouyas à 
priocediTCfiâsaRalynsnoftrabreTita^ âcHàexpedivic 
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Harcvcroomnîa , & adinvcntioncm rcftarum curvis squalium , & ad plcraquc 
alia non latis hadcDi^ ixKla^ta pioblemau iaiccvirc ftatim cxpccicndo 'YïSjas. a<i^y^«^ 
depcdiendec. 




Sitinfcxtâ fifriira parabole primaria A,B,C,ciijus axis CB, applicauCD,xqua 
lis axi C B , ôc rcûo latcn B V , fiantquc B P , P L , L G , fmgulï «qualcs axi C B, &: 
ipfi fie dircaum (bmatar in puva quodvis punaum , m F , & datis infinitisB X, P S; 
LOripfi.CD, parallclis,ducaturFXSOK, parallcla axi occurrcns rcâisP S, LO, 
in piinais S , & O , & fiât ut fumma rca.irnm F X , X S , Hvc ut tot.i t S , ad S O , 
ira SO.ad OK. Etlumptis fimilitcr pundiisD H ,liat ut DR, ad RN, ita RN, 
ad :ni, & ut EQj. ad Q M , ita Q^l , ad MH. intdUgaCur curvà infinita 
per punâaGHlKj, «5cc. inccdcns .cujus afymptotos erit xeâa infinita LO. Curva 
hxc G H I K cO ca cujiis fpccics à fupcriori iquationc dctcrminatur , in qua B , cub. 
xquarur A , qu. in E , -f B , quad. in E , Aïo itaquc cxjam traditâ ppcrationum anal> - 
uca itcrationc , Ipatium KlHGLMNO,in infiniram vtwùs punâa K O , cxtcn- 
dendum , sequalcefi6circulo,cajusj«amctercftaxis 6 CyHancver&qiuEftionemab 
crudito Gcoitictra nobis propontam , î^a ftatim cxpcdivimus. 

Eâdcm mcthodo rpatiumàDiodaea comprchcnfum quadravimus, vd ad citcuii 
quadraturam rcduximus. >' ^ • . 

Sed degans inprimis opexatUmam iterario cvwfit.cum ab altioribus -applicata- 
tum potcftatibus , ad dcprclTiorcs , vcl contra àdfcprdfioribiis id .ilriorcs analyHs ip- 
fa tranfcurrit; eu i mcthodo prxfortim dcbcatur inqiiidrio Tumma: applicatarum in 
quacumque curva propofita , ôcmulta alia problcmata tctragonifmica. Proponatur, 
vcrbî gratiâ, curva , cujus xquatioB , qu. - A , qu. aequalc E , qu. quain flatima^- 
KC éBt diculani. Qweritur fumma coboram applicataram , hoc cft fhmnia E , cubo* 
mm.SidantutomncsE,cubi. Ergop-r prxccdcntes , fccundùm potcftatis conditio- 
ncm, mcthodos, ex ca curva potcft alia ad bafiin dcrivari , in quà dabitur lumma .ippli- 
catarum. Ponatur igitur ex mcthodo B , qu. UiO , iquariA. Ergo fubftituendoin lo- 

cum A , jamalOgnatum ipfi valorem , fict ex meehodo B , qa.in E, qu. qu. - E , cub. 

. G4 
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cub. îcqualc B , qu.qu. in O , qu. quac cil aqit.uiocurva: , iiiqiw omncs O , d.intur ex 
luppolitionc qii.un tccimus in prima curvà , dari.bmnç.s E , cubos. Cum igitur in hac 
nova curva oniiics O , dcntur , ex ca dcrivctur tcrtia , lu qii.i qiiarr.intur qujdrata appii- 
catanim , non vcro cubi , ut in priorc ciirvâ j.im fiippo/itum cft. Fingarur igitur ex no- • 
Ara qux in quadratis, ut jam fupra diximij> , ulurpatur mcthodoE , in V, xqua- 

ri O. Ergo B , qu. in E , qu. 'qu. — E , cub. cub. squabitur B , qu. in E , qu. in V , 
quad. Et omnibus abs E , qu. divilîs fiet B , qu. in E , q. - E , qu. qu. a-quale B , qu. in 

V , quad. Et in bac curva omncs E , quadrati dantur. Si igitur ex liac curva qua:ramus 
aliam in qua omncs applicatx dcntur , ponatur , i\ placer , E , quad. aqualc B , in Y. 
Ergo in ultima hac acquationc B , in Y — Y qu.id. xquabitur V > qu. Et cùm in fupcrio- 
rc dentur omnes E , qu. dabuntur in ifta omnia rcdangula B , in Y , idcoquc omnes Y. 
Cum ergo omncs Y , dcntur in hac ultima curva , qua: cft circuius ut patct. Igitur câ 
tantùm conditionc dantur , fi fupponas dari circuli quadraturam. Rcgrcdicndo igitur 
ab hac ultimâ , in qaa dclinit noftra analyfis , curva , ad pr#lfcm , patct omnes applica- 
tatum adcirculumcubosdari, lupponcndo circuli quadraturam. Idem de quadratocu- 
bis , de quadratoquadtatocubis ,& citeris in infinirum gradus imparis poteftatibusde- 
ttîonftrarecft inpromptu. Sed mulriplicatur numcrus curvarum , prout altioreft.dc 
quâ inquirimus , potcftas. Nec eft ditticilis ab analyfi ad lynthcfim , & ad vcrum qua- 
dranda: figurîc calculum rcgrcfl'us, 

Sipiùs autcm contingit , & miraculi inftar cft pcr plurimas numéro curvas incc- 
dendum & cxpatiandum cflcanalyfts , ut^ad limpliccm a:quationis localis propolitx. 
dimcnfioncra pcrvcniatur. 

Proponatur, cxcmpli causa B^ in A — B* arquariE, qu. 

A~* 

Cùm fupponaturd.iri quadratura figurz ex hac arquationc oriundxi dabuntur om- 
ncs A. Ergo omncs B , in A, qux fi xques quadrato ignoro O , qu. dabuntur omncs 

Oq B"in Oqu.-B'* _ 
O.qu. &A, xquabitur -g-idcoqucfict iqu. ,ntcr ^„ &E, q. ex 

hac novâ curvâ , aliâ méthode, de quâ totics egimus,deducctur tertia, inquâ quia 

B in V. 

dantur omnes O , quadrati , ponatur =^^"^^1 E » crgô fict iquatio intcr 

B"in Oq-B'* „ ^ , ^ 

— _ — ^.-i— . Et V,quadr. undc deduccturquarta curva>in qua dabuntur omnes 

O, idcoquc omncs V. Si dantur omnes V.Ergoxx prima mcrhodo dantur omnia fub 
B,iu V, rcûangula. fit B , in V , xqualcY, quadrato : idcoquc Y quad. iquabitur V « 

"~Br" 

fict iquatio intcr B " in O qu. — B '*& Y* undeorictur quinta curva inquà da- 

buntur omnes Y , quadr. Ex iUo folita mcihodo dcducatur alia curva , & fiât 
B in I , aiqualis O. ... 

y"~ ' ■ . * ' 

Omnibus fecundùm praccepta analyfcos peradis fiet B * in Y * inl , quad. — B * in 

Y * zqualc 1 undc orictur fexta curva , in quâ dabuntur omncs I, idcoquc omncs I. 
Ex câ contraria quam jam fxpius inculcavimus mcthodo , qua:ratur alia curva in 

1 in A , 

qua dcntur quadrata applicatarum , & fit g — xqualis Y , ( nihil cnim vctat dcfc- 

ftu vocalium , ad priorcs fiipra ufurpatas rccurrcrC) ) fipt B , qu. in A * — A * xqua- 

le 
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IcB, qu.în I * , undc orictur curva (cptima , inqiuomnial, quadratadabiintur. Rc- 
ducunur adlarcra, nota & Ixpius itcratà lupcrius nuthodo , & fiât l.quadr.uum 
a:qualc B , in E. Ergô omnia 6 , in £ , dabunrur. Et indc dcducciur oûava curva , in 
qua B qii. in A * — A * arquabitur B "* in E qu. in càq^c dabuntur omncs E ; idco- 
qiie omnes A. Ex ca dcducatur alia curva, in qua Hcntur quadrata applicitarum , 6c 
ex methcxlo ponatur A in O , a*quari E. Ergo B. qu. in A* — A* arquabitur B , qu. in 

B 

A qu.in O qu. Et omnibus abs A qu. divifîs, fict arquario inter B qu. in A q. ~ 
A*. Et B q. in O q. in qua omnia A , qu. dabuntur, Et crit nona curva ab ca zquationc 
detcrminata. Cum igitur in eâ omnia A i}ugdraia dcntur «ji^ducatur ex eâ alia tandem 
curva , in qua dcntur larcra , & lit A qu. zqualc B in V , fict B in V — V quad. 
squale O , qu. qux ultima œqualitas dabit dccimam curvam , in qua opines V dabun- 
tur. At hxc ultima curva , cft circulus , ut patct , & in ca omncs V , non dantur , nili 
Aippontâ circuli quadraturâ. Ergorccurrcndo ad primam curuz propofîtx conftitutio^ 
nem , dabitur iilius quadraturâ , fupponcndo iplvim ultimx iftius curvz , fivo circuli 
qu.idraturam. Bcncficio igitur dcccm curvarum inter le divcifarum ad notitiam prio- 
ns pcrvcnimus. 
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N O y YS s E G y N D Aa V Éï^ 

« 

ET VLTERIORIS ORDINIS RADICVM 
IN ANALYTICIS USUS. 

E I) U C T I o Iccundarum > & ultcrioris drdinis radicum , ad priinas , 
2 moximi eft in Algèbricis momenti , unioun pro fundamcnto agnolcit 
duplicatz zqualiutis 'analogiam ,-eainqite» quocîesopns iqcrît, icerandam . 

iprogrclfas ipfc quxftionis ojcndit. 

Proponatur A , cubus E , cub6 xquari Z , (blido. Item B , in A , 
L q. -i- D, in £, xquaii quad. uc Iccunda udixdcvolvatucadprimam. nzcTun» 
to prMcpta. 

Qi^cumquc à fccunda ndice adfîcientur homogenea in unam «quationis partem 
tranfcunto , ut in ruperiori cxemplo » cum A c. -+ £ c arquetur Z ,CoL £rg6 Z , S, 
— Ac zquabitur £ç. . 

' Similttcc cum BinA, H-Eq. -+ D,in, aequccitr N q. Ergo N q. - B , in A , 
cquabiturEq. h> P«inE. 

In urniquc igirur xqiiàtionc hooiogçneaabE* fivcabfcciinda radiceadfcâa»Qnaii| 
aequatioms pattcm conitituunt. 

Si igitur daplicaca ejoOnodl aeqoalitâs ad anatogiam xcvocctar , etit ut 
Z , S, — A c. ad E c. 
IraNq, — B,inA,adEq, ~^D,inE. 

Çum itaqac &âinn fub extremis compacabitur fado fub mcdiis , tanqu^m tpH xqua- 
îe , otnnia hoûiogenea divifionem adminent per £ , Hvc per (êcundaai radicem , ut pa» 
tet :^uia fecundus & quaitus tenniniis ab£, adfidaiinir. 

Elit ncmpc ZS^inEq, — Ac,inEqpH>Z$)inDinE, — Ac» inDin£> 
xqualc N q , in E c, — B in A , in E c. 

Omnino dividantur toucs pci £ , donec aliquod ex homogencis ad&âionc fub £ , 
omnislibcretuc 

Erit ZS,inE.~ Ac,in E, -+ Z S, inD,-Ac,in D. 

zqualc N q , in E q , — B in A , in E q. • 
. Qup pqraâo , nova hzc zquacio , unoad minus graJu dcprcÛ'ior cnt ( quad. iecun- 
dam radicem ) quàm dador ex daabiis primùm propofitis. 

Patet ncmpc clatiorcm ex'dnabus primàm pEopofids aflSd fub cuboE, Iftius vec6 
nuliam abs E, adtcdioncm cxccdcrc Eq. 

Ncc tanicn itc quiclcendum , led itcranda duplicatz zqualitatis analogia , donec 
ad&dio icconds Eadiçis fiac oncùm làb latere , uc à fymctria 

Pnepaieciir ftaque ttltima bacc «quacio /oxcar modiun pne(crij^tii.m » & homogenea 
fub fi , qaomodocomqne dkSti uiuum «qaatioius partem âdant. 
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in E -r A c, in E. 

Scd ex duabus primùm pcopofiris , qu« dcpicflioi: cft ^ exhiba cquatioDeni icquco- 
tcm u t d 1 X i nau s. m ^ 
Nq, — B, inA, • 

'wqmAc £q, -f IJ.inE. . ' • 

Rcvocctur rurfiun adanalQgiam di^Ucaca iftasqnalitas. 
• Erit itaquc 

ZS»inD,-Ac,in D,ad 

N q , inEq,- B ,iQ A , inEq Z S, itiE -f io E. 
utNq , — B,in A,ad, . ^ " 

E q , -t- D , in E. 

Cum iiaquc fadum fub cxtccmis zquabitur €i€to Cub mcdiis , tainquam ipH squale » 
omnia hocnogenca potcram dividl perE , nt Ihpra demonftsaèUiD eft. Ent Dcmpe 

ZS,inD,in£q,-f ZS»inDq,inE,~AÇ|iiiD,inEq,^Ac, inDq,iAE. 

zqualc 

Nqq , inEq,T-Nq, — inB,inA,inEq, — Nq,inZS,inE -+ Nq,inAc,inE, 
— B,in A, inNq , inEq, H-Bq,inAq,inEq, -h- B ,inZ S > in iCia^ >— Bi in 
Aqq »in£. 

Ec omnibus abs E,<Uviûs,ficcGtadco»Z $>ioD,iQ£, -«• ZSyinDq,— A^inD, 
in£ — AcinDq.- 
squale 

Mqq»iaS— Nq.fnB^in A— |n£ •-Kfq.inZS, H-Nq,inÀc.— B,inA,ia 
Nq.inE, H- Bq, in Aq,inE, -+ B , in ZS,in A— Bin Aqq. 

Qut) pcraé^o , no\'.i hxc xquatio unius adhuc gradus dcprclTioïKm ( quo.id Iccun- 
dam tadiccm ) iuccata ell , uc liic pacec. Cum enim homogciica iub £ > adkâa in unam 
cqintionis pactcm ttanfierint. • . 

FiecZS,ioDq,-AciiiDqH> Kq,inZS-Nq,inAc-BidZS, inA -t- B 

in Aqq. 

xquak N qq^inE— Nq , inB , in A ,in £ — B,ia A, in Nq ,in £, Bq, in Aq, in 
E— Z$,iaD,inE, H- Actin-D,in£. • • 

Neque ùlKriùs progcediendum , cum jam fccunda radix fub laKœ Cantàili appa- 
rcar ; idcoquc foloappUcaciomsbcneficioipûas E , lelatioadprimam fadiccm mâni- 
tdtabitur. Vt iïic, * . *. ' - 

ZSyinDq,— AcinDq, -h Nq^inZS, — Nq, inAc — B,inZS,in A-4 B,in Aqq» 

N qq — N q ,inB , in A -N q,inB»iaA >i> B q,in Aq,,— Z S,iQ D •^Ac,iqD. * . 
xquabicur £ , qu6 tcndcndum crac. ' 

Uc igitui duc primùm pcopotkc tadicesiniioam cranfcant , ceiiimatot or duabus 
priorifKissqaacianibusqiiam v'olacns : depcdfior camen idanea dv^s , ne altiàs $C- 

ccndat xquacio. 

Cum itaque in una ex arquationibus primùm propontis B , in A -f E q -+ D, in E, 
«quecur N q , ioco ipliu!> £ , iUbrogctur jam agnicus cjus vaior pce rclationcm , vci ad 
tenniiios cognicos vd ad priocem radioem , qa« in exemplo propofîto cft A. Et nurinin 
iûb hac nova (pcdc ordinctur cquacio ; maniftftum cfl cvanuiflc omnino iècundam 
radiccm,& in xquationcm ab omni afymmctria iibcram itumeflc, methodumquc 
cfle. gcncralcm. Si enim plures duobus tcrminis proponantur incogniti , methodus 
itenca «rtias. Si opm'fiicric, tadices ad pcimas & iècun^bs } ddade icainfbs ad primai^ 
flcceodempiorfiis axtifido ceducet. . 

* H a 
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A P PEND IX 

Ad fiiiKtiorcm mccho<luin. 

[^^ U PERI OUI mcthododebctur pcrfcfta & abfoluta afymmctriarum 
in Algcbricis cxpurgatio. Ncquc cnim fymmctrica cUmatifmus Victxa , 
quae unicum haâcnus ad afyminctiiasfuit remcdium ,cfficax dxis & tuf- 
Âcici» inventa cft. * 

Proponatur quippc latus cubicum (B , in A qu. — A cub. -+ lat. quad. 
^A q, -4- 2. in A ) -t bt us quad. j^uad. D, cub. in A — A, qu. qu. ) -+ latus quad. (G^io 
A , — A q , ) xquaci tcCtx N. ♦ * ' 

Qua ratione ab afymmetrifs' hujufinodi eztricabic & & qtutftioncm liiam Analyfta 
Victxus î An non potîùs dum cre^cct labor, crcfcetdifficulcas t Et tandem ûcig^ciu éc 
dclufîis novum ab analyticc lumen cxpofcct ? 

Hoc ùnc luculcnrcr lùpcrioc mcthodus rubmkiiftrac : Vnicum cxcmplum , idque 
breviClimum , adjungimiis. Redafo cnim iond fimdamento , caeten apercillimè ma-r 

. PtOponatUr lar. cub. ( 2. in A qu. — A , cub.j h- L, cub.(Ac ^- B q, in A) arqiiari D. 

Itapriraûm ordinctui xquatio» ut unica ex alymmctriis un^m ilUus pattcm taciar. 

Fiat nempcD— lac. cnb. (Ac-f Bq,in A)zqttaiislat.ciib.(2.inAq— AcuU J 
. Hoc pcradio omnei tecmini 'afymmetri à ibcuôdis le ulteriocibus , H opasiiierit , 
radicibus iknofninenciis , occepco eo , quon unicum in itnam sq^oationis pattân ceje- 
cimus. . 

Fingatur , vcrbi gratia » lat. cub. ( A cub. h- B q , in A )dXe £. 

Hac cnim viiadcam qoam iniangit&petiiocnicdioclûs » dnplicaccaequa^tatisana- 
logiam dcvcniemus. 

Ei ir ncmpc D — E , xqualis lat. cub. ( 2. in A q, — Ac,) & omnibus in cubum duâis. 
D, cu^us -+ D, in E qu. ter — D q , m E , ter — E c. xquabituc 2. in A q — Ac. • 

Sed ex hypothefi E , cubus «qaamr A , cub6. B j qu. in A. 

Ergo oritur dupUcalt «quaiitat , êc iii'nixaque ( juxta roediodum)tcrmini ab» iècun- 
da radicc adfefti , in unam arquationis parrcm funt conjicicndi. Erit nempe. 

a. m A q — Ac— De, xqualis D , in E q , ter — D q , in E, ter — Ec 

Item A , aibu'H> B* in A, xqua/ii £ , cub. 

Itcrccur toties opcratio , doncc (êcnndatadix ad primam revocetur. Q^o peraâo , ' 
loco iplius E , novus ipfius valor udirpcrur , & iub lûcoova ^ccie qaaEvisexprioribus 
zqualitatibusordinctur, omniaconllabunc. ' ' 

Nec inutilia adjungo, aut moror in Tupccfluis. Qui» cnim non videc fingulos termi- 
nes alymmctcospofle cademEacloiie ^ fi non fuflficiant lècuadaettulicesyteniis , quar- 
tis , &c in infinituin infigniri ^ Qup afii qnamm , five ulcimam r^diccm tamqnam iè- 
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cundam confiderabis. RcUquas vcrô tantiipcr » vcl pce primis , vd pro tcrmtnis cog- 
niris habdsis , donec ulrima iUa omnino e?afiiieiit , ûvi ad primas , lècundas de renias , 
rcduAa fûcrinr. SimiUprorfusartificiotcrtiasrodiaoefadlëaiiidas&prioaas, ac déni- 
que fccund.îs ad primas , ut ;am fxpiuh inculcavimus. 

Nuliad^crgo afvmmctriaquamnoncogatcxularchxcmahodus, cujus ufus prx- 
léctiin eximius , imo & neceflàrius inniuncrora poteftatam zdblitcionc^ Statim cnim 
hempcatque afymmetiic evanuerinc , non deerit Victaeum in aricJuneticis qtuefHohi- 
bus .irrificium : & fi vcris cxplicari numcris quxftio non pofllît , proximr ,quantumvis 
iibucnr , lûppcrcnr l'oliuioncs. Cum tamcn proxiinas vecis iblucioncs , nilUo. paâo « 
quandiuduravcrint alymmctriz, conrcquipol&$. 

Sed 9c ttlteriùs inquiremi dbnilit lènilfaad loconmi iiiperficialiitiii 'pteoaiii A: per- 
^am notitiam cxiiîdedtfcivandaaiethodas , qiue& ijs problcmatis inicrvit , inqu^os 
dantiir nhrinitio plura quàm rcquirar ipû problcmatis conftrucndi dcrcrminatio. 

Quod ut clariùs intciligas , ùint quxdam problcmata quz umcam tancùm agiiolcunt 
poficionem ignotam » qua^mcari poflimr «Mtecintiiau , ad dj0èfeiitiaiii tnter ip& Se 
problcmata loçalia conftituendam. Sont alia quxdam que duas pofitioncs ignous ha- 
bcnt, & ad unicun tantùm numquam pofluntrcdaci î ca problcm.n i fiint ItKali.i. la 
prioribus ilJis unicum tantùm punâum inquirimus ) in iliis luicam. Scd il probkma 
propontum trcs ignocas pontiones admittat , problcma hujuitnodi non jam punâum 
dumtaxat , autlineam tancùm , folîniegramfiiperfidemqiueflioiiiidoneam inveftigit: 
indequeoriuntur loci ad fupcrficiom , &c. in rdiquis. 

Sicutautcm in prioribus data iplà futiiciunt ad dctcrminationcm quîcilionis , ita in 
fixundis unum datum dceft addcterminacionem > in certiis veto duo taJitùm daca deccr- 
minationempoflfimtcoinplcic: Atcontrà potcft fieri ut qucmadmodum'in Jiis pflbos 
dataaut fuffîcianc aut dcfînt / ita ifiplecifi|iie aUisdata ipiàTuperfloalinc & abaodenr. 
Exemplorcsâetevidens. * 



In rcc>a A C , dacà , dacur rcâangulum ABC. Dacur ctiam diffcrcotia quadratorum 

AB.&liC, 

hoc cafii plura patet o&irl data quàm deteraiinario j ideoqne ùÀvaio ipHus 
quxflionis expofcat. 

Frcqucntifllmus tamcn horuniproblcmatum , inpiwficis prarfcrtim & apud artifices 
ci^ ul'us y caque oninia pcr appUcacioncm fimpUcan beneticio noftrx mechodi cxpc- 
diuntur { nequc teaircendum adextiadioiieiii ndicnm , tteèc atquationes ad quaTvis po« 
teftates a&endant. 

Proponatur , vccbi gratiâ ip- qdadask quxitiooe A , cub. -i- B , qu. in A , aequati a% 

qu. in D. . " . 

Item eriam ( cum ex hypothefl*quzftio (bpponnnr eflê abnndans : bas enim quf ftio- 
nesabundantcs, fient loc:alcsdcfîdcntcsappcllarcconruevimus)G,lbl.in A— Aqq , 

xqunri R , qu. in N , pl. Duplicata hxc iqualitas ad analogiam revocctur , & ex prxfcrip- 
ta mctiiodo couûderctur unica noltra radix ignoca , qux inhoc cxcmplo cil A , licuc in 
pcxcedcntibus ièctindam» antnl^iorisordinis racficem confîdcravimus, & tocics jux- 
ta methodum iteceturopeiatio , donec adfeûio iùb A , per fimpUcem applicatioiiem 
poflTit cxpcdiri ,fivcnonram ad primas radiées , qiààm ad tcrminos omnino notos rc- 
duct. Patcbit Iblutio problcmatis ûmpliciiÛma , ncc analyftam danccps zquationcs 
quaUi:acic£,&.c.remorabamuL'. ' . ' * . , 

Lubet Se coionidi^ loco , fiimoH ilUus problcmatis .* 

Datis cttlpli Se punffco extra ipHus planum , fiipcrficiem conicim , eu jos verrex fit 
punétum datum » éc bafàs dliplis data , iu piano (ccare , ut icâip fie drculus. 

H , 



52 ViiWDpera^^ 

^ ' Solutioncm qux huic racthodo dcbctar , indicarc, camquc fimpliciflîmam. 
. £6 dcducunt quxllionem Gcomccia; » ut lutnptis quiaquc punâùjd libitum in d-^^ 
lipfi , flc îunftis foftis à vcrtice comcae fuperficid ad panda iU<i pce j«8p!ii4|Hinque re> 
'flûscircuIumdcicribant.InvcDipiiCqaeprablcmahocpââoeirclblidum. })cd eu m pun- 
ôain cllip(î fmt infinira , fî loco quinquc pundorum rum.mtur Icx , fict problcnia 
abundans , «3c ocictur ncccflàtiè duplicau a:quahtas , qux tandem ignotam quancitatcm 
pcr limplicem applicacionein paceâdec. ^ ^ 

£adem rationc II deturquzcumqueUneacurva in j^ano , aut etkjai fiipcrficics loca- 
lis.cujulcumquc tandem gradus fint,invcnicnturdiamctri & axes figurarum î imo& in 
iupcrticic locali cxhibebuntur omncs omnino curvx loci rupcriiciali& conlhtutivae,&c. 
. ' Exponanir, vvbi gcadâ , lupcrfidâ cooica »cujiix votcx ût panûum datam, ba- 
fis vcf 6 9 panboleank dîîpli» coinça , ant qnidntoqaadntica , ant utcctiods in infini- 
tum gradus. 

Potcll hujulmodi fupcrâcies conica, bcncficio iftius mcthodi ira fccati , ut in ca ex- 
hibcatur quxiibet cuiva , qoc ex conftituoone fîgurz in ca ftipcx fide pptdll ddctibi, & 
problematis folueioiênipercvadet fimplidflSma. 

Nihiladdimus dctangcntibus curvarum , &plcrifquc aliis hujus mcthodi uOms: 
fient quippcobvii» ncc rcdiUamioda^toùs analytici mcdicatioiicm cfifugienc 
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METHODU S 

Ad difquirendam maximam &: minimam. 

• 

M NI s* de invemione maziins 5c minime doârina , daabus pofitioni- 

bus ignotis innirimr, & hacimica prarccptioncî ftaruatur quilibct quxftio-' 
iiis rcrinmus ciTc A , fivc planum, fivc folidum , aut longitudo , prput pro- 
poHto làtibficri par c(l , & inventa maxima auc minima in cecminis fub A , 
grada ntlibec iiiuolutisi PomMu nirrus idem qui prius eflceeniiinua À, 
-(■ £ « itcrumquc iiiveiiiatur maiikaa fat minima in tcrminis l'ub A &E , gradibus ut 
libcccoctficicntibus. Adzqaencur,Dtloquitur Diophantus*. duo homogenc.i mnximi 
auc minimx zquaiia & dcmptis communibus ( quo peraû^ homogeuea oinnia ex parte 
altemm (ab£,vel ipfîus gradibus aflfciuntur ) appliccntuc omniaad £,'velad elatio- 
rem ipHus gridum , dcMiocaliqaod ex lioinog^neis, ex patte uttavis affiiâioiie iîibE, 
omnino libcrctur. 

Eiidanturdcinde utrimquc homogcnca Tub £, autipdus gradibus quomodolibct in- 
volûta & rdiqua xquentnr. Autficx unâ parte uÛiil fupcrclt acquentur ûnc , quod co- 
dera rectdit , n^aad firmatis. Relblutio ttlcimaciftins aequalitatis dabic vakxemA, 
quftci^ita , ii-iixima auc minima ex repecitis prions feiblutioiUs veftigiis ionocciixti 
£«cmplum lubi/cimus 

Sic rcffca A C, ica dividenda in £ , uc ccâang. A £ C , fit maximum > RcÛa A C, di-- 
caturB. 



B 

— *— 



ponatur par alccta B , cflc A , crgo rcliqua crit B, - A , & rc£lang, fub fcgmcntis cric 
, in A , — A* quod dcbct inucmri maximum. Ponatur rurlUs pars altéra ipHus fi , 
eflc A , £ , cGgô rcliqua erit B , , A — E , 8c reâang. Sub. fegmeiwis crit B, in A» 
— , A* -+ 6, in £,*£ inA, — £, quod debec adzquaci fuperiori re^ang. B, in A« 
*- A* , dcmptis communibus B , in E , adxquabitur A , in E' h- E* , & omnibus per 
£ , divifis B , adxquabitur 'A h- £, elidatur £ , B ^xquabitur 'A, igitur B , biÊuiam 
eft dividenda , ad (blncionem propolîti, ncc poteft geneealiordari metliodns. 

<BM£»«3M£aMt»«iMg»iB^ C3' <> <3"M ' 

De Tangencibus Imearum curvarum. . 

AD rupëriorem mechodum invcntioncm Tsuigeatiuiii ad data poiifta in Unds 
quibolcumqne curvis teducinuis. 

H4 
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Sit da»,veit>t gnitià,ParaboleBDN44iiJiDs veitexIX,diaineterDC &]NinÔiiinia 

en datum B , ad quod duccnda cft rcûa B E , tdhgcns parabolcn , & in pnn<f\o F, , cum 
dinmctro concurrcns , crgô fumcndo quodlibcc pundum O I , in rcâa B £ , âc ab co 
duccndo ordinacam O I , à^unûo autcm B, ordinaum BC ma|orent proporcio 

CD, adDI, quàm qoadrsuiBC, ad quadratom OI, <|nia {mnâninr O , cft extia 
parabolcn , icd proptcr Hmilitudincm triangulorum , ut 6 C , qiuid. ad O I , quad. tta 

CE, quad. ad lE, quad. Major igicur crit proportio CD ad D I , quàm quadrati 
C £ ad quad. 1 £ , Cum autcm punclum B dctur , datur applicata B C, crgo punâum 
C dtfuretiam CD, SicigiturGD,fleqiulisD,datae.PomtarCE,cfl'e A^ponatur 
C I cSh E, crgo D, aut D — E habcbit majorcm rarioncm, quàm A* ad A* -f- E* — A , 
in £. Et ducendo intcr (cmcdias SccxtrcmasD inA' -+ D in E*— D in A in E , 
majuscrit quàm -D , in A* — A* in E > Adxqucntur igitur juxta ruporiorcm mctho- 

■ dam* dein[^ itsK|iic .communibi» D> in E* — D , in A in E adaeqaafnrttr — A* in 
B, aut quoilidem eft, D m E * , -+ A' in E , adxquabitur D in A in E , Omni.i 
dividantur pcr E, crgo D in E -+ A* ad.Tqiiabirur D in A , clidariir D in E, 
crgo, A* xquabitur D m A\idcoqucA zquabitux D, crgoCE, probavimus du- 
plam' ipfius C D ', quod quidem ita habet. 

Ncc unquam '£)llit nietfaodi]s,iiii6ad plcrafquc qua;ftiones pulchcrrimas poteft ex- 
tcndi , c;us cnim bcncficio centra gravitatis in figuris lincis curvis & rcftis comprchcn- 
fis , & in (blidis invcnimus , & multa alia , de quibus tbrtaflc aliàs , li otium fuppctat. 
De quadraturis fpatiprum fub lincis curvis Se redis contcntorum, imo Se de proportio- 
«e foUdoram abds cxrtonim adconcks ejiiÛciiiba& dcaltitudinis, fiisè cum Domi» 
iiode Riobcc?al cgimus. 



% 
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Ccntrum gràvkatis , parabolici conoidis > 

ex cadem mechodo. 

. . ■ < . \. , • ■ • . . • j 

A 




Es T O ponboliciisConois C B A V,cnitis axis I A, batîs, drculus circa diamctrum ^ 
C I V.quaritur ccntrum gravitatis pcrpctuâ & conftanti , qui maximamA mini- 
mam & t.ingcntes linearum curvamm inveftigaviraus mcthodo.ut novis cxcmplis «C 
novo uiu , toque iiluftri , patcat ûlfi cos qui Merc mctfaodlim cziftimant. 

Ut poflScparari analyGs , axis lA , dicatur B , ponatur ccntrum gravitatis eflc O , 
& reOam A O , ignotam, dici A , Tccerur axis I A , quovis piano ut B N , & ponatuc 
I N , cfle E , crgo N A , crit B E , conilat in lue figura Ôclimilibus ( paraboUs aut pa- 
rabolicis ) centra gravitatum in portionibus abiciflu , pcr.pacallclas "bafi in cadcm 
propoctionediyidcre axes ( quod inparàbola ab Archimcdc dcmonftrattfm porrigi- 
tur , ocm^aiiniUKatiociiiio ad parabolas omncs , & paraboUcos conoidcs , ut patct ) 
crgo ccntrum gravitatis portionis cujusaxisN A, bafis Icmidiamcter BN , itadivi- 
detAN, in pundo, vcrbi gratia,E, ut ratio N A, adAE, Gt cadcmxitioai I A, 
adAO, eritigiturin iioiî$iitB,ad A.UaB-B .adçoftioocmaxb AE,qi» id- 
circd«qitabtturB in A- A in £ , & ipfa O £> qiw cftintmattumimeciiluo centra 

B . . 

gravitatis «quabituc A in E ,poiMtur portioms reliquat CB R V , ccntrum gravttjitis 

B*^ 

eflc M , qnod iwcdEnib débet cffc intcr punfta N , & intia figncan» pet pet. 9. Aichi' 
mcd. de xquipond. cum figura C B R V , fit in caldcm partes cavas , (cd ut portio 
C B R V , ad porrioncm BAR, ita eft E O , ad O M, cum O , fit ccntrum gravitatis 
totius figura: C A V , & punûa E , & M , fint centra gnvitacb paitinm , Portio aatctt 
C A V , ad poRionem B AB. , cft io noftio conoidc Aidûmedvo ut ] u ii \tum I A , 
adquadratumNA, hoccftinnotisutB'adB* E'-B in E' , crgo dividcmio por- 
tio C B R V , cft ad porrioncm B AR , ur B in E' - E' B m E ■ , demonitraumius au- 
tcm ut portio C BR V , ad portioncm B A R , ira eflc O E , ad O M , crit igitut in 
notis« B in E* - ad B' rf E* -* B" E B, in E'Ita O E, fi?eA inE, ad O M, qua pto- 

B • . • . 

Inde applicabitnr B* in A in £• h- A in E ' — B in A, in *B* 

B*"ïn Ê • - B in E * 

Cum autcm pun^hun M, ex dcmonftratis , fit intcr punÛa N, &1, crgo rc<U 
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0 M,crit minor rcftâ OI, rcd.i.uircni O 1 , in noti>cll B— A , ck-ducta c(l iL-irur 
ftio ad mcthodum , & aiixqudutU li — A tum !>' m A, in E , A m£ ' ninA iirE\ 

£t oomibust dii£Hs -ift denott^Aatotai) 8c abs £ di vjfîs adarquabuntar * H ' — fi * 
* A - B' in B - & in A inE ,W%*'^piiA ^ B » - 3 A in ' %qfi^4ffttM^ ' 
hil cft utrimquc commune clidnnrur homo2;cnc.i omnia .ib E , adfcda , & .xquennir 
rcliqua,.fict * B ^ — B * in 'A arquaUs in.A , idgoqt^ |;A«quabitur *B. Erit igitur 

1 A , ad À O >ut |k ad 2k & AO j ad 0 1» ttta» ad i/qupdaatinvenicnduin. Nondif. 
iimUi methodo inquitniflibec paiabolis in infinitiun , & pataboUds conoidîbnsmvc» 
niuntur ccntr.i gr.ivirarum. 

Qucmadmodum autcm ^ verbi gratia, in noilro tohoidc parabolico circa applia- 
tam axi converib indaganda (int centra giavitatis, npn vacat in praefens judicarc* fu^ 
fidt apcniidè me in hùc noftio conoide centnim gravitatis «fivideic axem in p<xtio> 
ncs quae (êrvant propoctionem ii. ad. 5b • 

A4 eamdem mechodum./ 



+ 



Trr '■ 

VOLO meamotlîodb fiscale lineamAC dicani Âd piiti^iiin B;ità lit ^oUdilm 
contentant fiib qoadnto A B , flc tinca B C ^ît maximum omnium Iblidocuiii 

codcm modo dcfoiptorum fccando lincam A C , in quovis alio pundlo^ 

Ponamus in notis Algcbncis lineam A C, VQCar^ B , lincam A B> incognitam ^ | 
B C » eritB — A ( bportct igitur Iblidum A* in B — A «^isfinere qnaBftiooi. 

Sumamus iterum loco A , A h- £, folidum quod ûct ex quad. A -f çxBË A» 
erit B in A* , H- B in E * B in A in 'E - A' - A in ^E* - A* in 'E., 

Id compare ptimp Ibiido A* ia_^B— AS ^tapiquam câcnt xqualia, Ucct cevcià 
cqualia non fint» flc hi^ufinôdi cowràrarioocm voc^vi ad«qiialitgtcm>ut loquitur Plo- 
phantus » fie cnim interpretari poflum gtatcam VOCCfn ^ntmim qua illc ucitur, 4cinde 
è diiobus foIidisdcMuo quod iis cftconunnnclcilicet B*, in A — A que pcr.iclo nihil 
, ex unà parte fupcrcfi: , & Ihpcrcft ex alia B in E * -+ B in A in - AMn ' E ' A'" m 
.^£t-E ^Çomparanda iUnt crgo homogcnea notatafiguo. -4- çujxi i)s quac notautur iig- 
no-,&itccare comparationcm adaequalicacem oponec interB in Ê «h- B» in A, in 
' E , ex unâ parte , & A,in*E*-^A*in*E-<-Ê'cx altcra totum dividamus pcr E» 
Comparatio jda:qualiras , erit intcr B , in E -*• B , in ' A , & A , in '* E -+ 'A * -+• E** 

Hac divilionc pcrada ù omnia liomogaica dividi poû'unt pcr £ , itciafid» leut divi- 
fiojjpec Bf doneciepeciatinraliqapd ocJumiogaiieis quod liujufinodi divifiooem noa 
admittat»' ide^, ut Vieiaeis-vccbisiicar,quadaonafficiaturabE> fedqitiain cxcm- 
plo propofîro comperimus divifioncni itcrari non pofîc , hîc ftandum cft. Dcinde 
utrimquc delco homogcnea ,qu2eatiîciuncur ab£ > lupcrçilex unà parte B , in ' A, 6c 
ex alia 'AS intcr qux non ampiios Êicete oportct zquationes > ut ancca , coniparatio- 

nesfiâaa &adaéqualicates,iU venus aqiiationciB.IKvidamastotimp^ crgo*B» 

erit a?qualc ' A , & B , erit ad A , ut 3 ad 2. Redeamus ad noftram quztHonem , & divi- 
damus A C , inpunûoB , ira ut A C , fît ad AB , ut 3 adz dico folidum quadrati A B > 
in B C , cflc maximum omnium qux dclcnbi polTunt eadcm Unea C , in qualibcc 
aljafeâionc. 
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Ut patcat hujus mcthodi ccrnrudo , dcfumam cxcmplum c libro ApoUoni; de dctcr- 
minata fçaionc, qui ut rcffcrt Pappus initio reptimi libri, di^lcs dctcrminationcs ha- 
' bebat, & eam quz fcquitii^ diiEdUinuin eHè cxiftimo , qi^m nt ut invcncam luppot^k 
Pappus 11 pt i mo tibro, ncc cnim illam vcram cflfe demonftiÉiq^ Qt veâm fuppoAerts; 
alias indc confcqucntias dcducit. Hoc loco P.ippus voca^ minimam proportioncm 
latûjçot i\»^tr»r minimam & fingularcm , idc6 Icilicct , quia fi piopon.uur quxdio 
dica magnitudiiKS datas dudbi» fanpcr locit ûtisfic quxAiom i icd in miniinu aut ma- 
jdmo tcj;mi no uniau cft qui ûtiafidat locns^iddcco Pappus vocat iffi>iinani & fatgo!^ 
rem , id cft unicam quaeftioncm omnium quac proponi pnflbnr mitrimam, fWwmanfti. 
nus hoc loco dubitat,quidpcrf«r*;ï«intclligat Pappus,& veritatcm quam modocxplicui 
i^onivitUcd CGCepropoûtionem. Sit rc^a data OMiDA ea quatuor puiiOa OMlD» 



data,divideiulac^portio MI,inpaiiâoN,ltaotteâangali OND,fitad reâangu- 
lum M N I , proportio minor , quàm proportio cujuflibct rcftanguli paris D , ad 
quodvis aliud par M NI, fupponamus in noiis lincam OM , datam vocari B, 
ItiKain D M , datam Z , & M I , datam C , ilngamus nunc M N, quod quxrimos vocari 
A , «rgo rcâangulam OMD, in nocis B, in Z-B, inA<<KZ,inA-A*& 
rcclangiiltim M N I , cric G , in A - A*, oporrct igitur proportioncm B, in Z — B -+ Z, 
in A- A^ ad G , in A - A* clic minimam omnium quae tien pofliint qualibct alia di- 
vinone Unes M I, fumamus itccùm loco A, A & habebimus proportioncm B , 
in Z-B,inA-B,inE -+ Z,inA-» ZinE-A*-.£*-A,in*£,adG,inA h- G, 
in E - A* -E* - A , in *E, quamprimz compararc pcr adxqualitatcm Oportebic , id cft 
multiplicarcprimum terminum pcrquartum ex una parte, & iccundum pcr tcrtiura 
ex alia ,& Hmul hxc duoprodudacompaxacc^produdumB, inZ-B ,inA -^Z ,ia 
A— A*quipriorefttoiiiinuspcrG»inA» •4>G,inE-'A*'-B*-A* iA*£, qui cft 
ultimus tcrmiqus, facit B, in^ ,inG,inA-G,inB,inA*-*G,inZ, in A*- G, in 
A' -i^ BmZinGinE-BinAinGinE Z in A in G in E - A* in G in E - B in Z 
inA*-+BinA^-ZinA* -+ A*-BinZ,inE' -+ BinAmE^-Zin AinE*-+ A' 
ih'E*-B in Z In A in * S-f^ B in A*in*E - Z in A* in*E-Zin A' in 'E -i. A* in 'E. 

Produ£lum autcm G in A - A* fecundi lecmini per B in Z - B in A - B in B -*> 
Z in A -^■ Z in E - A* - E*- Ain*E tertium terminum fàcit B in Z in G in A - G io 
BinA' -G mB inAinE GinZin A* -t- GinZin1l\.in£-GinA'-G inAin 
B*-GinA*in*E-BinZinA' -i.BinA» h-B ujtA*inE -ZinA*-Zin A* id 
E -i.A*-i.A*inB*-^ A»in*E. . ^ 

Compare hxc duo proda<fla pcr adïqualitatem , dcmamus quod ipfis commune eft 
& rcllduum dividamus pcr E, lupererit cxuna parte B in Z in G - A* inG-Bm Z in 
E -<-Bin AmE-ZinAinE-BinZm'A-Zm'A' -Bm 'AS& cxaliaG inA 
iiiE- Gin'A'H- BinAVZinA*. 

Ddeamus omnia homogenea inter qux iterum reperitu r E , fupercrilt 

BinZinG- A'inG -BinZin*A-Zin*A* B in * A* «qualc 

-Gin'A; -*-BmA*-iinA'. 
Et cran^biièndô. . ■ * 

~BinA'H-Ziix.A*-GinA' -* BmZin'Aecit zqualcBiaZinG. 

Iftius ïquationis rcfolutione reperiemus valorem lincae A , id cft valorem M N , & 
conlcquentcr pund.N &invcnicmus veritatem propofîtionisPappiqui docctad rcpc- 
ficndum punâum N , oportere finerc ut reâangulum O M D ad rcûangulum û I D , 
ita qnjwlratoin MNadqaadtatiiinJK^»scqiMrionis cqiin idôliiCto nosad eamdeiiico^* 
ftniâiûoein dediidc. 
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Ut tandem tangcntibus applicctur hxc mcthodus fie proccdcre poUlim . 

Stt, verbi gratià , ElUpfis Z D N , cujus axis lit Z N , & ccntrum R. , fumamus pun- 
{ïum ut D , in c;us circumtcrciitia à quo ducamus lincam D M qux tangat ËUiplIm , 
ducamus prxtcrca applicatam D O , & llipponamus notis Algcbricis O Z datam vocari 
B «5c O N datam vocari G, fingamus O M quam quxrimus incognitam vocari A, intcl- 




Z 



Jigimus autcm per O M portionem Axis contentara intcrpundum V fumptum ad libi- 
tum, intcrpunûum O & concurfum tangcntis. 

QÎipniam D M tangit EUipfim fi ducamus lincam I E V parallclam D O pcr punftum 
V l'umptum ad libitum intcr O & N, ccrtum cft lincâ lE V Iccari tangcntcm D N , & 
Ellipfim quoquc ut in punftis E & I , & quialincaDM tangit EUiplim omnia punfta 
prxtcr D erunt extra EUipfim , ergo linea I V , crit majorlincâ E V. Erit igitur ma;or 
proportio quadrati D O ad quadratum E V quàm quad. D O ad quad. IV, fed ut quad. 
D O ad quad. E Vita proprictatc EUipfis rçftang. Z O N cft ad re^lang. Z V N , & ut 
quad. D O ad quad. I V ita quad. O M ad quad. V M , major cft igitur proportio rc- 
ûang. Z O N ad rcâang. Z V N quam quad. O M ad quad. V M. Fingamus lumptam 
ad libitum xqualcm E , rcaing. Z O N crit B in G, reftang. Z V N erit B in G - B in 
£-+ GinE-E* quad.O Mcrit A*qu.^d.V M A* -f E*-Ain'E. 

Erit igitur major proportio Bin G adBinG— B in E -♦• G in E— E* quam A* ad 
A'— E* — Ain'E. Et confequcnter fi multiplicctur prior terminus per ultimum & 
fecundus pcr tcrtium B in G in A* B in G in E' — B in G in A in 'E, produ<^lum (ci- 
licct prioris termini per ultimum, crit majus B in G in A* — B in E in A* -+ G in E in 
A'-AMnE'. 

Oportct igitur juxta mcam mcthodum comparare hxc duo produftapcr adiqualita- 
tcm;demamus quod iis commune cft&dividamus rcfiduum per E , lu per crit ex unâ 
parte, _ . 

B in G in E — B in G in * A , & ex alia, 

— B in A* -+ G in A' — A' inE. Dcleamus homog- quae aliquid habcnt linea: E , iupc- 
rcrit ex una parte, 

--Bin*A ,&exalia — B in A* -+ G in A*. ^ 

Qups duos termi nos juxta methoduni «quarcoportet & tranfponcndo termines ut 
par clt , invcnicmusB in A — G in A ,«quale Bin 'G- Vides h^nc refolutioncm cun- 
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dcm dVc cum Apolloniaiu , nam mcâ conftrudionc ad rcpcriendani t.ingcnrcm opor- 
tct tâccrc ut B - G ad G ita 'B ad A , id cft ut Z O - O N ad O N , ira * Z O ad O N , lld 
Apollonianâ oportct f.iccrc ut Z O ad O N , ita ZM ad M N. Dux autcni illx con- 
llrudioncs ut patct in idem rccidunt • plura po(Vcm alia cxcmplj addcrc , tiim primi 
tum Iccuiidi cafus mca; mcthodi , Icd-hic futïiciunt , &cam elle gcncralem acnum- 
quani tallcrc làtis probant Dcmonllrationcm rcguli* non ad;icio ncc plcrolquc alios 
uùis qui illius pcrtcdioncm confirmarc pofl'ent , ncc invcniioncnA ccntrorum 
gravitatis alymptotun quorum cxcmplum mifi doftiJfuno D. de Robcrwil. 

• 

Ad eamdem Mcthodum. 

DO£lrinam tangcntium antccedit jamdudum tradita Mcthodus de inventionc 
maximac & minima: , cujus bcneficio tcrminantur quariliones omnes diori- 
fticac , & famofa illa problcmata quac apud Pappum in Pra:f. lib. 7. difficiles de- 
terminationcs habere dicuntur, facillimè determmantur. ^ 

Ltnea: curvx, in quibus tangentes , inquirimus , proprietates fuas fpeçificas 
vcl pcr lineas reftas tantùm abfolvunt , vcl per curvas , rcâiis aut alijs curvis quoj 
modolibei implicatas. 

Priori cafui jam fatisfii£lum eft pra:cepto , quod quia concifum nimis , difficile 
ùnc , fcd tamcn fuffîciens tandem rcpertum cft. 

Coglidcramus nempc in piano cujuflibet curvx reâas duas pofitione datas, qua- 
rum altéra diameter , n libeat , altéra applicata nuncupetur. Deindc jam inventam 
tangcntcm fupponentcs ad datum in curva pundum , proprietatcm ,fpecificam.cur- 
vac, non in curva ampliùs , fol in invenicnda tangente, per acqualitatem CQn0- 
deramus, & elifis, qux monet dodlrina de maxima & minima , homogcneP^fît 
demum aequalitas , qui pundum concurfus tangentis cum diamctro déterminât , 
idcôque ipfam tangcntcm. 

Excmplis, qux olim multiplicia dcdimus , addatur ^fi placet , tangens ciiToidiSA 
cujus Diodes, tradituc iavcntor. 



I 



70 Varia Opéra 

Efto circulas diiabus diamccris AG, Bl, normalitcr fcftis , & fit ciflbis 
IHG , in qua lumpto quolibet punfto, ut H , dtccnda cft à puncto H , tangcns 
ad ciflbidcm , Ht fadum,&duûa tangcnsH F , (ccct rcftam C G > in F, ponatur 
rc£la DF, cflc A, & fuinpto quolibet punfto intcr D ,& F , ut E , ponatur rcfta 
DE cÛ'c E. Cum igitur ex proprictatc Ipccifica ciflbïdis rcda MD, lit ad D*G, 
ut D G.ad DH, fiât jam in tcrminis analyticis pcr adxqualitatcm , ut N E , ad 
£ G,ita E G , ad portionem tcdx. EN, qux intcccipitur intcr punt^um E, 5c 
tangcntem , & cft E O , 

Vocctur AD, data Z. 

D G , data N. 

DH.dataR. 

D F , quxfîta , ut diximus , A , * 
D E , fumpta ad libitum E. 
Ergo E G , vocabitur N— E. 
EO,vocabituc RinA — RinE. 

Â 

E N , vocabitur latus Z in N — Z in E -f N in E — E *. 
Cùm %itur ex pricepto proprictas fpccifica dcbcat conflderari , non amplius 
in curva , fed in tangente , idcoquc facicndum fit ut N E , ad E G , ita £ G , ad £ Û , 
<]uz applicatur tangenti : crgo in terminis analyticis £icicndum ut 

Latus Z in N — Z in £ h- NinE — E *, . 

Ad N-E. 

Ita N-E. 

Ad R in A- RinE. • ' 

Et quadratiS fingulis terminis ad vitandam a^mmctilam fict ut 
^ Z inN-ZinE -I- NinE-E\ 

Ad N*, -+ E'.- Nio'E. 
• ItaN* -^ E\ 

Ad R* A ' -^.R*E*-R' A'E. 

Ducantur fingula horaogcnca in A*, & deinde quod fitfub extremis, adxque- 
turcx prarccptis artis,ciquôd fitamedio, cWisdciudc fupcrfluis, ut monct mc- 
thodus , tandem orictur xquaiitas intcr 

Z ' A -+ N A , ex una parte , & Z ' N , ex altéra. 

Conftruetur igitur tangens hoc paûo. Producatur femidiamcter circuli dati A ad 
punaum V , & fiât A V rcda acqualis A C, rcda; , Rcdlangulum AD G ad rcftam 
V D , applicetur , ôcfaciat latitudinem D F , junéla icCtz F H , tanget ciflbïdcm. 

Indiccmus etiam modum agcndi in Conchoide Nicomedacâ , Ccd indicemus tan- 
tum , ne proclivior évadât ferme. 

E(ko conchois Nicomçd«a,ut conftruitur apudPappum & Eutocium figura fcqucns. 
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Polus eft punftum I , rcdà K G ,c(t alVinptotos curva , rcda I H E , pcrpcndi- 
culans ad alymptoton. PuiK^lum N datum 111 curva , ad quam ab co pundo du- 
ccnda tangcns B A concurrcns cum lEin pundoA, littàcium ut lupra ,.ducatur 
N C , parallcla K G ,cx proprictatc Tpccifica curvi, rcdaLN c)t iqualis rcclx H E. 
, SuqiAtur quodlibct pundlum intcr C & E , ut D àquo tcâx C N parallcla ducatur 
D B ,occurrcns tangcnti in punctoB. Qma igitur proprictas Ipcccitica débet con- 
lîdcrari in tangente, jangatur B G , occurceus rcdx KG, in M ^ &: c.\ priccptis ar- 
tis reda M B adxquctur rcda: H E,oricrur tandem quxtita îEqualitas,quod uc prodcat, 
^ , C A , ut fupra vocctur A 
CD, lit E 
E N data lit Z 
■ Ec rcUqux datx £uis nominibu^ dc/Igneutur. 
Invcoieiur tàcUUmè recta M B , in tcrminis analyticis , qoK fi ada:quctur^ ut di- 
âum rcdz H £ , Ibivetur quxllio. 

HsEC de priorc cafu vidcntur lutïiccrc. Licet enim praxcs infînita: fuppetant , 
quz prolixitates évitant ; ex his tamcn nullo ncgotio dediici pollunt. 

Secundo cafui, quem diflScilem judicabatD. DesCartes» cui nihil difficile , clc- 
gautiiliraa , & non infubtiii mcthodo fit iàtis. . , 

Qnamdiu redis tant u m iineis homogenca implicabuntur, quxrantur ipû & dc- 
fignciitur per praxcdentcm fbrmulam , Imo & vitandx afymraetriac cauù aliquando, 
fi hbucrit , applicata; ad tangentes ex fiiperiorc methodo inventas , pro applicatis ad 
iplas curvas fumantur , & dcmùm > quod opcrac pretium cil , portiones tangentium 
jam invcntarum pro portionibus <^vx ipfis fubiaccntis fumaotur , éc procédât xqua- 
litas » ut fupra monuimus , propofito nulio ncgotio Qtisfict. 
£xcmpluiu in curva Cycloidc Di De Robcival alfi^namusé . 




Sit curva H R I C , eu jus vcrtcx C ,axis É F , & dc(cripto fcmicirculo C O M F i 
fumatur pundum quodlibct in curva, ut R, a quo eft ducenda tangcns RB, du- 
catur à pundo R rcda R M D , pcrpcndicularis in C D F , qux fircet fcmicircuium 
in M. £a igitur curvx proprictas (pecifîca cû , ut rcda R D , fit xqualis portioni 
circuli A M , Ôc applicatx D M : Ducatur in pundo M , ex prxccdcntc methodo 
tangcns M A , ad circulum , ( cadcm ncmpc procédèrent fi curva C O M clTet al- 
tcrius naturx ) Ponatur fàdum quod quxritur>& fit reda DB quxfita , xqualis 
A , D A inventa ex conftrudionc xqualis B. 
M A itidcm inventa vocctur Dj 
M D data vocctur R , 
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CM porno circumfcrcnvix data fit 

DErcda utcumquc alVumptaiit E, " . " .' '! . 

Et a punao É '4^®tur E O V I ÏSI parallda rcâat HMD,' • " 

iFiot ut ad X - £ , ita Z âd Z A - Z £ quse idcirco sqnabitur te66iî'*Éil 
O V E ; X 
]eiturrc£la Z A-ZE dcbct xquari proptcr proprictatcm (pccifîcam curvz quae 

in taaga^ corii^eranda cfl; , rcCtx O E » unà cum cumC O; Cmrâ aotcm C .O 
aeqnittQi^curvx CIÎ4i$^fvâ M O. Ergo xcâa Z A - Z E' dcbec leâae O £, 

X — 

& curvae CM — ciirvâ M O. Ut autcm hi tcninni ad termines analyticos rcdu- 
cantiir, pro teùi OE , ad vkahdam afymmetriani, ex ruperkMée çmtione fimbtar 
.rcâaE V,applicatatangend$& pro curva M O ; 'fùmatur portio taf^encis M V, 

cui ip(à M O adjacct : ad invcnicndam autcm £ V , in tcrminis anafycicis ûét at £ 
adB- £^ >t4 BLadRB- RE qux idcirco «quabitut ipli £ V. - 

Ad inveniendam ddnde M V» fiet nt B , ad D, ita £ nd D £, iqiic iddtooproptto 

'b~ 

triangulorum fimilitadincm ,ut fupra ,acquabitur M V : Curva autcm C M , vocata 
cfl N , igitur în tcrminis analyticis fict xqualitas intcr Z A — Z £ ex una parte 

» ^ — 

Et RB-RE 4 N - =DÈ , ex altérai \ 

Ducaiitur omnia in B A , ' . • . 

ZBA-ZBE IRBE-B.AE-» BNA-DAE, 

Cum aurcm ex proprictate CUlvatZ'f R •+ N. etgo 

ZBA l RBA -f BNA, 

Idcoquc ablatis communibus , rcliqua comparcntur» 
Ncmpe Z B E , cum B. A E H- D AE, 

lËiat divifio pcr £. Et qoia niiUiim eft hocoalo. homogeneam fiipecfluuiii , nnlta 
fieci débet cl i fie. Igitur 

Z B I R A D A. Et fict ut 
R ~f D ,adB, itaZ.adA. - 

Ad conftroendum igitur problema, fi fiât nt aggregatnm leûarnm M A , M D 
adreâamD A,ita RD,ad DB. Junfta B R tangct curvam C R. Q^a veto ut 
fumma reftarum M A , MD , ad D A ,ita M D , ad D C , ut ficile cft dcmonftrare. 
Ideo ûcicndum erit ut M D ad D C , ita R D , ad D B , fivc ut clcgantior cvadat 
-conftîraâio janâac tcâaeM C« ducenda erit parallelaRB. - 

Eadcm mcthodo fyffks omnes illius ctftvae tangentes fins naociiccntur. • 

Conftruûioncm gcncralcm olim dedimus. 

Qupniam verô quxfitum cfi de tangente quadrataiix , fivc quadtatricis Diaa> 
ûrati j ita conftruimus ex prxceptis pczcedcntibiis. 
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Sit quadrans circuli AIB , quI^kariaA M C , in quaad dntum punftum M, du- 
„ccndû cil ungens. Junâa M I,ccntroI, intervalle 1 M quadrans ZMD, dcicriba- 

éur , ôc duâà pcrpcndiculari M N , Hat ut IM ad M N , ira poitio quaduntis M D» 
\à rcâam N O , |iinâa M O, tangct quadiacariam } hxc fiiffidaiit. f ^ 

Qma tamcn fxpins curvatura mutatur , ut in Conchoïdc Nicomcdxa , quac pati- 
ner ad pricircin tjfum ,& in omnibus fpccicbus curva: Domini De RobcrfaI, pri- 
ma cxccpcà qux pertinct ad iccuudum,uc pcricâè cucva poflu dcUncari > inveiU- 
ganda fiintex artc pun<b ioflcadonam ,in qiiilH|scaivatiu|^jàd^vexàfit. ccv^cava , 
vci contra. Cni negorio dégantes inlèrvk doârina de marimfa & minîm i^ 
Hoc prxmiflTo Icmmatc gcncrali. 

■ EHo in icqucnti figura curva ÂH F G, cujus curvatura in punûoH, vcrbi gratià,mu- 
nréursDiKatiâr tangcns HB , appUcMaH C,angulutHBC, cntmiiitiniia omnium 
quos tangentes cum axe A CD » five infra , fivc fiipra panÛum H, efficiunt, ut âcîle 

eft dcmonftrare. Sumaturcnim ftipr.i H , pun£lum , punftum M, tangens occuf- 
rct axi intcr A & B , ut in N , igitur angulus nd N major crit angulo ad B. Simi- 
litcr iî inâra pundum H , (umatur punctum F pundum D , in quo concurrit tan- 
geiisFD,cum axeerit inièriiis punâo B, A:cangens D F,occurrct tangentiBH» 
ad partes F& H. Igirar angnlns ad D, crit major angulo ad B.Cafiis onuxs non 
pcrfcquimur , Icd inodum tantùm invcftigandi indicamus , cum curvarum forma- 
rum intinitas Ipccics cxhibcant. Ut igitur vcrbi gratiâ, in cxpolito diagrammacc 
punâum H,invcniatur, qua^ratur primiim ex ibperioA mcthodoad'ptmâam qoodlibet , 
curdaBUtcumquefamptumproprictastangcntis. H&c inventa ^uzcatur pcr doânnam 
de maxiniis & minimis punftum H, à quo duccndo pcrpendicuTarcm H C,&tangcntcm 
H B , reda H C « ad C B , habcat minimam proportioncm. £â cnim tatione angulus 
ad B crit minimus. Dicopunâum H , itainvoitnm cflc initium mutatioois io curva- 
tura. 

Expraediûa mctbodo de maximis & minimisdciivantiicactifictoliggiibii iinwniio-. 
ncsccntrorum gravitatis, ut aliàs indicavi. 

Scd ôc coronidis U>co poflunt ctiam & datâ curva invcniii ipfîus afymptoti qux in 
carvis infinitis miras exhibent ptopcietates. Sed face ù hbuaàx , Mùs aliquando ex- 
plicabimns &demoiiftrabimus. 
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DECONTACTIBUS 

SPHiERICIS. 

P Q L L O N 1 1 Pogaei doOrinam «M imfffr teftitiiit dcgantcr ApoUonius 
Gallus aut fub illius nominis larvâ Fnndfttas Ule Vict^ Fontenzcnfîs ca- 

jus miracin Mathcnuricislucubr.irioncsvctcri gcomctrix firlices priftitc- 
re fuppctias. Vcrùm qui nutcriam hanc contaauum qOx haftcnus fubfti- 
tit in planis, ulcchùs ptomoverit , & ad fphzrica prçblcmata cvcherc lit 
aafiis, adhucquod S^mt .exdticnemofpcsedatà tamen inde problemata dedaci & ad 
clcgantcm fublimionim problcimtum conftruaioncm ftcillimc dcrivari patcbitftatim. 
Quacrcnda itaqucfphxra qua ptfrdau punéla tranfcat aut fphacras & data plana OOOdli- 
gat. Q^c^cimpcoblcj(ia(i$ totumnegociumablblvctur. 

' ' ' • • • • 

' P RO B L E M A I. 

Datis quatuor pundis jfphaeram invcnire qux pcr. 

data tranfear. 

DEntur quatuor punûa M O If P, par qnoe %)lueradefcribenda eft fumpds ad Un- 
tum tribus NOM, circa triangulum NOM, quod in uno cfle piano conftat ex 
dcmenusi deiciibauu cincttlus N A O M» qucm & magnirudinc & pofitioiie dad pcc(l 
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picuum cû'cautcni circiilum N A O M, in lUpcrficic invcnicndx Sphira: parct, ex 
co quod f^phira piano fccctur fctbioncin datô circulum , at pcr tria pun£la N jM O, 
Unicus tannim circulas dcfcribi poccll , qucm jam conftiuximus , cum igitur tria pun- 
£la NO Miintin (ijpcrficic Sph^crx quarHrx, crgopIanunA trianguii N O M, Spharram 
quxdtam Iccat Iccundum circulum N A O M , qiicin idco in Uipcrrtcic Sphiri clic 
concludinius. Su ipfius ccntruni C , à quo ad planum circuli cxcitct ur perpcndicularis 
C E B , patct ïn rc£laC B , cflTc ccntrum Sphacract|uxlîta: ,à punâio F, in rcâam C B , 
dcmittatur perpcndicularis FB, quam & pofitionc & magnitudinc dari pcr/'picuum 
clljàpundo C , ducatur CAD, ipfi FB, parallcla, crit igitur angulus BCA rc- 
ûus , (cd & rcù.\ B C , cft perpcndicularis ad planum cirCuIi. Ergo rc£la A C D , cft in 
piano circuli, & datur pontione , dantur itaquc punfta A D , in quibus cum circule 
concurrit, ponatur jam tadlutt^cflc , & ccnrrum invcpicndx Sphxrx cflc E , quod qui- 
dcm in icCti C B, rcpcriri jam diximus ex Thcodolio junclx tcùx ¥ E, A E, E D. crunt 
arqualcs , cum tria punfta ncmpe F, ex hyporhcfi & A , 3c D , ex dcmonftratis (int in 
fuperficic Tpharica, at très rcftx F E , A E , E D, lunt in codem piano, cum cnim rcâx 
F B , A C D, fint parallclx, crunt in codem piano , lêd & reâa C B , idcoquc très F E , 
A E , D £ ; fi igitur circa tna puntk^ data A F D , dcfcribatur circulas , cjus centrum E, 
crit in rcfta C B , ac proindc & Sphxrx quxfitx ccntrum & Sphxra iplâ non latcbunt. 

PROBLEMA II. 

Datis tribus puncîtis & piano invenire fphaeram 
qu2e pcr data pun6ta tranfeat, ôc planum datum 

contingat. 

DEntur tria punilaNO M ,pcr qux circulus defaiptus M E O N, crit ad (ùpcrfi- 
ciem Sphxricam quxfitam ex jam demonftratis , & in excitati ad planum circuli 
rcdâlB A , inveniccur ccntrum Sphxrx quam quxrimusî concurrat re^ 1 B A, cuxn 




piano dato in ponflo A , dabitur îgitar pun^um A , pofitionc à ccntro circufi N E O 
M , dcmittatur perpcndicularis in planum datum I D , dabitur igitur punûum D , idco- 
quc & tcùa. A D , pofitionc & magnitudinc , «k paritcr rc^z I D , & I A , dabitur igi- 
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tur phnuni trianguli AD I pofitionc.duur autcm & planum circuli M<ij^N , pofi- 
tionc jCrgo communis illoriim pLinorum (Idio FIE, dabitur pofîtionc , idcôquc 
dabuntur pundlaE&F, in circulo. Sit fadum & ccntruni Iph^rrx qua;lit.v pundum 
B. lungaïuiir rcclx B E , B F , & icclac I D , paralkla diicatur B C , cum rriangiiluni 
A D I , & rcda E 1 F , fim iii codom piano , crgo rcds E B , B F , B C , criint in codcm 
piano , icd rcda I D , cft pcrpcndicul^is ad planum datum, crgo rcAa B C, ipfi parallc- 
la , cil ctiam pcrpcndicularis ad planum datum ; cum igitur Iphacra dclcribcnda planum 
A D , datum cojuingcrc dcbc.it, crgo ab ipfius ccntro dcmiflTa in planum pcrpcndicularis 
B C , dabii punftum contaûus C , rcfta: igitur B C , B E , B F , crunt iqualcs & proba- 
rum cft cas elle in codcm piano pofitionc dato , in quo & rcda A D. Eo it.ique dcdu- 
ûacft qua:ftio ut datis duobus pundlis E 5c F, & rcdlâ A D , in codcm piano, quacratur 
circulas qui pcr data duo puncla tranfeat & rcdam datam contingat , cui problcmati 
iàrisfccit Apollonius Gallus , dabitur igitur ccntrum iplixrx B , & omiua conltabunt. 

PROBLEMA m. 

Datis tribus pundlis & fphserâ invenire Sphaeram 
quse per data punébi tranfeat ôc fphaEram 
^ datam contingat. 

DEntur tria pun^la M, N, O, & fphxra I G,datur circulus M O N , in fphacra qux- 
fita, ad planum circuli crcda pcrpcndicularis F C B , ut fupra contincbit ccntrum 
iphxrx quam quirimus.à ccntro I .Iphirx datx dcmirtatur in rc£lam FB, pcrpcn- 
dicularis 1 B , qui dabitur pofitionc & magnitudinc , à ccntro F , ipli parallcla ducatuc 
E D, quxcric ex ;am dcmonftratis in piano circuli , Se dabuntur punfta E & D , fit ft- 
Aum, & ccntrum fphxrxquxfitxC, crgo rcdlx I C , C E , C D, crunt in codcm pia- 
no quod & datum cft, cum dcntur punda I, E, D. Contaftus autcmduarum fphxrarum 
cft inrcââ iplàrum centra connc£ientc , crgo tanget fphxra quxfita fphxram datam in 
punfto G , rcûa igitur I C , fiipcrabit rc£las C E , C D , radio 1 G , ccntro I, intcrvallo 
radij fphxrici dati dcfcribatur circulus in piano dato rcûarum I C , C E , E D, tranfibit 
igitur per punâum G >& circulus illc pofitionc ^magnitudinc dabitur fcdSc pundaE 
& D in codcm piano. E6 itaquc dcdiufta cft quxftio ut ex Appollonio Gallo quxratur 
mcthodus qui datis duobus pun£lis & circulo in codcm piano , invcniatur ciiculus 
qui per data duo punâa tranfeat de circulum datum contingat. 
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Datis quatuor planis invenire fphxram qu£ data 
quacuof plana concingat. ^ . 
*" - ♦ ■ ' 

DEntot qiMdior pIaiia AH» AB»BC,HG que 4 i^lmâ qwefici çomingi 
oportcat. ; ■ . .. 

Sintduo pUnaAF, F Dquacabcadcm fphxrâ contingantur, bi(ccetur ipfbrum " 
indinatio pce pianum B F H C,pacctccnuum iplisra: qux duophoa AF, F D contingit * 
cflcin piano bUècame » nt vidcatariqiitilein ic tann.pioclivi dititià» inunotari, fî pla-. 




na AF , F D , eflent paraUela IphatrCj centnim dTet in piano ipHs pardldo, & înterval- 
lum ipforum bifccantc, hoc pofito proptcr plana CB,BA , pontionc data quod 
ncmpc datorum C B , B A , planorum mdinajbonem datam biiccat. Scd propter duo 
ptomBA, AH, cftidcmceattttm^h«gqiig6tg «|ali^ 
ftgpcommanto CcÙxo duommplaiinampofitioiie^toniiii» quonimfdtaçiioi indi*' 
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mtioncm planorum C B, B Â , ait<||9Bi inclinationein planonun B A , A H , biiêcat , 
dabit rcftam pofitionc datam,in quâ invcnicndz fphzrae ccntrum erit. Sit illa rc£>a F E , 
Tcd proptec duo plana AH , H G , cft cciam ccDcrum fphzrz quziitac ad aiiud planum 
.poficione dacimi aijiiscôiian:(iti ctun reâa F £ ,'pofitioiie datâ dabit .panânm D, quod 
patct cf^iphsfaeqqsfiaBcenmiin , A rdiqiiacoliftabiim. 

^PB.OBL£MA V.^ 

Datis tribus planis fie punâo invenire rphaeram 
quxper punc^m datum cranfeat & plana 
data cbntingat. 

S'inc data tria plana AB,BC,CD, & punâumH, qtucreoda Tphana qnc data 
tria plana contingcnstr.mièat pcr punftura H. Sit fadum ; tria plana data ex praecc- 
dcntis propofitionis r.uiocinio dabunt rcdam pofitionc datam quz fcdes erit cenrri 
fphzria qufiîû. titilla C£,m qiuinàpun^o daco Hdcmittatui perpendiculaxis 




H I , quat & pofitionc & magnitudinc dabitur, producatur ad F , ut fit 1 F , xqualis IH , 
dabitur punôum F , cum autcm Iphzrac quzlitz ccntrum fit in rc^a G E , ad quam do! 
âacA pcrpcndicularis HF bi&riamièâa in I , cu/us unum ex extremis H cft ad fupcr- 
fidcm fphaericam ex hypothefi , crit & altcrius extremtiin F, etiam ad fphcricaid làper^ 
ficicm. Imo & circulas ccntro I.intcru.illol H, dcfcriptus in piano refto ad rcflam CE 
crit ad iupctficicm i'çhxrx ; datur autcm ille Girculus pofitionc & magnitudinc , dato 
autem circulo ^hxrico pofitionc &magnitudine & aliquo piano ut AB. Datur ex 
cUi propofitionis fccundae haios coa&ûaao fphna ad cnjos fitperficiaii fit circaliis 
Jatus & qux plmum datufncontingtt, dcduâa cftitaqocqiwllio ad iècmidanhiiitis . 
nccrcUqua Utcbunt. 



» - 
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p R o B L E M A. V I. • 

Datis tribus planis, & fph^erâ , invemre rphaeram 
quaç datam fphmm & plana data contingat. 

DEntur cria plana ED,D B , B C , Jic fphatn KM, conftrueiida cft rphatrà qna 
datam fphzram & tria paritcr plana contingac. Sitfiâuin & i^hsra EB^CH^ 
&tisâciac propoûto rphaexam ncmpc in punûo EL 



B A B 




Et plana in punûis E , A , C , contingens, fphacrac , E R C H , ccnttum fit O , jundae 
B.O,EO,AO,C O, erant «qiiales,redftreâa OR, tranfibic per data: iphxrae 
ccnrrum M , & rcûx E O , O A , O C , crunt perpendicularcs ad plana data D E , D B, 
B C. Fiant rc^x O M, xqualcs icCtx O V , O G , O I , & pcr punda V G I intclli- 
gantur duci plana V P , G H , I N, datis E D , D B , B C , parallcla , cum rcfta O R , 
«qnaUs lit O E , & aUata O M , ablatx O V , erit reliqua R M , rdiqux V £, aequalis, 
dator autan magnicudine RM, cum fit radius rphzrx datx > datur igitar & VE mag- 
nitudinc; cum autcm OE, fit pcrpcndicularis ad planum D E, t rit ctiam pcrpcnd. ad pla- 
num PV> piano D £> parallelum^ reda igituc V£, crit intccvallum planorum D £,& PV, 
iaà datât V E magnitudine tz demonAcatis , ergotiatur planorum D E , P V, interval- 
lam s Huit aatempaiallda hacc duo plana, &datur DE pontionc ex hypothcfî > datur 
igirur&PV, pofitionc, S'imilitcr probabitur plana G H, I N, dari pofitionc & rcéVas 
O V , O G , O I , ad ipfa cflc perpendicularcs & xqualcs tc€tx O M , fphxra igituc ccn-» 
tro O, intervallo O M, dcfcripta plana P V , G H , IN, pofitionc data contingit. Da- 
tur autem ptinâam M , cum fk centrum l^hxtaE date. Eb itaque dcduâa cft qucftio 
Utdatis tribus planis P V , G H ,1 N , & pun£to M , inveniatur fphxra qux pcr d.num 
pnnif\uiTi M ,tranfcat & data plana P V , G H , I N , contingat, hoc cft dcducitur qux- 
(lioadprzcedentcm.nccabfimiliinfcqucntibusartiticio cum nuUaindatis punda re- 
peiientur ,feIi^haerccttitùiD aut plana, in locom unîus ex fghxsis poiuEliiai datum 
fiibftituettir. • - . . • 
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* P&OBLEMA VIL 

Datis duobus punétis 8C duobus planis invcnirc 
Spbaeram quae per data punda tranfeac 
& plana data contingat. 



D 



Entur duo plana AB ,BC.ÔcduopiuiaaHM.quatfenda fphaOTqiœpw 
âaH&Mtraareac& plana AB,BC,contingacJiingatorreûaHAi,&bilcoeair 




in I, punftum I, dabitur, pcr pun^um Ittiajiciatur plaaum ad tcûam HM, reûum , cum 
Sphzrica fupcifîcics punâa H, M,concincat,certiim cft centram Sphaéne çSc in piano ad 
reûam H M, noniiali,& peiJpunaUm I, tcanTcunte, datnrautem hoc plantun pofidone 
ciim rcdà HM, & punôum I. Sint data pofitionc, crgo ccntrum fphxrar proptcr piinfta 
H & M, cft ad planum datum. Scd & proptcr plana A B ,B C , ut ;am lupcnùs dcmon- 
ftravimus, dl ad aliud planum datum, cigo eft ad reâam pofîtionc dataui » lit illa ù E , 
in qoam demillà ab iino ex punâis datis M, reâa M F, daûcur poficione Se magnttudi- 
neitcontinuauinDyUtntFD, au]ualis MF ,eTitpunâumD,datum&ex fupcrius 
dcmonftratis crit ctiam ad fphatricam fupcrfîcicm, dantur itaquctria punft.i HMD, 
pce qux fphzra quxfita tranfit , datur aiam planum A B , quod ab cadcm rphxrà con- 
Cii^ débet > dcduûaeftitaquequzftioadprobkma fecandomhujns. 
Ftittlqaunpcogvedtamiu uUecius , prcmittoida lemmauqucdaiiifiKiUinia. 

LEMMA I. 

SIT dccnltisB CD, extca quem fiimpto quolibet punâo E , teajidaturper ccntrain 
rcûa E D , O B , ducatur qiuelibct E C B , patet ex clcmcritis rcftangulum A E C , 
zquari rc£bngulo B ED. Sir jam fpharra cirqj ccntrum O, cujus maximus circulus 
lit AC D B , n ab codcm punâo £ pcr quodlibct pundum lupcrfîcici iphxricx tra^icia- 
tncre£b£ÇA,doncc(phaei!Bexatcefaparteooair£at»reâangulum AEC ,ecit limi- 
UceiaBqoale ctâamgnlo B £D , fi enim intelUgatuc cicca re£bm immobilem BD E , 

co'iipici 
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punâa C , 8c A^ciicillosddcribam ad axem rcâos , ncc idcitco ntengulum 4HE > 
.crititaqiic in quocamgue piano ggiialc rcûans"U> B £ D» 




\ 



i^ÈMMA II. 

SInt duo circuli in codcm pbno ADE , H L 0,pcrcqptraipforum trajidatur rcâa 
AC MP , & tiat utradius AC adfadiamH M,ita reâa C P , ad rcûam MF ,&à 
punâoP , dûcatnr ad Ubitiun reâa P OLED ; ambos circules fccans in.punâis 
OE LD i dcmooftwvit Apollonius Gallus rcûangula AP GP H cflc acqualia 
& ipforum ciiilibct xquari rcftangula D P O , E P L. In fphxricis idem quoquc vcrum 
cflc fcqucntium problcmatum intcrdl , patct autem ex co quod fi circa axcm A P 
immobilcm tam circuU duo quim feÔaP OLED, codem ttmpoce canvchamac, non 
immattbpmtuc icftc ?0,PL,PE,PD, propcer aUatam in fiipenori lemimte latio- 
nemiieéidckcoicâangula't&inqaocamqiieflanocon^ 
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XBMMÂ IIL 



C Inc diue rphzcae datae YN , X M pcr quarum centra trajiciacur rcâa R Y N X M 
*^V,fc iiatatr»iitisYNadnMlittinXM ^itaicOa YV,ad teâam VX, à pundo 
Vdijcatur in quolibet piano xeâaVT S »&fit Kcflangulum S VT «quale reOangulo , 
R V M , fi dcfcribatur fphxra quacvis qua: pcr puncta T S , tranfcnt & unam ex duabus 
datis contingat , alccram quoquc çontingct Sit cnim (phxra O T S , pcr punda T fie S 
defcripta & fplizram M X , in pimûo O , contingcns, aio Tphcram Y ctiam à Tphc' 
ta O T S contadam irixproducanit n6ta V O» domcfphaBnB OT $»oGCu^ 




ûangulum igitur QV O ex primo lemmatc cft aequalc S V T , fcd rcàângùlum SVT 
■ ex conftruâione cft xquak reâangulo R V M , cui ex C^an4o icmniapc dt xqu^lc rc- 
. âangulttinfiib V O xeââ perpiiaâaVflcOadIiiperfidmiphnicam il^IicrB YN, 
produââ^.ctg^pun^lumQeftadfupecficieinrphztz. YN, ççmmunc igitur c(( & fu- 
pctficici fphxnc Y N , & fupcrficici fpbacrac OTS. Aio has duas fphiras in pundio 
codcm Q^recontingcre, dacatur enim à punâo V , quxiibet rcûa in quolibet piano 
if(haec« OTS, & fit i^etbi gratia VZ, quz produâa ftccc Tphaecas très in pmiftis ZDHK 
PB, rcûangulum ZVB in fphxra OTS, pcr primum & fccundum Icmmaefl: 
xqualcD V P rcdangulo, fphacris duabus X M , Se Y N , tcrminato. Scd D V , eft ma- 
jor rcûa V Z , cum cflkn fphxrâ OTS, taug^ extcriùs iphacram X M in pundo O , 
rc£b (ccans fphxraniOTS , prius ipfî bccurrct quàm iphxrx XM. Cuiç crgo pro- 
batum fit reâbu^nmDV P » zqoari reâangnlo ZVB, flcreâa Z V, lit minor teâa 
D V,crgo rcâa PV crit minor rcdâ BV,pun<flfl igitur B extra fphxram YN cadct.Simili 
ratiocinio concludctur omnia pun£ba rphïra: anibientis cxteriùs cadcrc, prxtcr pun- 
âum Q^tangit igitur fphxra OTS, ijphxram Y N quod crac dcmonftrandum , ncc 
abfiiDilis autdiffidUocincofUaAUiut iMerioribns, flcinomnibaisc^ 

LEMM A IV. 

SI T planum A C » & Iphxra DGF, cujus ccntrum O , pcr ccntrum O , ducatur 
F O D B pcrpendicularisad planum & àpanâo F ducatar refta qucvis ad planum 
' ffklicianrlêcam in G , & planum in A. Aiorcdangulam. AF G , xquari rcdangulo B 
FD, nam fecetur fphxra ad planum datum, pcr planum trianguli A B F , & fiât circulus 
G.FD in fphxrâ, in piano autcm tcùa ABC, cumreâa FB, lit pcrpcndicularis ad 
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pbimm À C, oit edamperpeadicnlatis ad rcOam AC, haheotigititf ctrculum DGF, 

& tcCtssa AC in eodem piano» leâam F DB pcr ccntrum circuli tranfcuntcm ad ' 
A C pcrpendicularcm jungatur G D, anguliad G , ÔcadB, îunt reéli, ergo quadrila- ' 
tenim A B D G , cft in circulo,idcoqiic rcOanguliun A F G aequalc cft rcûanguloBFD, 
qaod cdagii in quavis alia iphactg feftiowe fim ilirac demoofttrfwair. ^ . 

LEMMA V. ^ 

SIT planlimAQD,& fphatnE GF^cujusceiitmmO, pcrcencnim O trajiciatiurv ' 
xeâSÏOEG perpendicularis ad pUnum , & inquovisalio punâoducatur rcâa F 
Hl»litqiieieâan0alnin IfHsqaaknâanguloC.f £. &fecpuii<UlH^<lçftBbàtiir'.* . 



D 




'^httaqox planum A C contingat^ caden^ /phzra tangct fphxiAm £ G F » intelU- 
gatnr coaftrairpluefaIHB,qii3B pcrpunaal& H, nanfient tangat planum AC,in 
punâo B I, aio rphcram E G F contingi à fphzra I H B,îitiiga|itiif reâaf fi & rcâangu- 
I9 CFE»fiac fleqiK^i6âaiiguliimB.EN,punâiiiii K^pcrpnraoïeiiteincmagdûipafi* 

•La 
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cion rp!iarx E G 7 , fcd & rcftangulum C FE , ex conftrii(f^ione eft «qualc rcâang^- 
lo IFH, rcclaiigii!.! ia;itur IFH,BFN , funt a:qnali.i ; idaoquc piinâium N, cft 
ctiam ad lupcrficicm Ipiiirac I BH. Probandum jam Iphxram E G F , à iphxra 1 BH, ia 
punûo Nçontingi , quod quidcm fidlecft, à punûocnim F, per quodiiber panâum 
fphsrcacEGF, ducatur rciftaFR.,quœ iphxram IBH> in H C5c P , «S. planum Â C in 
K fl'ccr, rcâanguium K F R cxprxccdcntc Icmmatc xquariir rcift.iiigulo C F E , cui ex 
conftruûionc xquatur rc^igulum D F H , idcoquc P F H rcdangula , igitur K F R , 
& P F H i'unt xqualia , icd leûa K F eft major rcâa F P , quia fplizra 1 fi H , tangit 
planum AC inB,ergDrcdaFRdlminorreâaFH, punftimi igicur R cft cxnra 
fpharramiBH. Idem dcquocumquc aliopunfto in quovis piano fphxrx EGF, ex 
urraquc punfVi N pane probabitur imanifèftiunitaquclpbxxam £ GF^ àlphaerâ IB 
H , in punûoJN contjiigi. • " ■ 

' Harclcmmatalicec fimikiUa,pukfaerrimacttneniUm,ten^^ przfetdmêc' qoin- 
rum,in tertio quippc infinitx (lint (pha:rx quac pcr panâaT & S tranfcuntes fphzr^m 
X M , contingunt , Icd omncs illx in infinitum tangent quoquc ex demonftratis Cphx- 
ram Y N , in quinto autcm lemmarc intiniuc Tunt Iphxrx qux pce puntla 1 & H tran- 
icontcs pbniim A C contingunt , fcd omncs iltae paritcr iii infinioim ^hanaun E G F ^ 
ex demonfttatiscontingent. 

. Hto fttppofitit idiquapiotkmta ft eU fe ctcquanor. 

ÎJLOB J-EMA VIII. 

Datis duql^ pundis piano £c fpimâ invenire 
fphsTam <px per data pun£fca tranfeat Se 
fpbxram ac planum datumcontingac 

SI T datum planum ABC, fphaera D F E » & faaBtz H M , pcr ccntrum fphaetat. 
datas O in planum ABC , datum dcmittatur pcrpcndig|.laris E O D B , junga- 
tur H £ y & rcûangulo B E D , fiât acqualc rcdangulum H E^ ; dabitur itaquc pun- 
âumGyidatistribuspunâisHjG&M, & piano ABC, qiueracuc.iphzra pcr 2. pi!o> 
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UemahuMf'ia^pcr^t'î^ (fùnâà nanfiàt & planum ABC datum contingac. 
Sphacraillaûtisficictpropôlitctrâlifitquippcpcrdara duo punda H&M, & pla- 
num A B Ctangitexconftrudionc , fcd & iphxraiiA D F E contmgit , ex quinto 1cm- 
matc inam cum reâangulum H £. G , zquctut tcdaiiguloB £D > omnis l'phxra qux 
jierdataduoHdcGpui^'t^âCeitt '^blM DfiF 

PEOB JLEMA IX. . 
* • ■ • 

Datis duobus pundis & duabus fphxris invenirc 
fphaeram que pcr data duo pqniSbtranfeat 
& fph2eras datas contingaç . « 

SInt datât dux Tpharrat A B, D E , & purifta data , H & M , trajiciatur rc^a A F , pcr 
centra Iphxrarum datarum,& ut radius A B a^i radium DE Au fiai rcûa B F, ad lE» 




dabicur punûumF , fiât rcftangulo N F A , xqualc rcdangulum H F G , dabitur pun- 
ûum G. Jam datis tribus M, G ,H , punÛis U fpharrâ DN , quxratut Iphzra quac 
pcr data tria punda tranfeat & fphxram DN datamcontingat, cui pcobicmaCi lâtif- 
hcict temam pcoblean hujus ,cootinfec <}uoque fplwiaiii oc |« temimte idcoqne 



86 Varia Opcra 

P&OBLEMA X. ' 

Date puDâo » duobus planis , & Cphacrà imvœire 
(phasram, quae per datum pundum tranfeat & 
V fphaÉîanu ac data duo plaiîa concingat. 

SInt duopIanaÂÏ » B D, fphanaEG F > punânm H, per punaum O centmnr 
rpbs» àaiac in gpodlibff ex pbois dcmittaitiic priyo^fntaris C£Of ceâangulo 




C F fiet«|lialci«aangulum H F I , datis duotnis punftis H , & I , & duobus planis 
A B , B D. Quanatnr pér %diiinin problema hn/iis ^hzca que per data duo punâa 
tranicat & duo plana data contingat , cootiqget qooque ex quinro Icmmate Msnni» 
&ptopofîcoiàtis£Kict. ^ 

P&OBLEMA XI. 

Pato punétoi piano duabus fphacris invcmre 

' fphacram qu2B per datum punûum tranfeat & 
planuno» ac fphaerasduas datas contingat. 

DEdttcecur ftatUnqndUo fimili ptccedaitiliiit catiodnio ad problcma oOavmn» 
datis Aobuspanâis, piano atfplmâ.-idqiiebcndicio leminati* qmntLQiipd 
n Ubcat uti Icnynatetemo dfidwcctm gmeftio paritcr ad idcin,ptoblaMat alio 

aliâ coAftruaionc - '• » 
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PROBLEMA. XII. 

Dato pundo 8c tribus fphxris, invcnuc iphacram 
qua^ per datum punâum tranfeat & i^l^sm 

datas contingat.- V 

HUic quoquc figuram non aflignamu^ftatim qmppc bcncficio Icmmatis 3. dcducc- 
tut quatûio ad pcobleau IX. dam duo|bus fknQjs » duabus fphKcis , ficc. 

. : \ . . . a ^ 

P O B L E M A XIII, ■ ^ 

Datis duobus planis 8c duabus fphaeris , in vcnirc 
fphaaam quae data plana & ff>haa:as contingat. 




SIT fai^um. Sicrgofphxricx fupcrfïcici inventa; imngincmilr aliam cjufdcm ecn- 
tri rupcrficiem parallclam qux â quïfitâ diftct per radium minoris ex Jphïris, tan- 
gcc hacc nova fupcrficies Tphacrica plana quae à datis diftabunt per inrervallumcjuldcm 
ladij mJhbcîs ex Iphzris, tanget quoque Iptaeiam cajus laihiis difbbit à riflib ixiajoris 
l^hxrae datae.per idem radij nminoris intcrvallum.quxquc crit majori fpiiseràe concehtri- 
ca , dabitur ergo, dabuntur & duo plana datis paraliela & per radium ftiinoris ex (phx- 
ris ab ipfis diftantia, tranfibù & haec nova fuperficies fphxrica per ccntrun» minons ex 
^h«is datis, quod quidcmdacnin cft> pari igitur que ufi jamiUmusin Probkmate VL 
actificiodedaccnrqiicftioadpcoblcflM X. datopundo*» duobus plaiu»A:fphaeni ht- 
Tcnice&c. 
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PRÛBLE MA XIV. 

Dads tribus fphasris Se piano invenire fphaeraih 
qua: fphaeras £c planum datum concingac. 

SImiiiquâ ufi Tumus viâ in ptaBcedentc&VI. Froblematc dcducctuc qiueftio ad 
PnblcaM XL-daco piinfto, piano 5c dnabosfpluBris&c. 

Datis quatuor fphams invenire fphmm quac 



4« 




( 

I 

t ' ' * 

SIT ù^atUf &quâu(ùse{l methodo ApoUonius Gallus ut problcma de tribus 
circulis ad problcma de pundo & duobus circulis dcduccrct , câdcm & fîmili prac- 
ccdcntibus ^mofum hoc & nobUc problcma ad xii, datis tribus Iphïtis & pundo 
dcduccmus. Çonftabit ex omni parte propontum , & iiiulttc acccdct ApoUoaio Cal- 
lo compldftcn tt i M » 

Cafus varies , dctcrminationcs , & miqtta !W|foTi"*ff» , ne in immgnfijm . czoef^ 
cacc fehnifiosdc contaâibusciaûaciis. 
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LINE ARUM 

CURVARUM 

CUM LINEIS RECTIS 

comparacionc 

lyiSSËKTATlO GEOMÊtKlCA» 

O N O U M t quod iciam , lincam cucvam pucè Gcometricani 
rcâae date OcomceAe adaequarunt. Quod cnim à (Ubcili illo 
Mathcmatico Angio auper inventum flf demonftraciimdl cf- 
cloiJcm ncmpc primariam diamctri circull ipfàra gcneranris 
ciTc quadruplam , hoc fuam ex Icnccntiâ dodinimocum Gco> 
metcamm videtur babcre limitationcm > ij quippc hanc cflelc- 
gem aeocdincm natune pronuntiant at non finat inveniri re* 
âam cur\'z xqualcm,quin prlùs fupponta fttcric alia rcâa altcri 
curvac aequalis. Quod quidcm in cxcmplo cydoidis ab ipfis allaro ira (c habcrc dcpre-> 
hendunt^ncc nos dLSîtcniur, cum conftct defaipcionem cydoidis indigac zquali- 
uteàlicriiisairv* cam reââ, hoc cft dffcamftrâttiii dicuU cydoidcm genecancis 
çum KÛâ que cft badsipHus cydoidis. Scdquàm vera fit haïe, quamibcnant* la 
narurx , &: quàm pcriculofum ab uno aut alrero cxpcrimcnto ftatim ad axioma propc- 
rarc, infrà patcbic. Nos cnim curvam vccc Geometricam & ad cujus cooftcuâionem 
nuUacalisalieritisciiEVK OBBteftiaqiiaticaspivceflïflfefupponatur, teâsd^ 
lem cflèdcmonftnbinins} âtpaiKis,qiiantàÀ fiaipotcrit^tôCiimnegocitimabfelviB* 




HIC 

pu idi- 
f ffii 
«an* 

unit 



P R O P OS 1 T I O P R IM A. 

SI T in f iguxa prinna cuiva qiwvU A H M G in eafifempanocnrya^ cxempli caB<* 
sâ , una ex parabolis infinitis in quâ tangentes extra curvam cum bafè A F & axe 
F Gconcurrant , & l'umatur în iiu^ulmodi curvâ quodvis punûumHpcr quod duca* 
nirrangepsIH K, in quarumptisczucraquc parte punâisKAcI deminaonu: pcrpen- 
dtculatesIBfKDinbafim AFq^c iêGcntciuvaBi io pimAis iLftM. Aio poiiio'. 
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non tangentis H I pOKtîbiK cntvx K H eflê minorau , portionem flutem ^nlSeiii tan- 
gcntisHK poEtione carvsrH Mcflèm^ocein » Cmn enim ex hypotfaefi cangeos K I 

qccurratbafi AFcxtra curvam , crgo angulusCH I qui fitabintcrfcaionc pcrpcndi- 
cularis in bafcm H C , & tangcntis H I crit minor rcdo , idcoquc à punâo H dcmillà. 
pcrpcndicularis in rcâam Kl cadet in punâum V lupra punâa B Kl. Fatcç itaquc 
âamHVmiiUMcmcflèceâiHIiiterazcaamHI oUnocem d^^ punâ»- 
H & R conjungit > ergo à fortiori reâ» H Iminor crit pcwtionc curvz H R qux reâaii^' 
ab H R ad R duftam fubtcndit? quod primo loco fuit dcmonftrandum. Aie jam por- 
tionem K H poccionc cuivx H M dïc majorcm» à punâo K ducac^c ad caadcm ciuvr a» . 




A B C D j& f 

' tong^KKÏfcdcnittatnr pecpendiadadsKE. Ex prxdeiiibiiftiat& piobatam eft ie- 

âam K lïï cflc minôrcm portionc curvx N M : Scd ex Archimcde fumma tangcntiiun 
HK,K Neft major totâ portione curvac HN. Ergo portio tangcntis H K portionc 
curvx H M. , ma)or cric. Quod iccundoloco fiiic ofteiKicndum. Nec moveac tangen- 
tcm à pnnâoK ultta punâom GjSliqaando ocaufcte auvc Hoceoiiii oftaliud pun- 
âium intecKfcM fnmi poterit,&oaima adpraecedentemdemoiifttatioiiem aprari. Inde 
fequitur fi à punftis K & I ducanttir pcrpcndiculares ad axcm curvam in punftis O & P 
fecantes , hoc calu ungcntcm H I curvà H O cflc majorem , cangcntcm vciô H K cur- 
vâHPdBfeminotaii. Si cnim inMginenmciamti figiitam it% ut aiis in Idcam bafco^ 
bafiilnlocnniaxi8tittuftnciir,nonlblumfi^ omninè ciic 

demonftratio. 

* Patct autcm ex ipsa conftruftionc , fi rc€tx B C & C D fint squales portioncs tan* 
gcntis H I £c H K elTe item inter k xquaies , quod camcn i'unmopac notandum. 

PROPOSITIO IL 

ÀD dimenfionëm linearumcurvanSi non utimui inTaiptis & circumfcriptis mo« 
K Afduniedeo^lUdimiifiaciptli tantùmcxpoitionâNM tangcntinm coot- 
pofitis, duas cnim (cries tangaKinmcxhibemus quarum una major cftciuvi, alcera 
minor :demonftrationcm autcm muit&âdliocailâcd^guitîocail pCt CilClun&ripUS 
Halas evadcre Analyilx cxpericncuc 

PofltbiJc igitur,ut voitmethodus Aichimedca, pronuntiamus cuilibet excurvisjam 
pnBJiâis dccmi^KiibetB Ami figniat es leâit oonftaotcs quannn ana- lupeca cur^ 

u^inoce, . . 

I . _ 
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- • Ejponatur curva aliqug ex prïtiidis in 2. Figura. Sccctur baGs A F in quodlibct 
pottioncscquaki, AB,BC,CD,DE,E1P,FG, fcàpun£lisB,C,D,£,F, cri- 
gantur pcrpcndicularcs B C V,DZ, E R, F M , qux occurrant curvœ in pun- 
a:is P , T, Y , N , O , Ducantur item tangentes A Q^, P V , T Z , Y R , N M , O I. Fx 
primâ propolitionc pacet cangcncem A portione curvac A P efll- majorcm : ucm 
taogencem P V, portione carvaeP Teflè majorcm & fie de rcliquis, tandctnque ctiam 
nlâmain O I portione curvx O H cfle majorcm. Bxgo figura Gonftans ex <>iiltiiihht 
iftis tangentium A Q^P V,TZ,Y&,MM»Ol, portumibiif cncva ipâmajor edr* 




»• 



At exponatorêadem cbr^in;. Figun cnfns bafîs A G in emidem -portidimm ^*tf 
sqiudium numettim dividatur in punâis C , C, D, £, F. à punâîs B , C , D , E , p ut f"Jlll* 

fuprà crigantur pcrpcndicularcs B R , C DO, EL, FI qux occurrant curv* in i.qutt 
puntlis S , P , N , M , K , à punûo autcm 6 in hac tcrtia figura , ducatur tangcns ST i JjJ^*^ 
occurrcns pcrpcndiculari A T » dcinde à punâis P N , M « K , H ducaittat tan g pn te i tri u- 
PR.,NQ,MO,KL,HI ocauxentes pcrpendicnlaribiisBS.^P ,DNi£M,IK» ^"J»- 
in punftis R. , Q^O , L , 1. Ex prima propofitione patct tangcntcm S T portione eur- 
vac A S cflc minorcm , item tangcntcm P R portione curvi P S clTc mmorcm & fie 
dcinccps , tandemque uitimam I H qux paralicla cù. bafi , portionecutvx K H eûe m- 
Jioceoi. &go figura oonftaos ex omnibus iûistangenëniii ST,PIL, NQ^M 0,KLi, 
H I poctionilKis oorw ip& minor crit. 

Cum autcnj ex corollario propofitionis prima? partes tangentium ab codcm pun£lo 
çurvae utrinque produâarum & pprtionibus bafis hinc indc xquaiibus oppoliurum 
fine inter fe a^qualcs : patct , camx & 3. Figune catm fiipponaatiir «qnales aitf cadcm 
podq^, licec vicandae confiifionis caufâ duas figuras deurip^mns^ tangentem ST 
tertix fîgiirx iqualciiA c(\c tangcnti PV fècundac figurâc,cum enim punôum S in tertla 
figura idem omninô iît cum punûo P fecûdé figurx & portioncs bafîs AB.BC iri utraqi 
figura (înt intcr fcaequaies ; portioncstaiigcncium ex utraquc parte iplis oppofitarum 
nempe reâaS Tin). figura ScreétaP Vin a.inter Icsqnakscrunt. Piobobitur fimi- 
litcr tangentem P R j. figura cqualem cflc tangenti TZa. 8c fie de caeteris. Qup 
pcrafto conftabit primam tantùm 2. figurac & uhimam j. nulli ex portionibus figurae 
contrariaE aquaies ciïc. ExcciVus igituc quo figura Vecunda fupcrat tcrtiam eil idcni 
ipiotangensA Qa. figurât fiipcractttngenteml H 3. figun. Sedxeâa IH proptcr pa- 
pjid» seqOiLCar ponioni bafis F G fivc A B , fiipponantur.coim omocs bafis pottionea 

'Ma 
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anjualcs in utraquc figura , crgo figura iccunda ex cangcntibvs curva inajonbus compo> 
lî^(iipcrat liguramtcitiimcxtangenlibuscummiiK)^^ co ipio qao 

in a. figura tangcns A QJupcrat ^rtionem bafîs Â B , ipfi o))p^lin ititemUowfMi^i 

Si igitinvclimus duas figuras curvx circumlcribcrc , altcmm majorein curva, ai- 
tcram vcrù miuoreoi » qux le invicem excédant intcrvallo minore quociimquc dato^ 
£icillinia cric conftruâio: Cuoi cnimcxœcthodo cangentium jam cognica detur tan» 
^ns-ad puaânm A , dabitwr angnlus B , &d angulus QJ A c(l rcâus » ctgQ fhtu^ 
triangulum Q__^ B , fpecic ,datur itaquc ratio tc&x A Qj}\ A B. Cavcndum itaquc cft 
ut divifio bafis ira inlhruntur ut diftl-rcntia rcclarum A Qj5c A B lit minor v]uacumquc 
rcâa data, C^upd ita alicqucmur li quzrainus duas rcdas ni data rationc qux te invicem 
excédant reda data qus fît minor eâ quse data eft. Hocp autem problcma eft £icii^6t cn- 
landamdeindcutportioqiiaeUbetbafis non fit mak» minoie duaram que dpâo 
problcmati r.uisficiunr. 

Cum igitur hac rationc invcncrimusduas^^giuas curva: circumlcriptaS} altcram ma- 
jofem ; altcram minoicm diââ aurvft quas & invicem excédant intervallo minore qao- 
cumqaedato, à fortiori mafor excircumlcriptis fuperabit curyam intervallo-adhnc mi- 
nore , & miiior ex circumferiptis fupcrabiturà curva intcrvallo adhuc minore. 

Pacet itaquc ex notlra hac mcthodo pcr dupliccni circunifcriptionem commodura 
prxbcri aditum ad mcchodum Archimedcam cum agitur de dimailionc lincarumcur- 
varum.Qopd fèmelmonaifl'e&demonftEaflêfiifiiciet. 

Hispolîtis fecur^pronuntio invcniri poflc curvam verè Gcomctricam datae refts 
acqualcm. Ea vcrô cft unaex infinitis parabolis, quas olim fpcculati fumus ; illa ncm- 
pc in qua cubi apphcacarum ad axem l'um inicr le utquadrau portionum axis , de quo 
nedubitent Geomettzita breviter demonftro. 

P R OPOS I Tl O III. 

SI T in 4t Figura psffabolc quam jam jodiciivjmns Mi V A ^ujus vcrtex A , axis 
A N , & in qua fumpto quovis pundo I 5c d udi s perpendinibribui Âuapplicacisad 

axcm redis M N , I F , cubus rcdx M N lit ad cubum rcùx IV, ut quadratum vcCï:c N 
A ad quadrarum rcdi F A , idquc (coapcr contingat ; probandum ci\ curvam MI A 
içâx datx aequalem clVc. Fiat ut quadtatumaxis A N , ad quadratuni applicatz K M , 
ià céda NM«d reOfm A D tpû A N perpendicularem. Patet rcdam A D eflb reânm 
diftac parabolx latus > hoc cft folidum fub AD in quadratomreôa! A N arquari cubo ap- 
plicatx N M , item Cumpto quovis alio punfto uti , folidum fub A D in quadratum A 
Facquari cubo appUcatx l F , quod non egec demonilracionc , in Êtcilibus cnim non im- 
moiamor: ducamrnngcnsad panâiunI,8UitillaIO£qnflecumazeANinpanâoE 
concurrat. £x methodotangcntium conftat rcâam FA» redc A £ cHc duplam ,idc6-> 
que redam F E ad redam A FeflTc ut 3. ad 2. quadratum veto rcdar E F elle ad quadra- 
tuin scAx A F ut 9.ad 4.. à redaÀ D ablcindatur nona tpfius pars C D & rcliqu.i C A 
bUêcetur in B ^ cric igitur D A ad A B uc 9. ad 4. (îve ut quadratum £ F ad quadi ut um 
AF. S(^idamitaqtieiU>ADuiqaadiatttmAF«eqtialeccft fidido Ibb qnadratttF'E 
in roda m A B. Scd folidum fub A D in quadratum A F efl xqualc cubo rcdx I F , crgo 
lolid.im lub redà A B in quadratum £ F eft xqualc eidem cubo rcdx IF; eft crgo ut 
quadratum £ F ad quadratum I £ iu rcda 1 F ad redam À B, âcjcomponcndo iumma 
quadratorum E F flcFI , boc eft miciikn qoadratam cangcntis I E eft ad qnadrarom 
I F, ut fumma-rcdarum IF&ABadAB. 

Si autem ducatur à pundo I pcrpcndicularis ad bafim rcd.il H Se nlia quxvis pcr- 
pcndicularis G QJ/ O occurrcns appiicatx 1 F in Q^cutvx in V & tangenti m O , 
pr opter Çmilitudinem triangulorom etitiit I O ad 1 QJivc ipfi xqualem H G, ita tan- 
gcnsI£adapplicacamIF,6ciicqiMdntumIOadqiMdratam HGicaqttadiatom lE 
ad quadratum IF. • ^ 
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Utantem qnadiacanl £ ad^ttadmum^^Fî^iÉâipniinieâaè Itft i^ad reftam AB. 
ErgoquadratumlOadquadratumH Gcnc iki/gtÊ ot fiuaiaa rcftanun I E flc AB 
adicââmAB: Qj^àaaaati(/igBt opoctiitt. 




likkléqttitiiflS fcâKMKponilQrindiJBeâHnifeftaiNXfeâae A B nequalis , ^ 
ftsipcr ut quadntnartaiigentis I O adquadtamm rcâx H G , vcl ut quadiatum tto* 
gcntis I Y ex altcra parte ad qiudratum rcGtx oppofitx R H , utrobiquc aiim propter 
parallclas cadcm cft iatio,ita leâam H Xad rcâam N X. R.eâa cnim H X aiqualis cft 
iiiaunxKÛariunlF, & ABAteâaMXcft aequalisAB^llocam^^ 
ftKJOç, leda cnim HNpcopca ponUfitoc^aJi»^ i»^ 
«qoiiIisieâaiA B. 

PROPOSITIO IV. V . 

EXpoaatnc in 5. Vigora no(h:a hzc parabola A X£ cnjas l!ta« at 4ikiMitts , natu^ 
ra ut ciibi appUcatarum Cnt intcr fc in ratiottcqfoadratorum portioaum ajcis : Sic 
cjus axis A l.balis aut Icmibafis E I ex datis axe A I & applicata I E invcnitiir , im lupe- 
hùs diximus , reâum latus A D > à quo abiciâà nonâ ipfîus pacte C D , & rcUqua A C 
biirnandivifiinByfioetwtxrfisEliniqii^^ E^ifG, 
GH s HI & à punftis F, G, H cxcitcntur pcrpendkdarcs F X , G Y, H Z curvx occur- 
rcntcs in pundis X,Y,Z.AdpundaautemE,X,Y,Z\ducantur tangentes ER,Xi>,YT,zy, 
occutrentcs pcrpcndicuianbus FX, G Y»H Z ,IA produâisÀo punûis R,S,X,V« Ponatur 
icftv £1 iniliiaâfi reâalKcqaalis n6bt AB^tetcx prcoeèenie ptopofitknie & ipfii» 
corolbrio quadMKmil tattyntill Z V adquadratum rc£bc H I (^c ut reâam H 1^ , ad rc- 
ûam Kl . Similitcr ut quadratum tangcntis Y T ad quadratum rcGtx G H ita rcAam G 
K ad rcâam K I > item quadratum tangcntis X S ad quadratum cc6bc F G ut rc^m F 
K ad rcâam K I > deiiiquc ut quadcatiunta|igciitis £ R ad quadratum reâz £ F ita re* 
âam E Kad reâam I K : His poitisèpnnAo K çiciieQir KL {>a:pcndicaltf is ad re- 
ûam E K , & fiât rcda K L «qualis reûx K i five À B î IntcUigatur jatn pcr puticlum 
K canquam verticcm , axcm nutcm K E , dcfcribi parabole lîmplcx fwc Archimcdca 
cujus reâum iatus lit K L , & lie ilia parabola K«M Q^d quam^ excitcctuc pcrpe»dicu> 
bKs£Q^FP,G 0«HN,IMqmemm ,ut patec a^catae pacabote A: in dire- 
ûumpoûtçperpendicularibus F X, G Y &c. Quadraturii'iîangentkZYnt yiÉxKrim» 
«4 <|iudèmim soâs H Iwxcâa HKad ccâaml K. 

M } . 
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:UJkd àt rdâa H Kad teâam^K ita fingvlis in r«ftam K L doâk icâangiiliiiii &b 

HK io K L ad rcftangulum fub 1 K in K L » rcdangulum vcrb fub H K in K L ex na^ 
tura parabola; Archimcdcx îcqiiarur qmdratoapplicats H N , & rc(f\.inguliini fub 1 K , 
in K L xquatur quadrato rcGac K L , cum tcSLx I K , K L ùc\x tucniu xquaics : £rit 
igiturutquadcatumHNadquadiatuin KLitaquadratumtangentis ZU ad quadra^ 
tumrcôa;HI,idcoqiiCDtCcâaH Nad KLitatangcns ZUad rcdam H I. Similitec 
probabimus cffc utrangcnrcm YTad rctf^.im GHit.i applic.uam GO ad KL : Item 
uc tangcntem X S ad rcdam f G ita applicatam f P ad K L , dcniquc ut tangcncem £R, 
ad ccâam £ F ita cflc applicatam £ Q^d K X.. Cam igitur fit nt tangcns Z U ad tec- 
1 tam H I iraapplicata HN ad K L , reâat^gulum fub |ertrcmis zquabitur rcâangulo Tub 
medijs , idc^uc rcâangulum (lib N H in HI arquabitur rcdangulo fub K L in tangcn- 
rcin Z U. Similitcr rcftangulum fub O G in G H* arquabitiir rcûangulo fubK L in 
tangcntem Y T , item redangulum fub P: F in F G aequabitui reâangulo iub K L in 
tangcntem X $ , dcniqiie reûangnlam fvS^ E Qin E F aeqUabitur reâangulo fnb K L in: 
tai^^rcniHB.: Quidaoteni plucibus in f e proclivi & jam ad mcthodum Ârchimc 
deam rpoiuc llin vcrgcntc immoramur ? Pcr infcriptas cnim & circumfcriptas in (cg- 
mcnto par.ibolico figuras, rcftangulacmnia Q£.F »PFG, OGH,NHI Icgmcn- 
tum ipiuni parabolicum EQJvl I dcfignabunt. Omnes_aaçein tangentes ER, X S Y T, 
Z U periteratamTecundùm noft»prTCcp!Camethodi.ciraunrcrit)tioncm curvam ip.. 
fam E X Y Z A ctiam dcfignabunt; crgo fcgmcntum parabolicum E Q_M I arqaatur 
reâangulo lub K L in curvam E X A. Datur autcm in rcûilmcis fcgmcntum parabo- 
licum £ I , quadravit enim parabolam Archinaedes'ldeàquc ipHus fegmcnta. £r- 
9> tcâangniam fub KL in curvam £ X A ctiam datîb- : datucautom leâa K L. Eigt^ 
datur cum E X A & ipfi alla ceâa potcft conltimi «qnalû , qood crat dcmbnlltan'» « 
dum. 

Si quibufdam tamcn hzc dcnionftratio brcvitatc nimiâ laborarc vidcatur , caui 
Intcgram infiftendé veftîgiis- Arehimedcit non gnyamur rcparatim adjungeic , uc 
camlcgantdt examinent ^]in fupcriora non fufficcrc cxiftimabunt. Probandumcft fc*- 
gmentum parabolicum E QJvl 1 rcûangulo lub datâ KL in curvam E X A a:qualc 
cflTc. Fiat ex Archimcdf l'cgmentum illud paraboiicùm. £>Q^ 1 a:quaic reâangulo 
iùbdati KL in datam reâam b. & probavcrimus reâam Bcquakm eflc curvx 
E X Aoottftabit propontum. Aio icàqnc rcdam a curvx £ X A elTc xqualeni. Si cmtà ' 
arqualis non cft , crit vcl major vcl minor. Sit primo rcfta b major quàm curva E X A 
& lit carum excclVus , fi tien poflit rcûa a. £x propodtionc fccundà hujus poffumus 
curux £ X A ciicuaiicnberc fîguram çx poctionibus tangentium compofltam qux lu- 
feretcitfvamiiiccml]D4iiiiioKre£kâA. Biacigptotilbcîzcmnlciiptio & in figura fe- 
paratl,quam eUâmquintam Romane chai&ûece notauimus^ircum<cripta illa conftcr 
cx.portionibus tangentium ER , X S , Y T , Z V , circumlcripta illa ex prxdcmondra- 
tis cft major curvâEXA. Sed âcrcâa b polita dl major eâdcm curva. Cum crgo 
drcum/cripta fupcrct curvam minoci incttVallo quàm reâa B itiperat eandcm cnr» 
vam : Eq^dtcumfcripta minor dtrcûaB. Redangulum itaque lub rcââ K L in 
cîrcunfcTcriptam cft minus reâangulo fub KLinrcchms. At reâangulum fub KL 
in B faâum cft zquale fcgmcnto parabolico £ QM I : £rgo reâangulum fub K L , in 
circumfcriptam cft minus diâo fcgmcnto parabolico E I. Probavimus autcm 
reâanfidiunfiibKL inpocciaiMnitaDgeotiBE R. «quaii ncâangnlo fubQJ in E F , 
item reâangulum fub KL in X S xquari reâangulo fub P F inFG , item rcâangu- 
lum fub K Lin YT xquari rcdangulo lub O G in G H , dcniquc rcctaiigulum llib - 
K L in Z V xquari reâangulo iub N H in H I , crgo rccianguluiu lub K L in rotam 
cîccamfcriptamcftxquatefummaBreâangulonimfubQE in EjPyfiibPFinEG.fiib 
OGinGH&fabNH,inHL Si autcm in rcâasFP,GO, H N . I M /qu« Jcn- 
(im dccrefinntqno pcopiùsacccduncadyccciccm parabQis»concino«tai demittaiittir 
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pcrpcndicularcs feu parallclx ba(i , à punclis P , O , N tcCtx Qj- , P e , O a , N 
Patct rcdanguliim QEÏ r a:qualccflc rcétangulolub in EF ,item rcilanguliim 
B F , xquari rcftangulo l'ub P F in F G , rcftangaliim a G iqiiari rcclangulo l'ub O G 
in G H , deniquc ledlangulum ♦ H ccquari rcftangulo fub N H in H 1. Ergo rcftangu- 
lumfub KL incircumlcriptam cft xqualc 
rcdangulis © t, e F, a G, ♦ H. Scd probavi- 
mus rcctangulum l'ub K L in circunUcri- 
ptameflfe minus fegmcnto parabolico EC>_^ 
M I , crgo fumma rcûangulorum r E , e F , 
A G , * H cric minor diCto fcgincnto para- 
bolico E Q^M I, quod clï abfurdiim , illa 
enim rcdangula conftiriiunt lîguram ex rc- 
ôangulis compofitam , & Icgmcnto para- 
bol ico , ut patct , circumlcripram , idcoquc 
iplo Icgmcnto majorem. Reûa itaquc b 
non cil major curvâ £ X A. Scd ncquc 
minorcmcflc probabimus. Sit cnim redas 
minor curvâ E X A, fi ficri potdl , & cun^a 
fupcrct rcdam B intcrvallo 4. Circumlcri- 
batur in figurâ (ëparatâ ( quam ctiam quin- 
tam charaftcrc gra;co notavimus ) figura 
conftans ex portionibus tangcntium curvâ 
£ X A minorum > Icd quam ramcn ip/à cur- 
vafiipcrct intcrvallo minore ipfo a. Et fit 
illa figura conllans ex portionibus tangcn- 
tium XR , YS| ZT.AV; Cum itaquc 
cun'a fit major b intcrvallo a , & cadcm 
curva fiipcrct circumfcriptam intcrvallo mi- 
nore iplb a , crgo circumfcripta crit major 
redâ B, idcôque rcdlangulum fub K L in 
circumfcriptam crit majus Icgmcnto para- 
bolico E Q^JA I. Scd rcûangulum fiib K 
L in circumfcriptam ïquatur,cxprsedcmon- 
ftratis, rcftangulis fub P F, in F E, fub O G , 
in G F, fub NHinHG&fub M I in I H. 
Eft cnim ut X R ad F E ita F P ad K L , idco- 
quc rcâangulum fub K L in X R xquatur 
rcftangulofubPF in F E & fie de rcliquis. Cum igitur rcftangulum fub K L in cir- 
cumfcriptam fit majus fegmcnto parabolico E 1 , crgo fumma rcôangulorum 
fubPFinFE, fubOG in GF, fub NH in G H ôc fub M I in HI eft major difto 
(egmento parabolico , fedomnia ilb rc£tangula d^âis perpcndiculaxibus feu bafi pa> 
rallelis rcâis Pr, 0«,Na,M» quae omncs cadcnt inapplicatas intra pataboUm , 
prout enim applicatac magis diftant à verticcco magis Icmpcr augcntur, crimt acx^ualia 
rçûangulis P E , O F, N G , M H. Ergo fumma omnium iUorum reâangulorum P E, 
OF, N G , M H , cric major Icgmcnto parabolico. Q^)d eft ablurdum. RcôanguU 
cnim illa PE , O F ,N G, M H componunt figuram ex rcd^ingulis compoHtam & 
ipfi fegmcnto parabolico infcriptam , idcôque ipfb minoicm. Rcâa itaquc b non 
minor curvà E X A. Çum jgitur nec fit major , nec minor , crit ipfi curvac aequ^s. 
Qnpd prolixiùs j utomnis removcAtur Icrupulus, fuit dcmonftrandum< 

Ex jam dcmondratis patct câdem &ciUute dcmonArari pofl'c fcgm«ncum parabolU 
cum quodvisEQPFàpriorcabfciflum, red^angulo fub data K L iix curvam E X 

M 4 




f. 
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■innale cflc i Ucoquc fi dctur iti bafi quodvispunûuro ut E , cum ex Aichuncie (cl 
tùZ^ «b>&^t. i«iVO«io»cm «in«ipûo»oû«m& gotSc 
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ejus nature ut cnbiappUatammDBflcN M fine inter fk'vt qmdcaca portionum axis 
B A A M, denciir autm aldtudo A B & fcmibafisB D «auttotaDBC. Aio da- 

ri rcd>am curvx D A C xqualcm ( quod jam probatum cft ) in calcule vcrè Gcomc- 
trico. Sit redum iftius parabolae latus rcûa A O , quam daram cflfe ex datis axe & ap- 
pliwta ex fuptà didis conftat , à rcûa A O aufoaiur nona ipfius pars E O , rcLiqua vc- 
ib AE fiaccqualisteâc TK,aii indinftum ponaturK X «qoalis &a applicacs 
femibaH D B. Super rcâa Y X tanquam diametro dcicribatur femicirculus Y T X fiC 
tcCtl Y K bifeftâ in punfto R cxcitctur pcrpcndicularis R T fcmicirculum (ccans în 
T , Kcûtx K T fiât xquaiis reâa R Y & fuper reâa V X tanquam diametro defcciba- 
toc fenicircaliis V Q[x ad cnjus' drcamfarentiaiii è punâo R excttetur pcrpendicula- 
tU k C^Supcr redis T R , R Qdcfcribantur fcmicirtuli T P R , R G Q& ipfis ap- 
pliccntur rcStx TP, R G qui fingulx fint ipfî R Y a-qualcs. Jun(f^is .nncm rcâisRP, 
: Aio rationem curvac parabolicx D A C ad bafim D B C clic canidcm quae eft 
dupli quadrati rc^ ad triplum quadratum rcâse R P idcôquc cflc datain. Fiat 
itaqaent tripitim gnadranim teft» R P ad dapiiim giiadcaain wft» Qgtta ceâa DC 

ad 
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[ I H. Rcûa iila I H quz data ci\ ex conibuclionc , xqualis erit curvae parabo< 
t. Qupd li cum przccdcnte demonllrationc non conveniat , ab ipfa crit emcn- 



5^îcc non fufficiant ad obtincndum à Gcomctris ut noftra hzc curva parabolica 
inter adniiranda Geomctrix collocctur, illud fbttafle ab ipfis qux mox Icquentur impc* 
trabunr. Quid cnim mirabilius qaàm ex unâ hâc curvâ derivari & forinari alias nu- 
méro infinitas non Iblum ab ipsâ fcd inter fc Ipccic différentes quz tamcn lingulz 
rcâis datis zquales elle demonrtrentur > PropoHtio gcneralis hzc cft. 

Sit in 7. Figura > curva noftra parabolica C M A cujus altitudo A B > fcmibads C B 




Wliarà 

7. 



C 15 



de ab ca cur\'â formcntur aliz in iniinitum hac ratibnc utduâis perpendicularibus ad 
baHm re^iis D M, N L , E K, I H utcumque , fccantibus curvam in punûis M , K , 
nova curva CKIG ex hac priorc fbrmanda Hc ejusnaturz ut reâa DNfit icmpci 
zqualis portioni prioris curvz ncmpe C M ipfam rcfpicienti ; item rctla E 1 fit 
iqualis portioni prioris curvz C M K , & fie in omnibus ahjs quibuflibct perpendi- 
cularibus. Hzc nova curva C N 1 G erit divcrlàc à priorc fpeciei. Formetur paritcr 
ab ipsâ , tcrtia curva C L H F in qua rediz D L , £ H fint lempcr zquales portioni- 
bus curvis C N & CNI fecundz curvz. Et à tertiâ pari rationeformetur 4. à quar- 
ta quinta quinta fexta & eo progrcdiamur in infinitum ordine. Aio omnes idas 
curvas C NI G, C L H F& reliquas in infinitum pcrindc ac primam parabolicam 
C M K A reâis datis zquales eflc. 

Notandumautem illas omnes in infinitum curvas cITe purè Gcomctricas , nec in 
illis itaque ad Icgem illam Se ordinem naturz de quibus initio hujus differtationis \o- 
cuti fumus recurrcndum. Licet enim retlz D N & E 1 curvis C M & C M K tup- 
ponantur zquales , ezdcm tamcn iplz non tam fuppofitz fiint quàm ex przdiftis dc- 
monilratz cae paritcr rcâis zquales. Dato qiiippc quolibet punâo D , cum ex przec- 
dentibus detur reda zqualis portioni curvz C M 5 ergo reda D N quz curvz C M 
ex conftrudlione ponitur zqualis , ut reûa verè data non ut zqualis curvz confidcrari 
débet ,& fie de rcliquis. Curva igitur fupràdefcripta C N l.G verè Gcomctrica cft ^ 
quam poftquam zqualcm eflc rcCtx datz dcmonftraverimus icquctur tcrtiam curvam 
ab eâ formandam ncmpc C L H F eflc quoque purè Gcomctricam & fie omnes alias in 
infinitum. 

Demonftratio difficilis non crit fiprius ptsmifcrimus gcncralcm quz huic operi om- 
nin6 infcrvit propofitionem. 

N 
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-Muale cffc ; Idcôquc fi dctur ih bafi quodv.s punaum ut E , cum ex Arçhimcdc 

S^r^^ KL^&çurvaEX. Date 

quovispunûo tnbi fcut F . <lari portioncm ciirv«ipÛ oppoUum «c rcûam 

<ini<rn3ri huic «Qualcm manifcftum eft. . j 

NS movcatXcftammamcurvx «qualcm invenicndam . conllwjwbm 

vid«rpTrrbS mfimpUccm ,quocafuproblci^ 

mmr advaitatcmtahcùmiiiqait^ & demonftrationcm ntè conficicndam p> 
Saria puabolï dcfcr^ptione , pcr rcdlas & circuloj & cxpedamus 




ejus nature ut cubi applicataium D B & N M fine intec (ç ut quadrata portionum axis 
B A A M, dencnr autem alcUndo AB & IbnibafisB D •auctotaDBC. Aio da* 

ri rcâam curvz D A C acqualcm ( quod jam probatuin eft ) in calculo vcrè Geome* 
trico. Sit rcftum iftius paraboix latus rcûa A O , quam daram cfTc ex daris axe & ap- 
piicata ex fuptà diûis con(Ut , à. redb A O auferatuc nona ipHus pars £ O , rcliqua ve- 
s6AE fbtaeqtialisrete TK,cui indiieâam ponacurR X cqtialis feu applicaw 
fcmibafi D B. Super refta Y X tanquam diametro dcfcribatur Icmicirculus Y TX iiC 
ttOtx YK bifèûâ inpunfto R cxcitctur pcrpcndicularis R T fcmicircuium fccans fn 
T , Rc^ia: R T fiât «qualis reûa R V & fupcr rcéla V X tanquam diametro dcfcriba- 
tur (èmicirculusVQ^ ad cu;us circumfèrcnciam àpunâoR cxcicetur perpcndicula- 
tis II Q;^ Saper ceâisT&,BQdjefaibantiirlasiidi^ TPR, RGQ& ipfis ap- 
pliccntur rcûs T P , R G quz finguli fint ipfi R Y xqualcs. Jurii^is autcm rcûis R P, 
: Aio rarioncm curvx p.irabolicx D A C ad bafim D B C cflc camdcm qux eft 
dupli quadrati tcCtx ad triplum quadratum rcdx R P idcùquc clic datam. Fiat 
itjquc Ut triplum quadimmieiSbBKP ad daplam qoadcatim ceâa D C 
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I H. Reâa illa I H quz dau cil ex couilruciionc , xqualis erit curvx parabo- 
. Qiipd ii cum prxccdcntc dcmonftratione non convcniat , ab ipfa crit cmcn- 

1 naec non rufficiantadobcincndumà Gcomctrisuc noftra hxc cucva parabolica 
inceradmiranda Gcometrix collocctur, illud fbrtaflc ab ipfis qus mox fequcntur impc-' 
trabunt. Quid cnim mirabilius quàm ex unâ hâc curvâ dcrivari & tbrmari alias nu- 
méro infinitas non Iblum ab ipsâ fcd intcr fc (pccie diflfcrcntes quae tamcn ilngulae 
rcclis datis zqualcs cflc dcmonrtrcntur \ Propolîtio gencralis hxc eft. 

Sit in 7. Figurâ > curva noftra paraboUca C M A cujus altitude A B t TcmibaGs C B 




de ab ci cun'â formentur alix in infinitum hac rationc utdudis pcrpcndicularibus ad 
baHm rcCtis DM,NL,£K> IH utcumquc , fecantibus curvam in pundis M ^ K , 
nova curva CNIG ex hac priorc formanda fit cjusnaturac ut reda DNfit Icmpct 
aequalis portioni prioris curvx ncmpc C M ipfam rel'picienti } item kùa E 1 fit 
xqualis portioni prioris curvx C M K , & fie in omnibus alijs quibufiibct pcrpcndi- 
cularibus. Hxc nova curva C N 1 G crit divcrlàc à priorc fpecici, Formctur paritcr 
ab ipsâ , tcrtia curva C L H F in qua rcGtx D L , E H fînt Icmpcr xquales portioni- 
bus curvis C N & CNI fccundz curvx. Et à tcrtiâ pari rationc formctur 4. à quar- 
ta quinta ,à quintaTextadc eo progiediamur in infinitum ordinCi Aio omncs illas 
curvas CNIG, C L H E& rcliquas in infinitum perinde ac primam parabolicam 
C M K A reâis datis xquales cflc. 

Notandumautcm iftas omncs in infinitum curvas cfle pure Gcomctricas , ncc in 
iUisitaque adlcgcm illam 5c ordincm naturx de quibus initio hujus difTcrtationis lo- 
cuti fumus rccurrcndum. Licct cnim rc^lx D N & E I curvis C M & C M K fup- 
ponantur xquales , cxdcm tamcn iplx non tam luppolîtx fiint quàm ex prxdiâis de- 
monilratz cflc paritcr rcâis xquales. Dato quippe quolibet punûo D , cum ex prxcc- 
dentibus detur rcda xqualis portioni curvx C M > crgo teda D N qux curvx C M 
ex conftru£lione ponitur xqualis , ut rcûa vcrè data non ut xqualis curvx confidcrari 
débet, & fie de rcliquis. Curva igitur fiiprà ddctipta C N I.G verè Gcomctrica cft 
quaiïi poftquamxqualcm efl*e redx datx demonftravcrimus (cquetur tcrtiam curvam 
ab câ formandam nempc C L H F cflc quoque pure Gcoraetiicam & fie omncs alias in 
infinitum. 

Dcmonftratio ditficilis non crit fi ptius prxmilcrimus gcncralcm qux huic opcri om- 
nino infcrvit propofitioncm. 

N 



o(5 Varia Opéra 

tauale cflc ■> Idcôquc fi dctur ih bafl quodvispunaum ut F 'f""^^^^^'*"^ 

"nTa parabolxifcripnonc , per -"^-^^^/^Sil^^P^^^^^f^ 
Luiem calculas, nifi£Ulot,uli5dt Eftoin figtiiâtoa. curw ptttboUca D au 



i 

I ^< I " 




cjnsnatiiracutcubiappUcatanimDB&N Mfincintci lê utquadrata portionum axis 
BA atAM^demnrautem altitndo AB&fimilnflsBD.auttotaDBC. Aio da- 

ri rcâam curvx D A C acqualem ( quod jam probatum cft ) in calcule vcrè Geome- 
trico. Sit rc6tum iftius parabolx latus rcûa A O , quam daram cflTc ex daris axe & ap- 
plicau ex fupcà diâis conilat » à rcda A O aufexatur nona ipHus pars £ O > rcUqua vc- 
v5 AE fiataequafisfcâse YK»cai indiKftmn ponatorK Z cquatis iêu applicacae 
fcmiban D B. Super reâa Y X qnquam diamctro dcfcribatur Icmicirculus Y T X âc 
scGti YK biïcûâ inpunfto R cxcitctur pcrpcndicularis R T fcmicirculum fccans fn 
T, Rcfts RT fiatxqualis reda R V & fupcrrcÛa V X tanquam diametro dcfcnba- 
tur femicirculus V QJCadcujus circumfbrcntiam à puiidoR excitetur pcrpcndicula- 
mllQ;^-Siip»tefttfTR»BQdjelbilMmtiirla(iicireuli TPR, RGQ^ îpfis ap- 
pliccntur rcâ:« T P , R G qux finguli fint ipfi R Y acqualcs. Jundis autcm rcâis R P, 
: Aiorationem curvx parabolicae D A C ad bafim D B C cflc camdcm quae cft 
dupli quadrati rc£tx ad triplum quadratum rcâz R P idcôquc clTc datam. Fiat 
itaque ut triplum quadcatnm teâc IL P ad duplum quadxatnm toEtt Qjgita ieâa D C 
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L I H. Rcâa liia 1 H quz dau cil ex conikudione , xqualis ctit cucvx parabo- 
Qtipd fi cum prjcccdcntc dcmonftrationc non convcniat , ab ipfa cht cmcn- 

^Oiïcnon fuffîciantadobtineûdum à Gcomctrisuc noftra hacc curva parabolica 
intcr admiranda Gcomctria: coliocctur, illud fbrtaflc ab ipfis qua mox fcqucntur iinpc^ 
trabunt. Quid cnim mirabilius quàmcx unâhâc curvâ dcrivariôc formari alias nu- 
méro infînitasnon (ôlum abipsâ fcd intcr fe (pecie di£fcrcntcs quz tamen IlngulaC 
reclis datis xqualcs cflc demonrtrcntur ? Propo(îtio gencralis hic eft. 

Sit in 7. Figura , curva uoûra parabolica C M A cujus alcitudo A B > fcnubafis C B 




fi 



flc ab câ curvâ formcntur aliae in infînitum hac rationc utdudis pcrpcndicularibus ad 
badm rcâis D M,N L , £ K, IH utcumque , fecantibus curvam in pun^is M > K , 
nova curva CNIG ex hac priorc formanda fit cjus natur* ut rcâa DNlît l'cnipcc 
xqualis portion! prioris curvx ncmpe C M ipfam rcfpicienti > item rcâa £ 1 fit 
xqualis portion! prioris curvx C M K , & fie in omnibus alijs quibuflibct pcrpcndi- 
cularibus. Hxc nova curva CNIG ctit diverlàc à priorc fpccici. Formctur paritcc 
abipsâ, tertia curva C L H F inqua rcûx D L,E H fint Icmper xqualcs portiom- 
buscurvis CNÔcCNI fccundx curvx. Et à tcrtiâ pari rationc formctur 4. à quar- 
ta quinta ,à quintaTextafic co progrediamur in infinitum ordinc* Aio omncs iftas 
curvas CNIG, CLHF & r cliquas in infînitum perindc ac primant parabolicam 
C M K A rcâis datis xqualcs cfTe. 

Notandumautcm iftas omncs in infinitum curvas cffc purè Gcomctricas, ncc in 
illis itaquc ad legcm illam Se ordincm naturx de quibus initio hujus diflcrtationis lo- 
cuti fumus recurrcndum. Licet cnim rc£lx D N & E I curvis C M & C M K Ibp- 
ponantur xqualcs , cxdem tamen iplx non tam luppoiitx funt quàm ex prxdiâis de- 
monilratz cflc paritcr reÛis xqualcs. Dato quippc quolibet punâo D , cum ex prxcc- 
dcntibus dctur rcfta xqualis portioni curvx C M > ergo rccla D N qux curvx C M 
cx conftruâionc ponitur xqualis , ut rcûa vcrè data non ut xqualis curvx confidcrari 
débet , 5c fie de rcliquis. Curva igitur fuprà dcfcripta C N l.G vcrè Gcometrica cft ^ 
quam poftquamxqualcm cflc rcdlx datx demonftravcrimus fequetur tcrtiam curvam 
ab câ formandam nempc C L H F cflc quoquc purè Geometricam & fie omncs alias in 
infinitum. 

Dcmonftratio difficilis non erit fi prius prxmirccimusgcncralcm qux huic operi om- 
nino infen'it propofitioncm. 

N 
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S ? n por noncmcurvx EX ; datur autcm rcda K L .crgo & curvn EX. 
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cjusnaturaeutcubiapplicatarumDB&N M fine intcr fc ut quadrata portionum axis 
B A & A M > dentur autcm altitude A B & fcmibafis B D , aut tota D B C. Aio da- 
ri rcdam curvz D A C arqualcm ( quod ;am probatum cft ) in calcule vcrè Gcomc- 
trice- Sit redum iftius parabolz latus rcdla A O , quam datam cflc ex datis axe & ap- 
plicata ex fuptà diûis confiât , à icCtz A O aufcratur nona ipfius pars E O , rciiqua vc« 
ro AE fiât xquahs redbc YK,Cui indireûum ponaturK X œqualis feu applicatx 
femibaH D B. Super rcâa Y X tanquam diamètre dcfcribatur fcmicirculus Y T X ÔC 
icCti Y K bi(c£tâ in pun£lo R excitctur pcrpcndicularis R T femicirculum fecans în 
' T , Reûae R T fiât xqualis reda R V & fupcr rcâa V X tanquam diamètre dcfcriba- 
tur femicirculus V QJCad cujus circumfcrcntiam à pundlo R excitctur pcrpcndicula- 
ris R Q;_ Super rcftis T R , R Qdefcribantur fcmicirtuli T P R , R G QjSc ipfis ap- 
^ plicëntut teûx T P , R G qux fmgulx fint ipfi R Y iqualcs. Junftis autcm redis R P, 
: Aie rationem curvx parabolicx D A C ad bafim D B C cflc camdcm qux cft 
dupli quadrati reftx ad triplum quadratum rcdx R P idcoquc cflc datam. Fiat 
itaque ut triplum quadratum rcâx R P ad duplum quadratum ccdx QG ita rcda D C 
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I H. Kcâa illa 1 H quz data cû ex conihuâionc > xqualis etit curvx parabo- 
. Qiipd lî cum prxccdcntc dcmonllrationc non conveniat , ab ipfa crit emcn- 

îa:c non fufficianc ad obdncndum à Gcomctris ut noftra hacc cuiva parabolica 
intcr admiranda Geomctrix coliocctur, illud fbrtalTc ab ipfls quac mox Icquentur iinpc' 
trabunt. Quid cnim mirabilius qaàm ex unâ hâc curvâ dcrivari & fbrmari alias nu- 
méro infinitas non Iblum ab ipsâ Icd intcr Ce fpccic différentes quac tamcn iingulae 
redis datis xquales eflfc demonftrentur ? Propofîtio gcneralis hxc cft. 

Sit in 7. Figura , curva noftra parabolica C M A cujus altitude A B , fcmibaûs C B 




7' 



de ab eâ curvi fbrmcntur alix in infinitum hac rationc ut dudis perpendicularibus ad 
baHm rcftis D M,N L, EK, IH utcumquc, fccantibus curvam in punQis M, K , 
nova curva CNIG ex hac priorc fbrmanda Ht ejus naturx ut reûa DNHt lempcc 
xqualis portioni prioris curvx nempc C M ipfam rcfpicicnti ; item roda E I fit 
xqualis portioni prioris curvz C M K, & fie in omnibus alijs quibuflibet perpendi- 
cularibus. Hxc nova curva CNIG crit divcrlx à priorc fpecici. Formctur pariter 
abipsâ, tcrtia curva C L H F inqua redx D L,£ H fint fcmpcr xquales portioni- 
bus c urvis C N & C N I fecundx curvx. Et à tcrtiâ pari rationc formctur 4, à quar- 
ta quinta ,à quinta (èxtaôc eo progrcdiamur in infinitum ordine. Aio omncs iftas 
curvas C NI G, C L H F& rcliquas in infinitum pcrinde ac ptimam parabolicam 
C M K A redis datis squales cffe. 

Notandumautem iftas omncs in infinitum curvas cflc pure Gcometricas , ncc in 
iUisitaquc adlegem illam & ordinem naturx de quibus initio hujus diflcrtationis lo- 
cuti fiimus recurrcndum. Licct cnim rcûx D N & E I curvis C M & C M K l'up- 
ponantur xquales , exdcm tamcn ipix non tam fiippofitx fiint quàm ex prxdiâis de- 
monilratx cffe pariter reûis xquales. Dato quippc quolibet punâo D , cum ex prxec- 
dcntibus dctur rc£ta xqualis portioni curvx CM ; crgo reûa DN qux curvx CM 
ex conftruftionc ponitur xqualis , ut refta verè data non ut xqualis curvx confidcrari 
débet fie de reliquis. Curva igitur fupràdcfciipta C N I.G verè Geometrica cft j 
quam poftquamxqualcm cflc redx dati dcmonftravcrimus Icquctur tertiam curvam 
ab ci formandam nempc C L H F cflc quoque pure Geomctricam & fie omncs alias in 
infinitum. 

Dcmonftratio dilficilis non crit fi prius primifcrimus gaicralem qux huic operi om- 
nin6 infcrvit propofitioncm. 

N 
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vtiASecI ût rdfta H K'^ tcâam'iK ita fingoli» in Kâam- K L duûis teâangtiliii» jfiib 

H K in KL ad rcftangulum fub I K in K L ; rcftangulum vcrb fub H K in K L cxinf 
tuni pnrabola- Archimcdcac xquatur qmdr.uo.ipplicatîE H N , & rcclanguluni fublK , 
in K L acquatur quadrato tcâx K L , cmn rcctx 1 K , K L tadx tucriniacqualcs : Erit 
igicurutquadratnmHNadquadrahim K L itaquadtatumtangentis ZU ad qaadra* 
tum rcûsc H I » ideèque ntfcâa H N a J K L ira tangcns Z U ad rcûam H I. Similitct 
probabimuscneuttangcntcm YT ,! 1 roc^am G H ita applicatam GO ad KL : Item 
ut tangcntcm X S ad ccâam F G ita appiicatam F P ad K. L , dcniquc ut tangcnccm £R, 
ad rcâamE Fita ciTc applicatam £ Q^dK L. Cnm îgitarfitut tangcns ZUad lec- 
1 tua H I ira applicata HM ad K L , reâaligalum fub laÂrcmis aequabitur reâaogttlo ûab 
mcdijs , idcOTjuc reâangulum lûb N H in HI xquabitur rcftaiigulo fub K L in tangcn- 
tcm Z U. Simiiiter rcftangulum flib O G in G H* iquabitur rcftangulo lub K L in • 
tangcntcm Y T, item rcclangulum fub P F in F G aequabitur rctiangulo iub KL m 
tangentem X S , dcniquc rcdangulum (t^ E Qjn B f aeqUabitur teâaK^o fnb K L in 
tnngcntcmER: Quidaatcm pluribus in ire proclivi Se jam ad methodum Archimc 
dcamfpontc fiinvcrgcntc immoramur* Pcr infcriptas cnim & circumfcriptas in (cg- 
mcnto parabolico figuras, rcûangula omnia Q^F >PFG, OGH,NHI Icgmcn- 
tum ipfiun parabolicam 'EQJA I dcfignabunt. Omncsautcm tîngoites ER, X S Y T, 
Z U pcr iteratam fccundùm noftraqpnec^jtamcdiodi.circumfcri^oncin cncvam ip^. 
fam E X Y Z A ctiam dcfignabunt; crgo fcgmcntum parabolicum E QJA I :rquarur 
rcâangulo fub K L in curvam E X A. Datui autcm in rcâilincis Icgmcntuni parabo- 
licum EQM I ,quadcavit enimparabolam'Ardilmedes'idebquciprius fcgmcnta. £r. 
;go tedfamgplam Ibb KI> iA éunmîE X A ctiam datèr tcfattur autnm leâa K L. Ergtf 
damrciuvaE X Aft ipfi alià ceâa poteft coniticui aeqiiaUs, quo^ aac demonfttan-: • 
dum. 

Si quibufiiini tamcn hxc dcotonftratio brcvitatc nimia laborare vidcarur, catn 
Integram tafiftenAd veftigiis Aichimedcis non gravamor fi^atim adjungere , ut 
cam Icgant 9c examinent qui fupcriora non fuffîccre cxiftimabunt. Probandum cft fc-^ 
gmcntum parabolicum E I rc£tangiiIo lub darâ KL in curvam E X A iquale 
cflc. Fiat ex Archimedc fcgmcntum iilud parabolicum £.Q^ 1 a:quaic rc^igulo 
fiibdad xeAâ KL in datam rcûaniB. Si probaverimusreâamsaequakm eOTccurvc 
£ X Aeonftaijit ptopofitum. Aio itaquc rcâam b cume £ X A cflê aequakm. Si cnim ' 
atqualisnoneft.crit vcl major vcl minor. Sit primo reâa B major quàm curvaEX A 
êç lit carum cxccfTus , Ci lien poflit rcûa Ex propodtionc fecundi hujus polTiuniis 
curuz £ X A circumfcribac figuram cxpoctionibus tangentium compcfitam qux l'u- 
pGcetcorvamiiunvalk>iiiiiioeereâ&^ Eiatig^uriUacircmnlcripcIo & in figuia lé- 
pacad^quantctiam qointam Romano charâftcrc notauimus,circum(criptailla confia 
cx.portionibus tangentium ER , X S , Y T , Z V , circumicripta illa ex pracdcmonftra- 
tiseftmajorcurvàEXA. Sed & reâa b pofîta eft major eâdem curva. Cum ergo 
dsaimfiripài lùpcret -carvam miooti intttVallo quàm reâa B Tupcrac eandcm cDr- 
vam : Ecgodccumfcripta minor cft rcâa b. Reâangulum itaquc lub rc&i K L in 
circurwfcriptam cft minus rcûangulo fub KLinrcdamB. At rcftangulum fub KL 
in B fadtum cft aequalc fegpiento parabolico E QM I : Ergo reâangulum hib K L , in 
circumfcriptam cft minus diâo fegmento parabolico £ I. Probavimus autcm 
rcâangidtimlbb K L in poctianem tangeotis S IL cquari reâangiilo fub Q£ in E F , 
item reâangulum fub K L in X S xquari rcûangulo fub P F inF G , item rcâangu- 
Inm fub K LinYT xquari rcftangulo lub O G in G H , deniquc rcûangulum liib 
K L in Z V xquaii ccâangulo fubN H in HI , ergo rcdangulum lùb KL in rotam 
dccumicriptam eft squale fomoMB ceâangulonim fub QJE in £ F , fub P P in F G . fub 
ÔGinGH&fabNH.inHL Si autcm in leâatFP.GO, H N . I M /que lot- 
fim decidcniifiqao pcopiùsacceduntadverticein parabole tcontiniian» dcnittantnr 
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pcrpcndicularcs Tcu parallclae balî ,à punftis Q^P^O , N rcdae^jTjPe , P A, N 
Patec ieâangulttin QEF r «juakeirercâaiigiàiÊ&b QJ in fl^léik''iiëfiMhgulàâ> 
e F , xquari rcflangulo Cub P F in F G , rcâangiilum a G xquari rcâangulQ fub O Q 
in G H , dcniquc rc£tjiiguliim « H xquari rc^aag^filbM U io Hl. Ifyj^^îCtij^f^-' 
lumAib KL incircumicriptam cft xqualc ..;. .,« 

leftanguliS e £, e F, a G, « H. Scd probaTi- 
mas rcâangulum fub K L in ciicumicri- 
ptnmciïc mmus fc^mcnto parabolico EQ^ 
M I , ecgo lumma rcdangulorum r E , © F , 
A G , • H cric minor diCto icgnicnto para* 
boUco E QJA I,quod eft aUvidnin, lUa 
cnim rcâamgttla conftUuunt ^gaïamex k- 
ftnngulis compofitam , & rcgmcnto para- 
bulico,ut patct, eircumraipcam , ideôquc 
ipfo icgmcnto maiorelln. Reâa itaqae b 
non cft major curvâ E X A. Scd neque 
minoremcCfc probabimus. Sit cnim rcCtzB 
minor curvâ £ X A, û fîcri potdl , & curva 
iUperet redlam b intervalio a. Circumlcri- 
batiir in figutâ lêpacatâ ( qmm etiam qnin* 
tam charaiîlcrc grxco notavlmus ) figurai ' 
conftans ex portionibus tangcntium curvâ 
EX A minorumi fcd quam tamcn ipià cur- 
va fiipdDecincemlkk minore iplb A. Et fit 
illaiigura conftans ex portionibus tangcn- 
tium XR , Y S* ZT, AV; Cum iraquc 
curva Ht major b intervalio a , & eadcm 
cnmruperccdtaimfi»iptâni imetvaUo mi- 
nore ipfb A , ergo circumfcripca cric major 
rcûâ B, idcôque rcâangulum fub K L in 
ciKCumfcriptam cric majus (cgmcnto para- 
bolico E QM I. Scd leâangahim fnV K 
L in circum^ptam xquatur,exprzdemon- 
ftratis, rc£Vangiilis fubPF, inF E, fubO G, 
inGF.fub NHinHG&fub MI in I H. 
Eft cnim ucXRadF£iuFPadKL,idc6- 
queicûangpdnm fiib KL in X H cqonciic 
rcébngulofubPF inFE&ficdc rcliquis. Cum igirur rcftangulum fub K L in £ilh 
cumfcriptam fit majus fcgmcnto parabolico E QJvl 1 , crgo liimma rcûangulomm 
fubPFinFE, fiibOG in GF,rDbNHinGH& lub M I in J^i cft m^ (Uâo 
i^mentopar^K^co, fedomnia iUa leftangidadnAîspcrpcndiçvlariliiii fjfn bufi 
lalleUs rcâis P r > Oe»NA,M« qux omncs cadcnt inappliçatas îpna piMMlm » 
proutenim applicatx magis diftant à vcrticccomagis fcmpcr nugcntur, cnnt xqualta 
rç^angulis PE,OF,NG,MH. Ergo fumma omnium i^lorum tcftangulotum P B, 
OF, N G , MH , crit major icgmcnto parahoUcp. QjJgid cft abTuKlwQ. ]^ç<^ai)gyU 
cniniillaPE,OF,MG,MHcom(ionunt figpmm ex iqâtan|alii «ompQfitam 
îpfl fcgmcnro parabolico iiiiciiptam , ideôquc ipfo minorcm. Kcâaitaquc b non eft 
minorcurvà E X A. Cum jgitur nccfit major, ncc minor , crit ipfi cuivip 9<yiâli)* 
Qupd proUxiùs , ut omni; icmovc^ur fct;upulu$ » iw,t dcmonftrandum* - ' 
Ex jam demonftiatii patet^tdffa âôUit^ dewifiiaii ftgRMiiniiii paxaboU^ " 

M4 
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kauale cfTc ; Wcôquc fi dctur ih bafi quodv.s punaum ut E , cumcx Archimcàc fcg* 
^ n ,r\h«hcurn E Q P E in rcOiUncis detuc . darictiam & aûangulum fob K L 

aOiirnari haic XQualcm manifcftum cft. 

'1^mw^t!drcaamUlamcurvx EXA xqualcm invcniodam . eonâniaAm 
i«^ iTCtitatemoitùm iiiqniKiidam ft toonflotioncm r.tè conficcndam pa- 

g^olculus.niCÛUor.uUscft. EtotafigMii*». cotva i«aboba D AC 
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jejutoituraeutcubiappUcatanunDB&N Mfincincer (è utquadrata portionum axis 
BA &AM,dentiiraiittm altitudo AB&ièfnibafisB D ,auttocaDBC. Aio da- 

ri redam curvx D A C aequalcm ( quod jam probatum cft ) in calcule vcrè Gcomc 
trico. Sit reftum iftiiis parabolz latus rcûa A O , quam daram e(Tc ex daris axe & ap- 
plicata ex fupcà conilac , à rcâa A O auiciatur nona ipfius pars £ O , rciiqua v c* 
i6 AE fiatcqualisrete TK,cai indinftom ponatncK X xqualis fi» applicacx 
fcmibafl D B. Super rcâa Y X tanquam diametro defcribatur fcmicirculus Y T X flC 
rciCla Y K bifeftâ in pun£lo R cxcitcmr pcrpcndicularis R T fcmicirculum fccans în 
T , Rcâx R. T iiat zquaiis rcâa R V & Cupcr reûa V X tanquam diametro dcicnba- 
turiànicucaltisVQJ^adcajas'drcum&Kndamàpnn^ excitecur pcrpendicula- 
tUllQs^SaperrcôisTR,RQdefcribanturrcmicirciili TPR, R ip^>^ ap- 

pliccntur rcÛae TP, R G qux fingulx fintipH R Yacqualcs. Juniflis aurcni redis RP, 
: Aio rationem cur\'x parabolici D A C ad bafim D B C cITl- camJcm quac cft 
dupli quadrati rcâx ad triplum quadratum rcâx R P idcoquc elle datam. Fiat 
iiaque Dt triplum quadiatam ceâae K. P ad dapliim qmdnttiiii leâc Qjgita leâa D C 
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oditAauttlHa HeàailblH^ugdaia cft «tconfloiftiotte , gqiiali»ttit qiW ptabo» 
licx D AC. Qspd fi cum pncedafte dribooftiadone non coa?éntat , ab ip&erit eniai- 

dandum. 

Si haec non fufficiant ad obtincndum à Gcomctris ut nodca h«c curva par.ibolica 
inter admiranda Geomctrix coUocctur, illud fbrtaflc ab ipfis quz mox Icqucntur iinpc; 
trabunt. Quid enim miiabilîias qnàm ex unâ hâc carvà denyari & fi)cinsB^|S^i£flnY 
mcro infinitasnon folum abipsâ fed imcr Te fpccie d iffiam c» qme ^UM^ff)^- 

rcclis datis xquales elle dcmonftrcntur? Propo(îtio gcncralis haec cft. 

Sit in 7. f igucà , eue và aoftra pacaboiica C M A cujus aiutudo A B » (cmibaUs C B 




y. 



Ac ab eâ curvâ formetitiv aUx ininfiaiinm liae latipiieutài^ pcfpenficitU^iiitwi 
bafim leâis D M,N L , £K» IH atcumque, iècandbiis camm in punâis Jid» K * 

nova curva CNIG ex hac priorc formanda fit cjus naturx ut refta DNfit (empqc 
xqualis portion! prioris curvae nempc C M ipfam rclpiciciid > item rctta £ I fit 
zqualis portioni prioris curvz C M K , & fie in omnibus ali)s quibuflibet pcxpcndi- 
cnlacibâsi Hccnovaoïm CMIG critdivcifie à prime (pccid. Fonuetor pariter 
abipsâ, certia curva C L H F inquaieâac DL,EH fine fcmpcr squales poitioni- 
bus curvis C N & C N I fccundx curvat. £t-à tcrtiâ pari rationc formctur 4. à quar- 
taquinta^à quintalèxta&eopcogccdiamui in infinitum ordinc« Aio omncs illas 
curvas C NI G, C LH f &rdiqua» m îtifimMUn pcrindc ac primam parabolicam 
C M K A rcAis datis squales eflc. 

Notandumautcm iftasoranes in infinitum curvas cfl"e purè Gcomctricas , ncc in 
iliisitaquc adlcgcm illam & ordincm naturx de quibus initio hujus difiertationis lo- 
cuti fiimus recurrendum. Licct cnim rcdx D N & £ 1 curvis C M & C M K l'up- 
^onantiir xquales , ecdem camcn ip&B non tam fiippofitae fiinc quibn es pizdiâis de» 
monftrata: efic pariter rcâis xqualô* Datoqnîppe quolibet punâo D , cum ex prxcc- 
dcntibus dctur rcda xqualis portioni curvx CM ; ergo rccla DN qui- curva- CM 
ex conftrudionc ponitur xquaiis , ut reâa vetè data non ut xqualis curvx conlidcrari 
debet;&fîcdereliquis. Curva igicur fitpràdcfcripta CMI.G verè Geometnca eft^ 
quam poftquamaeqoakm eflc reâx datât demanAxavctimus fcquctur tcftiara curvam 
ab eâ fbrmandam nempe C L H F efiè quoque purè Gcomctticaiii & ikoauiesalias ia 
infinitum. . 

Demonftifltlcf difikilis non cric fi pcius praemUêcioittS gieiMfaicm quae hoic operi oni' 
inlaTif pcopofitionein. ' . 

■ . " . -N " 
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PROPOSITIO VI. 

ESibînBg.s. qusetibctcnrvaeii^Scincum piaeccdentibus nataneOKB., cujus voe- 
ux 0> ans vd appUcat»0 VI, cadcm ciriaifiaipg cft danooûmtio , & sbcâ 




fotmcturaliacnrvaOAEciiiiiseafitproprictas ut applicatx fîntcqnales pottiooibtii 

abrcilTls à priore curvâ , cxcmpli grariâ, applicata VA fit squalis cur\x- ON, applicata 
1 £ lit a-qualis curvx O R, &. (ic de rdiquis : Ad dacumpunâutn in novâ hàc cuivà du- 
cetuc tangcns hoc paâo .- Sit datum punélum E, ducatur applicata £ I , fecans priorcm 
cnrvam in &,diicatnr rcôa KC tangens ia diâo pundo R priorcm curvam de occunens. 
axi in punfto C, fiât ut RC ad CI,itarc(fta lE ad rcdam IB, &jungatur EB, Aio 
rcâram E B tangcrc novam curvam EAO in pundoE. Sumpto ejum quovis pundo 
in axe ut V> & duâa applicata V N A qux fccct priorcm curvam in N, tangcntcm R C 
inS, ftcincbai cucvam in A » leâam vero EB inY, fi piobaverimiis reâamVY 
fcmpcr cfTc majorem applicatâ VA, rcâa £ B non fccahit novam curvam à parte votti- 
cis. HocautcmfociUimèprobamus. Rcfta VAcftstqualis curvi ON fivc diffcrcnrii 
intcrcurvas OR,NR: Acrcâa KS cftminoccuryâRN pcr conCcâiarium primx 
propofîtionis^-rgo dtlferentia inKP caivam O &. ftfeftmi ftS cft major diiicrcntia intcr 
cattidem cuniam OR,âcciirvamRM;lièdcmrvaVY«ft«qiialisdiffiaaicicinttt cur» 
vam O R & re£bm R S ut mox probabimus crgo rcfta VY occurrcns tcâx E B, ericma- 
lorreftâ VA occurrcnte curvsc OAE, undc patct omnia punda rcârxEB versus 
vcrticem cil'c extra curuam } idcôque rcâca £ B curvam ab câ parte non fccabit. Jmo 
nec inièriàs.SamaCttreiiim quodvis panâwn ut H à quo ducatur applicata H Z 6- 
cans priorcm curvaminD.tangentcmRCprodudam in F , fecuodaqi curvam in Z, Se 
rcûam E B produdtam in Q^Si probemus reftam H Q in quocumquc cafu majorem • 
cflc rcââ H Z , patebit omnia punâa re£tx £ B etiam inârriùs furapta extra curvam ja> 
cm , unde patebit diâam reâam £ B tangetefecaada,m curvam in dîûo pundo £. Re> 
éb H Z eft sHiualia ex cflnOiuâiiMieaif vc O D , hoc eft fiunms curvarum O R, R D. 
Cum autero rcôa R F fit portio tangentis RE inferiùs fumpta crit cx conlèdario pri- 
mi hujus rc£t\ R F major curva R D, idcôquc fumma curvi O R & rcfti R F crit ma- 
jor lumma, cjuiUcmcurvx O R & curuae RD > lumma autcm curva: O R & rcda: R F 
eft ssqoaiisv vft mox probabtmns, refté H C^iiimma vetà cunrarum O R,R D eft «qna- 
lisrcâarHZcx conftmâiionc , ergo reâa H QJçmpcr & in omni cafil major eut ip- 
plicatâ H Z. Iiki^ae reâa E B.iii diâopuodo £ canga iccuodam coryam. Probandum 



« 
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Dlgitized by Google 



- Mathematfca. 99 

. ànteiti reliquimus diftcrcntiam curvat OR. & reûsc R S sequari tcùx V Y, ducamr rcda 
>!£M pataUcla«àficoccunat reftae V YpimluâaeinM.ExcoilftniâionecftiicEIad 

lB,itaRCadCI,fcdutEIadIB,iraYVadVE,&itaYM,adME,utaùtemRC 
ad C I , it.i R S ad V I, crgo ut Y M ad M E, ita R S ad V ! , Sunt autcm rcàx M E , 
VI xquaies proptcc parallelas , crgo rcâ^c YM, RS crunt xqualcs. Sunt autcm 
cqQalcs etiam reâse £1, VM ,crgo différencia ititerreâlas £l, Se MY exit re- 
ôa V Y. Scd re£la £ I ex conftruâionc xquatur curvz O R.ergo diffctentia iâ^9^<tgMi^ 
"vam O R & rcdam M Y fivc ipfixqualem R S xquabitur rc£la: YV. Qupd primo 
crat probandum. NccdilTimiUratiocinioprocedctdcmonftrAtio infrà applieatam E I, 
C3UIU rcûâ £ P paiallcià axi , probabimus rcâain xqualcin clic rcâx R f. 
#. £ft cniolutE lad I B hoceft QJladHB, hoccft, QP ad PB, ita leâa RCad C i;hod 
■rcft « B. F ad I H. Sunt autcm xqualcs P £ , I H , crgo& rcûac , R F. Reâa-àkKem 
4i Q xquatur redis H P , P Qs^quarum prior H P xquatur tcdx I E Hvc curvx O R, 
-poftcrior autcm Q^xquatur ex dcmonftratis redît R F. Ergo Tummacurux ORôc 
leâaBRFcftaequalisltcâBHQ^uod fitnndo looofiilc ptobanduin. Patec itaque 
-reftamE B in pnnâD E fi^imtaiff curvam tan gcrc. Quod crat dcmonftrandum . 

Sit jam in 9. Fig. curva noftraparabolica G K A cujusalcitudo A F. , fcmibafis G E, 
jcâum lacus À D , cujus nonapacs , ut fuprà fit C D & rcâa A ij bi£u:iam lècctur in 




B; A priori hacctuv&focmenii aOaveisôspunâumG qnaefic GNS oocuniEm'azi^ 

prioris in S , & novx hujus curvx proprictas hxc fit, ut fumpto quovis punélo ur F , 
& crefti pcrpcndicularr F K N occurrcntc duabus curvis in K & N , rcôa FN fit Icm- 
pcr xqualis curvx piioris portioni G K. Ducat ur parallela bail K M , £c ad idem pun- 
âam KdttcaturieâàTK H tangensprioranAceodirreas adinT & bafi in H. Per 
ptmânmvaôN infccundâcurvâducaturcangens R^XI occurrcns bafi inl« Ac à 
pundl:is quibuflibct in câ ex utraque parte fumpps ut R & X dcmittantur in bafim pcr- 
pendicuUrcs X Y & RV. £x prxcedcntibus paccc quadcatum tangcntis K T in priorc 
comadqkiadianim PEyfiveqiiadrammKL adqoâdfàRiitiV V; dSèièfhpèr orieâam 
FBonicùm reâa ABad ipfam AB. Scd ut quadratum KT ad' quadratumf fi Ihre ad 
quadnrumK M, ita quadratum KH ad quadratum H F propter parallclas.ergo quadra- 
tum K H eû ad quadratum H F ut reâa FE und cum AB ad A B. Ut autem qua- 
dratum KH , ad quadratum H F,ita ex prxccdente propofitionc quadratum reâx F N 
■d quadtamm nâc FL (Cmcmm canm laten ex vi illiiis propolfeioais fint pio» 
poKÎdoiialià , cciint pro^Aiodalia dcquadcaïa. ) Eigo quadratum N F ad qnadciCiuil 
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ï 1 cft ut rc£b F E unâ ciun AB ad A B , & componcndo quadtata duo N F & F I û- . 
veunicumquadratuniNIeritadqaadratiiinPlot F£ nnà coin A B bis ad A B. Sed 

utquadratumNIadquadratum FI, ita quadratum RN ad quadratum teâx FVcx 
una parte , & ita quadratum ïcâx N X ad quadratum rcAx F Y ex nltcra. Ergo fump- 
to quovis punâ:o in fccunda hac curva ut N , cft fcmpcr ut quadratum portionis tan- 
gencis ad iUadpunâumdnâsex alternera parce ad quadratudipoEtioaubafi&ipn op- 
pofitae,itafiiiiima tcCU F £ unà cum A B bis ad A B. Si igiturbafi GE ponatur in 
dircûum rc£la E O rcGtx A B dupla , & ad punélum O crigatur pcrpcndicularis O P 
ipfi A Barqualis ,crit Icmper ut quadratum portionis N R in hâc fccundâ cutvâ ad 
quadratum portionis baûs F V , vd ut quadratum portionis tangçntis NX ad quadra- 
tamportioiii»baesFY,itaceâaFOadi«aainOP. • # 

Histta (è'iubditibaSypatct cxtcrasin tnfinitum curvasmodo quem fupra indi- 
cavimus dcfcribcndascjus cflTenaturz , ut in 3. v. g. quadratum portionis tangcntis ad 
quadratum portionis b.i(isipii oppoiitae , fiturportio bafisFE ioitium iiimcns àpua- 
âoFin xfiùà cadii perpendtcttlada à panâo oontaâas in bafim deniiflà , uni cum ce- 
&â A B ter Tiimpci ad iplâm A B. In quarti curvâ cric ut quadratum portionis rangea* 
tis ad quadratum portionis bafis ipfi oppofita: ut re£ba F E unà cum A B quatcr fump- 
ta ad ipCim A B. Et lie de rcliquis in inânitum. Eadcm cnim icmpei dcmonftratio, 
ut cvidcns cft , in omnibns cafibu loami habec. 

NecdifficUisbocliippofito addieoEcma genecale cric aditiu. 

PROPOSITIO VIL 

EStoinlig. xacniva noftii paiabolicaE A,'cajiisazis AI, fimibalisIE. ab 
câfennctucIfiGiiiKhciuvaEXYZeciijiiseafit nattua, ot liiftà dâtimus, ne 




qncvisapplîcàtiFXfie cqnalit focrionlpciorisam ab ap^icata iUa , fia iiifVis 

vocareperdendicularem^^iciirx. Dividatur bal^ÎD quotlibet patttt cqiiak» EF« 
F G , G H , H I & ducantur à punûis F , G , H , pcrpcndiculares fccantcs novam hanc 
fccundam curvam inpunais X, Y, Z. Sit priortscurvac rcûum latus AD, à quo 
abrdndatur nonapars C D , Se cdiqua A C bÙbcetuc in B. Bxàx A B bis iumptc fiac 
aqaaUsteâalKqnsIkiadiieftttmbafiy&ad pttiiftim Kerigacur pcrpcndimlarte 
KLaeqnalisceâsAB. ^"i — — g- tr « i^uJk^. ^^kî y^^u^u 
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ptez fivè Acchimedca cu;us rc£tum latiu KL.& ilt ilta pacabok K M O Q. A punâù 
£, F, G, H ,1 ducannir perpendicaisutcs ad axem te occunrcntcs huicpaiabobe in 

punâis Q^P , O , N , M , Ex corollario pricedcntis cum curva E X © fit fccunda 
curva à pnorc dcrivata icu tormata cà rationc quam j.ini Ixpms cxplicuimus ; (cqui- 
tur fumpto in ca quolibet punâo uc Y , & duda. poiuonc tangcntis Y T cil'c ut gua- . 
dcttjun Y T ad quacbratum G H/ita reâam K G ad reâam K L : lêd nt t«a>^<ittfl p ^- 
âamKL, ita fîhgulis in reâam K L duâis rcâangulum G K L ad quadratum Tl^.r&l^'.' 
natura autcm parabole fimplicisteftangulum (i K L rquatur quadrato applicatas G Oî 
crgo quadratum YT cft ad quadratum CiH ut qu^ratum G 0>ad quadratum KL, idc<S- 
qne nt reâa YT ad reâam GH|ia reâa G O ad leÛaaiKI. .* reâaogulum itMuc fub ex- 
tremis gquatur rcâangulo fub rocdiis» rcâangnlnm qgo fub G O.iqGHI^iUKiïrfep 
ûanguloliibKLin YT. Si i^itur ducantur alix tangentes E R, X S&Z V occurrcntcs 
pcrpendiculanbus in pundis R, S, V probabitur fimilkcr redtangulum fub Q^E in E F 
aequati rcdanguio lub K L m ^ K , item rcâangulum Tub P E in F G xquari rcâangulo 
fub K L in X S & fic de idiqnis in infinltiim , unde tandem pcr abduftioocm ad mctho* 
dum Archimcdcam paii qaod in 4. propofitionc hujus indicavimus acttficio, confîcie- 
tur & concludctur l'cgmi ntum parabolicum E I arquari rcftangulo lub KJL in 
iccundam curvam tXt* Ucut âc(ùi^uialègmcnta parabolica F f^^yeibi gratiâ» 

reftangalo fiibK Lin ^ot iM^ ÊÉ m Êi mm^ X , vd fegmcntnm E Qp G ic^aQgnlofiib . 
KL in portioncm curvae EX Y ôc fie in'ittfinitum. Dantur autau in rcâilineis haec 
omnia lègmcnra paraboUca ex vi quadratura; parabolx ab Archimcdc dcmonftrati ; & 
daiur ctiamreâaKL. Eigo dantur tamtota fecunda curva £X o ,quàm ipliu$poc- 
cionesEX, £ Y &c. pcrreâas pcrpendicolares ad paiiâaFGdacaabfii0iB. 

Ad teaàm cnrvz cnm leââ dacâ xqnalitalcm > iimilis fier -fiônftfuélio » jiK! qm^l 
rcâa IK ponctur tripla icCtz A B. In 4. curvâ eadcm I K ponctur (||ladcu|>la xcùx 
A B. Et tand jm gcncralis intcr omncs iftas in infinitum curvas à priorc derivandas ita 
ûatttccur ratio : crunt nempc fingulz inter le ut Icgmcnta paraboiica cjulîicm parabor 
Jae, & ejotilcm atdtodinis que à vectice parabole diftabonc per coâum latus tocies 
Aimpcom quot erunt in oïdinccurvc intec lêcomparandr. 

Exempli g. fit in 11. Fig. curva noftra paraboiica E M A. Cujus axis Al, fcmibafîs 
£ F , tcâum latus A D , à quo dempu nona patte C D , rcliqua A C bifecctur in ^ 
Et à pKima ilkcutvâ fomecuclèauifla £ O S cjus nabiae ut lirnipto quolibet punâo 
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in balc N rcda N O perpcndicularis ad bafim & occiirrcns curvis in M & O , (îtiqua- 
iis portioni prioris curvi E M. à fccunda formctur tcrtia E V R in qua rcdîa N V tit 
xqualis portioni fccundx curva: E O. Item à tcttia E V R. formctur quarta E X L,in 
qua rcda N X lit arquaiis portioni tcrtiaS cur\ x E V. Exponatur Icparatnn parabola 
limplcx Hvc Archimcdca ciijiisaxis infinitus GKQJf, vcrtcxG , rectum latus G H 
«qÉllc rcd^x A B. Quarritur ratio vcrbi gratiâ 4. curvx E X L ad primam E M A. 
Quia prior ex iftis cft 4. ordinc , ab axe aWcindcnda cft G Y quadrupla rcûi lateris G 
H , dcinde poncnda ipli in dircftum rcfta Y ©xqualis rcmibafi E F & du^enda: appli- 
cara:rcftac YT, eA. Quia vcro poftcrior cxduabus comparancfîs cft prima ordinc , 
abfcindcnda cft ab axe rc£Va G K rcdo iatcri lemcl tantùm arquaiis , dcinde ipfi poncn- 
da in dircftum rcfta K Qjcmibafictiam E F iqualis & duccndx applicatat K 1 , QP. 
Erit -ex demonftratis & canonc gcncrali abillis deduâo,uc fcgmcntumparabolicum Y 
T A e ad fegmcntum parabolicum K I P Q^ita quarta curva E X L ad primam EMA. 
Sed ratio Icgmcntorum parabolicorum intcr le data ci\ex Archimcde, crgo ratio 
curvarum intcr le data crir ; data cft autem prima ex demonftratis , datur igitur & 
quarta, 5c ipll rcûx data: arquaiis aflignari poteftôc perpétua illa ratio rcmota , Ci h- 
beat , parabola adphraHm Gcomctricam ope rcgulï tantùm & circini accommodari, 
Qupd autemdctoiisjamprobatum & incanoncm dcdudumcft,idcm de portioni- 
bus illarum curvarum intcr le comparandis contingerc bcneficio regmentorum para- 
bolicorum portiones Icmibafis ipfis curvarum pottionibus oppolitas pro altuudinc 
habcntium quis non vider ? 

Nihil autem ncc de folidis cxdiûis in infinitum curvis , conficiendis , ncc de fupct- 
ficicbus ipforum curvis , ncc de ccntris gravitarum aut lincarum iftarum , aut dido- 
nim folidorum , aut fupcrficierum curvarum adjungimus , cum methodi hac de re gé- 
nérales â liimmis & infignibus Geomctris jam vulgatxifta omnia poft cognitam fpeci- 
ficam curvxdatx proprictatem ignorari'non linant , licct in multis cafibus propriam 
ab unoquoquc ad/ungi opcri induftriam non inutile farurum exiftimcmus. 

Sed antcquàm manum de tabula toUam fuccurrit cxaminanda fcqucns propo» 
fitio. 

Sit in Figura 12. carva noftra paraboUca C O A , cujus vcrtcx A , axis A B , (cmi- 
baGs CB. Ab ca formentui alix curvx infinitx modo quem jam explicuimus , non ex 
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parte bafis ut faprà,fcd ex parte vertîcis. Sintillx curvx à prima cfBngcndx A IF, 
AGE&c in infinitum câconditionc ut rumptoquovispunâo in axe D & dufta ad 
axcm pcrpcDcUcuUri D O I G fcuntc curvas io punâis O , I, G , reâa D 1 Ik ia 
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fccunda curvaâmper xqualis portioni primx curvx A O, item rcAa D G in tcrtia cur- 
[' va fit Tcmper acqualîs portiotii f^cundar curva; A I, & fie in infinitum. Hnjufmcxlt om- * 
i ncs curvx aoa iôlùm l^cqc intcr Iç ôc à pii^ia AOÇ » 4iftcrcnt icid ctmn abijis 
L^uas ex pacieSéâ^ fiiprà effioximus. Ogiecitiur ergoanciuvae ifla» ôinncs A I f , A Q £ 
l<&c. fk in înfi^tiimeflbiggâilïé^dadsKâto, an vrà 
I rantillud Gcomcrrx , & miraculum augeri cxpcricntur. 

' Sanc Cl mcthodi quibus utuntur ad dimcniioncm curvarum, fint générales & fuf- 
ficicntcs,qu6dipli<>atlimiamibus indubiuin rcvocarc non auHm , primo ftacim ob< 



tutD tcss^fyttam habçbiinc.^ ac è lal»oce Tup^rfliio Gtovctt^jam fàtigatomlibeca- • 
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AD DISSERTATIONEM 

DE LINEARUM CURVARUM 

cum lineis reâis comparacionie* 

f^t ultima quant in T)ijJertatione profofuimus qualliont 
[atisfiat , framttenda ifidentur frofofitioneifequentes. 

PROPOSITIOPRIMA.. 

I NT in figarâ primâ dux curvx A IF , ^ 2 S quarum aies A 

E,î'7 fintinter fb xqualcs. Ducantur autcm ad axes applicatat 
quotlibcc qux in iitrAquc tîgurâ xquali à vcrticc intcrvallo di- 
llcnt. Sintexonpligratiàapplicataé priocisB M, C I , D H , EFj* 
poftcriorisVerà apfdicatz fînt4r,52,69>^S>&fît reâa A B qu« 
dcHgn.U iiitcrvallum nppIicUx B M à vcrticc, xqualis rcft.i 4; quae 
dciignat lincrvalUim ctiam applicatX4 t àvcrtice. Sir pantcrCA 
arqualis > 3. Iccru D A a:quali5 6} , deniquc E A , quoU ;am luppo- 
fiieramas ,«quaUs 7}. Si fingidc ex applicatis fine lêinper ad ablciflàs pcr tangentes «d> 
axe , in rationc corrclatarum , hocdt H duâis tangentibus adpundb F , H y I , M , cz 
unâ parte , &. ad punda 8 , 9, Z , T, ex altcrâ fcmpcr contingat ut applicara F E , vcrbi 
gracia, lit ad rc<iatnK£quamtangcns FKabldudic abaxc,in cadcm racionc»quz 
c(l applicatae 8 7 ad reâam 7 2 quam tangens Sa ab axe pariter abfôndit. Item appUca- 
ta D H lit ad ablcitTam ab axepertangcnccm qus dudturad punâum H uc applicaca 
69 ad abrcilfam ab axe pcr tangcntcm ad punûum 9. dudlam & fie de rcliquis. Aio 
duas iftascurvas A F, 3 z s. cfl'c inccr le xqualcs, imô & limilcs idcôquc caiUcm , & 
appUcatas unius figura: appUcatis alterius qux à vcrticc atqualitcr diftant clVe patitcc 
aeqnales. Doftis enim ad punâa H, I» ne in primâ iigarâ portionibas tangentium HO. 
I N , M R , qux occucrant applicatis in punÂis O, N ,R. Item duâis portionibus tan- 
gentium in fecundâ figurâ 9 V , Z Y ,T X qux occurrant applicatis in punâis V,Y,X : 
ex ftippoOtionc uc f £ ad£ K in primâ tigurâ , icacll 87 ad 7 2 in iccundà : icd anguli 
adpunûaEdc7fiintrefti > ergo triangtùa F£K,8 72 lùnt fimiliatut ergo FK ad 
KE , ita 8 2 ad 72. Sed ut F K ad K E ita f produââ applicatâ D H ad pundtum G ) rc- 
âaFG ad rcdam D E , & ut 82 ad/z ita ( produdâ applicatâ 69 nd punclum P ) rc£la 
S Pad 67. Ergo ut tcda F G ad ccttam DE, ita rcûat P ad 67. Sunt autcm reûx DE, 

67 
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xquales ,cùm tcÙx E A & yj ; item reaae D A & 63 fint iàtcr fc Squales : crgo ôc 
. portioncs tangcntium FG , 8 P crunt inter arqualcs. Sinulitcr probabimus portio- • ^ 

ncm tangectis H 0 aequalcm cûc portioni tangcncis 9 V , ucm portiouem tangcntis 
INseqiialem eflêjpÔKtioéitétigenidsZ Y ^^iènique portioncm tangcntis MR zqua-^ 
km cflTe portioni cangentis T X. Cum crgo fcrics tangcnAum in primi- fîgurâ fît • 
îrqnalis (ci ici r.uigcntium in Icciindâ pcr abdudioncm ad impoflibilc inorc Archimc- » 
dcolaalc toncluditurcurvana AIF, cuivx 3 Z gxqualcmcflc, quod primo loco tiiit . . * 
probandum ,iwp&parU4KlK)ficluditiu:pgrtioncs cujry0 GQcrdgitts eÎTc intcr le aequa* 
. les , pordoote» flcmpèF-H ^moiUvgf , po0ioiiem«rillrz H Ipooioiup ■ • . 
rcliquis. Supcrcd probandum applicacas pariter unius figurae applicatis altecius cflc - ' 
acqu.aics. Cum ex luppolîtionc applicatae lint fcmpcr ad ablciflas nb axe pcr tangentes 
xâdçm ucrobiquc rations » ergp ^nguli <jib,ï^ iy qui tmni ab lutcrlcdionc tan- 
^mium & applicatammenuttiiÉerlèc^a^^ 

anguli N I C , & Y Z 5 : Deiiique anguli ILM B , & XT 4^ Ç^m cx%o portioiKs om- 
ncs prioris curvac F H , M I , I M , M A, fine xqualcs portionibus porterions 8 9 , 9 Z, ' 
^ Z T , T 3 (îngulae li^ig^lis , im6 & carMQidcm poctionugi (k cadcm uirobiquc incli- . . 
natio (incltnaricMMio etiiBi ou^fvnw SA^finnir t^gentcs qiue in «Qsâqne figurâ 
«qoalesicmper ,ucprobavîiBa|y j3onâdimtangiUos ) argoc^ . 
99»naa foUim funt intcr le xquales , lèd etiam lîmilcs • Undè fi incdligantr alccraal- 
tcri Hiperponi , congruciu oninino , idcôquc non lolum axes Ccd applica^M apgualcs . " 
auc ealUeni pouus lubcbmic. Qupd Icxuiido loco fuit dcmouftranduxn. >* . • , 

p&oPosiTjLo n. . 

SInc dua: in (fiûinU figurâ paf abolie çfixCdtas;^ a^ti^rx A O D , X l G , qu^iuoi axes 
fine A C .XF.fiBBibate I>C» QV^fkQfv^g^ m optw DC ad cnbum • 
^>plicatae B O , icaquadratum C A ad quadratumB A : & fimilicer uc cptxis G F ad * . • ' 

cubum applicatae I Y , ira quadratumF X ad quadratuni I X. ( Licèt enim propofitio 
lie gcnecalis à pacaboiâ oolirà oqp fUt^ccdimus J fit «luen» i^f a^is unius ad fcmiba» 

axis X F ad fèmibafon G F. Aio duas hafcc pacabohs cffc inter Ce in ratione axiom*» . 
vel fcmibalmm , hoc eflcuryam AO D ciTcad curvamXI G ut cft axis A C ad axem 
X F , vel ut icmibalis CD ad (èmibalcm G F. H« quippe duae rationcs ex fuppofi- 'j 
tionc runteacdcm. Demon^acip cil in priCMnptu. Secccur cnim utaque axis in quoc- 
libetpusfsieqftakÊ, ào» maimi'àvimAam cçmf^Gtman ft pcoihntatem affiiaie- 
mus. Secetur crgo bi&riam axis A C » in B , & axis F X in Y » 9c daftis ^plicacis B O, 
Y Iducantur ad pundaD.O, tangentes DNjOM quarum prier occurratapplicatxBO '[ 
in puut^o £, polîcriox vcrô tcâx A V appiiçaci^ paraliclz in pun^o V. Item in altéra 
figjtm dttcantai^ pnnâa Q, I, tangentes G I S, oçcuirtcKcs applicatae Y 1 6c ipfi pa- 
nll£la:XRinpttn6tisH,R:exruppoikioneeftutpC»iCA,iU GFMFX.Sodcx 
natura iftius paraboles rcifta C A ell ad C N abfciflTam pcr tangcntcmut 2. ad j. Item çe- 
ûa F X cil ctiam ad rcûam F K pcr cangentcm ablciûam ut 2. ad 3. Ergo ex xquo eft uc ■ \ 
DC adCNiuGFadFK. Suni ccgo «quiangul^ triangula D N C» G K F. £rgo utD N, 
«tNC,itaGKadKF.SedatI>»rjvili|<:*it9DEadCB»|E vtQKadKF.ita ' 
GHadFY. ErgoutDEadCB,iuGHt4yY. SimiUtcrprobabkwcflc utOVad . 
B A, itaIR ad X Y. Cum crgo portioncs axium A B , BC e;Puna parte ,& X Y , YF 
cz altéra Une incer Te asquaies , crgo ut oranes tangçniiium portioncs D £ , O V ad tO' 
cimt asKm A C»ita omnss tangcunum portione^ G H 1 1 B. a4 totum ax«m X F. Om* ' i . 
nés autem portiones tangcntium DE, de Q V |c f^nitç* fi opas fit , benefido ab< 
dudionisadimpofllbilcurjanifipiùs & indicatuq» (fc probatum cfl: dcfignant totam 
• curvam D O A ; Iccm omncs poritoncs tiui,gienUii8) Q H, IB. de plurcs etiam , fi opus . . / 
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fit , defignanttotam ciu vam Gl X. Ergo tttcurva D O A ad axcm A C , ir.i curva G 
1 X ad axcm X F : Et viciirun & convcrtendo , crit axis A C ad axcm X F : (îvc bafis D 
C ex luppolîtione ad balini G F , ut curva D O A ad curvam G I X. Qiiod ecat dcmon- 
ftiandum. 

' PROPOSITI O III. 

ESto in;. Figura curva AO cujusaxis AC, bads C O, & ab ca intclîigatur formari 
alla curva e^uidcm & axis 6c vcrticis in qui applicatx lint fcmpcr in rationc appli- 
. catarum prioris curvx , fit ncrnpc uc bafis C O ,ad bafin^ V , ita applicaca B P prio« 
lis curvx , ad applicatam B R pofterioris curvs , flc ita appiicaCa D £ ad applica- 
tam D N & fie in infinitiim. Si ad punftum quodlibct prioris curva: ur O duca- 
tuc tangcns O H cum axe convenions in pundo H , & continuctur C O , doncc 
oocurrat- iècundx curva: in V. Aie rcdUm qux punâa V 8K H conjungic un« 
gère |êcundam curvam-, & ièmper contingere nt tai^entes'corrclatz in utraqne 
curva ad idem punftum axi occurranr. Ducanturcnim applicatx B P R, DEN, 
occurrcntcs curvis in punif^is P , R , E , N ^ 5: redis OH, V H produâis , in 
punûis S, F, M. Si probavcnmus redam B S lupra rcdam CV dudam fcmpcr ma- 
jorcm eiTcrcââ B R ; item reûam D M inferiùs dudam cflè ctiam fonper majorem 
applicarâDNypatebitreâam MVSHtangcrc fccundam curvam in punâo V. Ex 
Conftrudionc ur C O ad C V, ita eft applicata B P ad applicatam B R. Scd proptcr pa- 
ralielas C O V , B QJS quac Iccantur à tnbus rcâis C H , O H , V H ad idem punâum 
vergentibus, eft etiamnt C OadC ViiareâaBQjdreÛam BS, ergo ut reâaBP 
adrcaam BR, iraeftreaaB(^rcaamBS,&viictffimatre£bBPadie^aiBQ^ 
ira eft roda B R ad reûam B S. Cùm aurem rcfta O QJ4tangat priorcm curvam in 
punfto O , rcdla B Q^ric ma;or reâa B P ^ ergo ctiam rcûa B S etit ma/or rc<^ B R. 
Qupd primo locofiiit pcolMii^mn! Necdiffimilis in applicata infoiiks fumpca crit de- 
monftratio. Ex ihppofitionc enlm e(l ut C O ad C V, ita D £ ud D N , & proptcr '{Kt> 
rallclas eft ctiam ut C O ad C V, ita D F ad D M , ergo ut D E ad D N ita eft D F ad 
D M ; cfl: autcm D E minor D F , ergo & D N ipià DM minor crit. Rcâa itaque 
M V 6 H inpunâo V cangic lecundam curvam. 

Limmd ad id'fuod fe^Êiiiir* 

C I T in 4-. figura , parabole noftra G I A cujus axis A E/emibafis £ F G tangcns G H. 

bafis Ef fit poteftatcfiibdapla priorislêmibafisEG>& fcmpcr contingat applicatam 

iqjOamvis , lU N O , npplicatx O lad priorcm curvam efîepariter potcftatc fubdupiam, 
Sit rcftum prions G I A paraboles latus reâa A D , cujus nona pars fit C D , & rcli- 
qua AÇbilccetur inB. Ducatur ad (ècundam parabolcn tangcns ad p^nâum F reâa 
¥ H. qu« in eodem'pmiûo H aim mxc comreniet fK» fidùm ex vi piopofitionis piaece* 
dentis , fed quia ex natura iftaium parabolanun , in utraquc , re£b £ A eft ad reâam 
£H ut a adj. ex fiiperiùs demonftratis. Aio quadratum F E cflc ad quadrarum EH 
. ' ^ ut e(l dimidia tcGU A B ad rcâam £ G. Jam cnim in propofitione tertiac diiferutio - 
' ois demonfttatuttf *èft quadratum G£ cflR: ad quadratum E H ut efbrefta A B ad le- 
ftam E G." Ergo fumptis antccedentium dimidiis erit ut quadratum E F quod fiippo» 
fiiimus cflc dimidium'quadrati G E ,ad quadratum E H, ita dimidia rc(\x A B ad re- 
dam G E. Probabimus paritcr fi rcûa FE fit potcftatc fubtripla redar GE, hoc eft 
. . fi quadratum F £ fit lUbcriplum quadrati G £ « cfie ut quadratum F £ ad qua- 
drattti^E H , ita teniam paiccmieâflcAB ad reâam GE. Etfic de fiibquadruplo 
fubquijàia^lo & reliquis in infinitum. Cum autcm in ratione fiibdupla proba- 
rerimas côe m quadratum £F ad quadxaKum EHiu dimidiam AB ad icâamGE» 
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cî cotnponcndo crit ùt fumma quadratorum F E , E H , fivc ut uhicum qnadcsKtim 
f H ad quadratum £ H , itadimidia A B unà cum G E , ad iplam G 

Si vcr6*reda £ F fît potdbée fobtripia tcùx G £ , crit ut quadratum F H ad quadra- 
tum E H , ita ténia pars A B imà cnm G £ ad ipiâm G £. 

Si rcAa £ F Ht potcflate fubquadn^ teûx G E , eric ut quadratum F H ad qua- 
dritiim E H, ira qu.irt.i pars A B unàcum £G adipiàm £ G , & ficininfinitumi & ia 
quacumquc appLcaca idem contingct; 

• PROPOSITIO IV. 

H 1 s prxmilVis cheorcma générale iiaud diiticultet detegimus. 
Sit in figura j. panbole noftra A C cajas axis A B , fcmibafisB C , & ab ca ripirA 
fohnentur aliae in infi nitum curvx A D , A £ , A F qnaram ea fit ptopriecas ut dttûa * * . 
qiinlibcr applicjta BCDEF, reftaBD fît fcmpcr jequalis priori curva: CA, rcâa 
B E xquahs Icciiadje ciirvx A D , rcfta B F zqualis rcrtix curvz A E, idquc fcmpcr 
in omnibus ad ilias curvas appiicacis conungat. Aïo omnes illas ôc fingulas in infini- 
nunciirvas AD, A£, AF eflb&mpcr datis linds cèâis aeqaalaè pciindeac 
curvas quas in diflortattoiic» divcrlâ de diffimili at paite bofis mcchodo cooftnixi* ■ 

Tticorcma generalcéta fc habct. Exponatur reparatim eadefli parabole o i u «qua- 
lis «Hirninè de fîmilis ipfi A C , cujus ideo axis M N aequaiis cft axi A 1^ , 6e ftmibans - 

O N , fcmibaG B C. Separatim cnim ad vitandam confliljoncnn figuram condruendam 
duxiiîius. Fiat rcQa N P rc^hc N M poteftatc dupla , rc£b N Q^julUcm N M potcftatc 
tripla, rcâa N B. cjuldem N M potelbue quadrupla , & lie in intinitum. Mancntc nu- 
tem eadcm fcmibaG O N , conftnutur panbole pcr vdrticeii P , R cjuidcm cum 
patabolaO|MvelACiunuaB, dcCntillae O4P, Oj QX) 6K&c. Aio pacabolam 
O 4. P curvjc A D elle xquakm ; parabolam ver 6 O 5 Qjcurva: A E cflc acqualcm ^cni- 
quc parabolam O 6 R curvx A F ciVc xqualcm, tSc fie m infinitum. Cum in noftris pa- 
rabolis O 4 P , O 5 Q^, O 6 R ducka applicata 2)456, fit fcmpcr ex nacura diâarum 
|MttabolatiiiikiitcnbusieâxONadeiibmBre£te42itaqtia^ , 
ad quadratum P- a; iton ut cubus O N ad cubum 5 a ita quadratum N Qjad quadra- 
tum : dcniquc ut cubus O N ad dubum 6 2 ira quadratum N R ad quadratum R zi \ 
Patct ex prxdcmonllratis indilTcrtationc, fingulas ex illis parabolis «reâis datis arqua* 
les efle^ergo poft dcmoaftzafieneni t h e oiêniiti s noftri gehenlis conftabk fingulas quo» 
que et .Ëurvis A D » A EvAf reétis datis xqualcs eflb. 

Dcmoiîfttatio autcm theorcmatis gencralis hxc cft. Sitrc(f^um paraboles iftius la- 
tus rcda A S, à quali dcmas nohamipartcm S Y , rcliquam bilcca in pundo V & ad 
puncla C , D , £ ducautur tangentes ad novas curvas C I , D H , £ G qux occurrant 
a» in ptuiais I , H , G; fix denaoaftfari» in tati» difléitarionis propofitibhe quadca^ 
tuni B Ced ad quadratum BI ut rcâa A V ad rcâam B C. Et componcndo quadtatum 
Cl eft ad quadtatum B I ut reûa A V unâ cum B C ad B C. Scd ex propofitionc fcxta 
Piflcrtationis , ut cil quadratum tangentis C I ad quadratum B I , ita quadratum rc' 
ùm B Dft habetad quadràramieâcBH * quam^fidadirtangensDH: £rgo ut qu» 
diatiim BD adqaadriitttm B H , ita tcâa A V unà cum B C ad B C : £t eomponendo 
ut quadratum rangcntis D H aJ quadratum B H , ita rcda A V unà cum B C bis 
lumpta ad ipiam B d Sed ut quadratfum tangentis D H , ad quadratum H B , ita ex 
eadcm di0èitationis propofitionc quadratum B £ eft ad qaadraconi ttOtae B G à tuh 
gente £ G abfcilfe : ergo ut qaadncum leûaeBE adifudianim reâÏBB G ^ itaeft re- 
£ba A V unà cum B C bis liimpta , ad ipfam B C. Similitcr prob.ibitur fi ducatur ad 
curvam E A applicata ZT K, Iccans curvam ACinT, & intclligatur ad punclum K 
duci, tanguis ad curvam AK £» cû'c pa^iter ut quadratum KZ ad quadratum rcâzi quam 

O a 
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tangCQS per pundum Kdu6la ab.ixc nbicindit,iUi:oâamAVuiiàcumZTbisfiimp> 
ta ad ijpiâm % T. £c lie lèmpec contmgcc. 

Expooarar iêpan^im ad vhandm GoofiifioiK^ 
gura lèpatata b » a. BaHs A a fit itaqtte aequalis bafi £ B , rangcns a r tangenci £ G, 
axis A p nxi B A ; abdilfa pcr tangcntcm ab axe a r , ablcifla: B G ; applicjra n ap- 
pliciraE Z K. A B h.K curva A * B formctur alla ip(â minor © n b , ea conditionc uc 
applicara: novx lilius curvx Une l'cmpcr lUbduplz pocellace appUcaurum priocis, vcrbi 
giaciâ teâa Aofitfiibdnpla poceftateceOse aa, itcmapplicaca n nfitfiibduplapotefta- 
tc rcâx N « ; & fie dctdiquis. Ditquitur io lue nova curva tangentes ad punda ®, n 
rcftac © r , n 7. Ex pracccdcnrc tcrtia ptopofitionc patct tangentes e r, A r , ad idem 
punclum r cumaxc concutrcre. item tangentes adpun&a «1 n duûasad idcmaiam 
punûum, vetbi gratiâ, 7 cum azeooncatrere» dim appUcatc utriufque figure fine 
in cacltanicmpcr inrer fc ratione. ' - 

Bicponatur adhuc fcparatim parabole eiufdcm cum parabolis OM, OP &c. natu- 
rx, eu jus axi 9 8 fit xquaUs axi M N , live AB livc b ù ; lcniib.\(is autem 8 X fit lubdupla 
potcftatfi l'emibalcos N O, fivcB C. £t fit illa X 11 9 , à qua focmctuc alla 9 12 'i' , cu- 
jus idem fit ^xis 9S» appÛcÉÉi vcrà S f fit cqualis curvx Xn 9: item appUaia 10 
u la fit aoqçi^ curvx n 9 ; & fie de reliquifc 

Probandiim primo curvas e n b & ^J' 12 9, cfTc cardcm , hoc cft omnino xqua- 
les, & Hmiics. Qupd lie dcmouibabituc. Probavimus quadraOHm B £ clic ad quadra- 
tom B G , five quadcatum A â ad quadatam tx% nt leftam A V nnà eam C B bit 
fiimpta ad reâam C fi £rgo Tumptis anteccdentium dimidtis , cùm pofucrimus re> 
^lam©A cfl'cpotcftatc lubduplam tcélx aa, quadratum redx ôa crit dimidium 
quadrati aa» idcoquc ut quadcatum © ^ ad quadcatum a iu dimidia A V uni 
cum C B erie ad i^fam C Bi .-Similiter .probabimus in alia qnalibec applicâu ut n n, 
efiè quadcatum ns/ad. qiat^atam n 7 ut dimidiam AV. unà cum ZT ad iptàm 
Z T; & lie dcrcliqùii. Difquircndum jam nn cadem proprietas curvx ^ 12 9 con- 
veniat: quod l'.i fier. In curva X 11 9 cu;us icmibafis X 8 cft poteftatc fubdupLi femi- 
balis B C , 6c axiï 8 9 xquaiis axi A B , ex Icmmatc rupccioci dudis tangencibus ad 
punâa }£,Tjk£^U X p> «S.qludiatum Xfcft ad quadiatam 8 Pot dimidia leâae 
A y ad ceA;ii*^B ( rcda enim X8 eft potcflatc fubdupla reâx C B J Ergocom- 
poncndo quadratum X i' dl adquadratum 8 p , ut dimidia AV unà cum C B ad 
ipfam C B. 6uiiUitct li mtciii^tuc cctla 9 10 xqualis rccbc A Z , hoc elt li punâa 10 
& Zaequaliter àvertice difient, qtadtatnm tangentls ad punâum 11 dnftc crIt ad 
quadratum abiciÛTx ab axe , ut dimidia AV ttnà cum rcâa ZT ad ipiàm Z T. Sed uC 
quadratum Xp ad quadratum 8 p, ita ex propofitione fcxta diflcrtationiscft quadra- 
tum appUcatx ^ 8 ad quadratum à tangcmc abciHx 8 s> & funilitcr ut quadcatum 
tangentis ad pundum 1 1 duâz ad quadratum abciffae ab axe , ita quadratum applica- 
tfle la 10 ad qi^Kiraiiiin abiciflàp ab axe per tangcntcm ad punftnmadnâam : £rgo 
Ht quadratum /^S adqpdratum 8 s» ita dimidia A V unà cum B C ad B C. Sed in 
alla figura probavimus quadratum applicatx © a effc ad quadratum abfciflx à tangen. 
te AT , ut cil dimidia A V uiù cum B C ad C B : £cg;o in duabus curvis u 9 , 
•.II B erit ut TtaBabGâtiun 8 s » ita appUcata sa adablciflàm a r. Et In omnibnt 
olîis- pundis idem fempcr contingct , & codem.modo probabimus , oempe appUca- 
ram» vcrbi gratia, 1012. clic ad abrciflam à tangente ad pundum 12 duda, ut cft hn 
ad N 7 > & (le de reliquis. Pce pcimam itaque propolitionem hujus appcndicis cum 
curvae 9 u 4- , e n habc^nt eumdem axem h. appUcatz fintad ablciffiisab axe per 
tangentes, mrobaque in.cÉdem corrHararnm latione , ilfae cnrwenimintierlèaqiui- 
Ics , & ipfx cnam ipfarum Icmibafcs, &omnes flmiliter appUcatx à vertice zquidi- 
ftantcs. Ex conftrudione aatcm Tcmibaiis H' 8 cft xqualis curvx X n 9 : Ergo curva 
X II 9 ell xqualis rcdx © a. £Lcda autem e a câ potdiacc lubdupla ccdx a a ex con" 
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ftruâionc : Ergo curva parabolica X ii 9 clt potcftare lubdupla kùx i'^ : vcùà autcm 
^ ^ ell squalis rcdx B E, & rcifta B E ruppofita cft in conftruûionc curvaruin à primana 
AC dcrivatarum xqualis cflc cntvx AD: Ergo parabola X 11 9 cft lubdupla potc- 
ftatc curvx A D. Scd cadcm curva X n 9 cft fubdupla potcftatc parabol* O 4 P j ba- 
fis cnim X8 cftfàda potcftatc Tubdupla bafcos B C livcN O, & limilitcr axis 8 9 fivc 
A B , fivc N M cft potcftatc fubduplusaxis N P : Cùm ergo parabolx O 4 P , X 11 9 
fint cjulckm naturx , Ôc tam axis quam bafis parabole X 11 9 lint potcftatc liibduplz 
axis. & balis parabolae O4 P: Ergo & iplâ parabola X 11 9 ex propofitionc Iccunda 
hujus appendicis crit fubdupla parabolx O 4 P. Cum ergo ut jam probavimus ca- 
dcm parabola X n 9 (k lubdupla tam parabolx O 4 P , quàm curvx A D ; curva A D, 
& iplà parabola O 4P crunt intcr le xqualcs; quod crat dcraonftrandum. Nccdif- 
iimili ad probandum curvam A E xqualcm cflc parabolx O 5 utcndum artificio. 

Cum cnim quadratum BE elfe ad quadratum B G ut cft rcda A V unà cum B C 
bis fumpta ad iplàm BC, probatum fUcrit; ergo componcndo & ultcrms progrc- 
dicndo erit quadratum tangcntis E G ad quadratum reûx B G , ut rcûa A V unà cum 
B C ter iUmpta ad iplàm B C. Eft autcm ex prxdcmonftratis in Icxta propolitionc 
dilfcrtationis ut quadratum E G ad quadratum BG, ita quadratum BF, ad quadra- 
tum ablcirtx ab axe pcr tangcntcm ad punftum F dadlarn : Ergo quadratum B F cnt ad 
quadratum illius abfciflx ut cftrcdlaAV unà cum BCteradBC. In reliquis imita* 
bimur omnin6& Icqiicmur vcftigia dcmonftrationis prxccdcntis, nifi quod in figu- 
ra fcparata poftquàm a a fucrit fada xqualis ipfi , B F , reda ^ * fict fubtripU po- 
tcftatc ipfius B F vel A î curva a ♦ b curvx F A fict xqualis ; curva Su- ^ cjus erit na- 
turx ut omncs applicatx fcquantur rationcm baûum a a 9 /. In alia autcm figura Ic- 
parata in qua curvx 9 11 X & 9 ii 'i' , reda 9 8 crit xqualis ut fuprà , rcdx N M , vcl 
A B, vcl BA, balîs vcro 8 X fiet fubtripla potcftatc bafis ON vcl CB. Et fict 
X II 9 parabola cjufdcm cum parabolis CTA , vcl O j M naturx à qua cum 
formabitur curva 12 9 cujus applicatx 8 , 10 u fint , ut fuprà, xqualcs cur- 
vis X 9 , n ^Probabimus , ut fuprà, curvam /s» A, & curvam 9 11 X elfe in- 
tcr fc xqualc^R fimilt^ , hoc cft cafdcm. Unde conduditur bafes © a, & y g cflc 
xqualcs , idcôquc bafcm * 8 fivc curvam 9 11 X cflc potcftatc fubtriplam rcdx /x, 
fivc B F, lîvc curvx A E, Eft autcm ctiam ex prxdcmonftratis parabola X 11 9 fubtri- 
pla potcftatc parabolx O 5 Ergo curva AE & parabola O 5 Q crunt intcr le xqua- 
lcs. Eodcm ratiocinio in ulterioribus cafibus utcmur , & gcncralcm noftri thcorc- 
matis vcritatcm cvinccmus. 

Qui autcm fuperiorcm diflcrtationcm & hanc ad ipfâm appcndiccm accuratiùs Ic- 
gcrint , prxcipua methodi noftrx fiindamenta ftatim agaofccnt , & ex cis dcduci fa- 
cillimam curvacum dimcnfioncm deprchcndcnc 




DE SOLUTIONE PROBLEMA- 
rum Geomctricorum pcrcumsfimplicifsimas, 
& unicuique problemacum genenpropnè con^ 
venicntcs. 

DISSERTAtlÔ TklPERTlTÀ. 

T conllct Caccclium in Gcomctcicis ctiatn hoftainein cfle , quod 
p jradoxum-inttilfr forûn quis dixerit , videant fnbtUiorcs Canc- 
lîani an mcndum contincat lincarum curv.irum in ccitas daflcs aut 
ur.idus CartcHana diftributio , & an probabilior |ApmmoJior fc- 
cLindum vecas anaiy&os Geometricz legcs debcSBUgnaii. Qnpd 
fine difpcndio âadfè tand flctam cdcbris viri executuros nos ccnl'c- 
mtts , cdm Gartcfii Ab Canefiaoomm onmiiiin îniccfit vcritatcm 
cuj'i- fir.torcsfc non imnu'rito ; accrrimos , Hcèt ipforum placitis aliquantis- 

pcr advcrictur , omnibus aut ( fi ^aecalc hocnimis) Geomccris iàUcm ôc Analyftis 
licri mani&flam. • . .' . 

PcoUcmatam GcomcericbroÉii in cectas daflb diftribatio , nôn ùAha vecenboi» 
&A & recentiortbus neceââria vi(â eft Analyffis. Proponatui Yîddket A h- D cqoa- 
ri B , aut A quadratum -+ B in A iquari Z piano. Hst duac acquationes quarum prior 
radicem aut latus ignotum iuis tcrmmis non exccdit , poftcrior auccm latccis ignoti 
fecundam potcftaccm five quadratumcontinec , primnm & limpUcios problematum 
gOMis oonftitttunc. Ea vct6 fiim probicmata que plana Geomctris dici confucverunt^ 
Sccundum problematum gcnus illud cft in quo quantitas ignota ad tcrtiam vcl ad 
quart am potellatcm , hoc cft ad cubum vcl ad quadratoquadratum pcrcingit. Ratio 
autcm eue dux pocdtatcs proximz licèt diverfî gradus ïint , unum tamen tantùm 
conftitoant problcmanim genus , haec eft , qnod cquadooes quadcatiw icducunnir 
ad fimpliccs aut bteralcs facili , quz & veccribus & novis cognita eft « methodo» 
ideoquc pcr rcgulam & circinum nullo ncgotio rcfolvuntur. iCquarioncs autcm 
quarti gradus livc quadratoquadcacicjc rcducuntur ad zquationes certij gradus ûvc 
ciibicas benefido novae, qnamVieta 5c Gartefiiis pcodidonnt, mechodi. Hak emm 
nperi Vieca rubtiicm Ubm & fîbi pcculiarcm dimaâicuii ponplaiofin deftinavic «ut' 
npud cum vidcrc cd cap. 6. libclii de cmcndatione xquationum, nec aUimili in 
paii caiu ufus cft artiticio Cartcfius ,licèt aliis vcrbis illud cnuncieC* 
fimiltccr quoquc cubocubicam xquationem ad quadtatocabicam fi?e «quatio* 
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'|Min fcxti gradus ad xquationcm quinti dcprimct , licct aliquanto difficiliùs , Vic- 
taensauc Cancdanus Aiulyitai '£x co autem quod in pcxdittii> caiîbus , in qui- 
tms una tancùm ignota quancitas invûûtiir «pnkimetpaduuni parium ad cqua« 
tioncs gcadoum imparium proximè minonim dqpcimuntui, idon omniao contin- 
gcrc in arquationibiis in quibiis dua: ignorx qiiantitates rcpcriuntur confidvntcr pro- 
nunciavit Cartdius pagina 325. Gcomctrix linguâ Gallicâ ab ipfb conlcriptx. Hu- 
julinodi verô func xquationcs omnes lineatum ciuvarum conftiturivx , in his ccum 

• non &)Hm pocHâa icduûio vddcpcdfio ooa racceder^ iiE GaRefiiisaAriiialM 
cam omnino impolTibilem AnalyftÂcxfericntur. Proponatur v. g. xquatio parabo* 
les quadratoquadraticar conl^itiitiva in qua A quadratoquadratum acquatur Z lb« 
lido in £ , qua rationc arqujtioiuec quarti gradus dcpriuiecur ad tenium ï quo utcn-^ 
tur lanedioclifBaâicx paraplcrolêos aztifico? \. 

Quantitatibus autcm ignuiis charaâercs vocalium juxtaVietain affignaiittiji^ hacc 
enim levia & proriUs arbitraria cur immutarit Cartcfius non video. 

. Uc autcm pacçac dilquilitioncmhanc autaniinadvcrlîoncm noneflcotioram5c inu- 
tilcm> Tuppetit inctbodiis univccialis qui problemaca quxcumque ad ccrcumcui- 
Tamm gndum zèdodmusi •i.;^^ .- ' = - . ^ 

Proponatur namquc problcma in quo quanritas ignota ad teitiàm Vd ad quar- 
tam potcftarcm atcendat , illud pcr fodioncs conicas quae funt fccundi gradus cxpc- 
dicmus>rcd Ci zquano ad quintam vci ad icxtani potcilatcm akcndat,tunc loiutio* 
âa» par curvas tertij gradus poOiiDUis exhibofe : fi cquatîo ad feptimam vel ad 
oâavam poccftatem afcendat; folutioncm pce curv jsquaiti gradus cxhibebimus , & 
fie uniformi in infinirum mcthodo. Unde cvidcns fit non hic de nominc tan- 
cùm , Icd de rc agitan quaetUooem. Proponatur in cxcmpium A cubocubus -+ B 
planololidum in A xquari Z iblido (blida Auc^ fi vdts, A quadratocnbus -+ B 
planoi^aniiita in Azquari Z piano folido, in uttoquc hoc caiu problcma iblve- 
mus pcr curvas tcrrij gradus feu cubicas, quod & fccit Cartclius. Scd fi propona- 
cur A quadratocubocubus -t- B pianoplanoiblidum in A arquari Z planoibiido fo- 
lîdo. Aut A qoadiacoquadratocubus B iblido foUdo in A sequari Z piano plano- 
Iblido , tune problcma fblvemus per curvas quarti gradus feu quadcatoquackaticas 
quod ncc fecit ncc ficri poflc cxidimavit Cartcfius , cum in hoc c.iiii ul curvas quinti 
vcilexti gradus ncccirariorccurrcndunicrcdîdcrir.Puriorcm ccrte Gcomctriam ofFcn- 
dicquiad folutioncm cu/ufvis problcmatis curvas compolitas nimis& graduum clatio- 
mm aflôniir> omilfis propriis 9i ûnpUcioribas^ ann jam &pe & à Pappo, & à teoentid« 
libus determinatninfit non Icvc in Geometria peccatum cfic quando problcma ex im- 
proprio folvitur génère. Qnod ne accidar, corrigcndus cftCartciîiis & fingula problcmar.-? 
ïuis hoc eil propriis &naturaiibus Icdibus £cllitueuda:iêd ôc pag.32z.idcm Carceliusdilcr~ 
tè aflèrit cutvas ex interièftkine r cgulx flt àlccrius aut tcâat aut'curvc ociundas eflè ûxàr 
perdatiotis gradus aut generis, quàm cftrcâaaut curva in figura pag. jzi.exqua de* 
nvantur. Intclligarur , fi placer in locum ipfîus rcftx C N K in difta figura pag. 
521. fiibftitui parabolam cubicam cujus vx-rtcx lit pundum K & axis indcfinitus 
KL£A & caetera confttuantur ad mcntcm Cartciii. Patct aequationcm dicXx pa- 
faboke cnbkaB confiitotivaiii cffe iêquentcnl A cub. ex ona patte* & B quad. io 
£ ex altéra, cxpcriete auteoi flatka cntvam £ C ex hujufinodi pofitione provcnicn- 
tcm ad zquationcm tantùm quadratoquadraticam afcendere , ergb curva quadra- 
toquadratica e(l elatioris gradus aut gcneris , quàm curva cubica iccunduui prz* 
diâam Cattcfij dcfioitionem , cum tamen contrarium pag. 523. cxpreflik idem Car* 
Kfius de6mcrk , curVam nempe quadratoquadiaiicam & cntvam cubicam eflè 
unius & cjufdcm gradus aut gcneris. Mcthodum autcm noftram qua omnia in in- 
finitum problemata,.ca iiempo quorum xquationcs tatiam âc quaitam potcfiaicm 
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continent , .id iccundum curvaruni gradum : quas quintam & fcxtam potcftatem , ad 
tcrtium : qiix icprimaaii & oclavam ,ad quartum rcducimus , & co in intinitum 
prditic cxhibccc noii diâercmus quotiefcumquc id voiucxint quibos piaculum vi- 
detur eiiorcs qiioféi^qte vel ctiam Canefîuios in pccjjudlciiini vcricatis diffi- 
mularc. • • , ' 

Ncc movcat problcmata quarad (ccundam potcftatem afcendunt & quat CfuC- 
' dcm cuui pcobicmaUs pcimi giadus Line Ipeciei & plana diciuauir , circulis hoc eù. 
cnrvis ficnodi gcadus lodigOBe i liiiim cnijn & pcopriiim , htiie abjffUiîfttA idpiMi- 
/ùm.non décrit cam meshoàm noAcam ffwnàrm xwnniaamiiMip pco bicmar ayc 
ctirvas convcnteotes tbSati/éaum pisfecaïus* 

DISSERTATIONIS. 

T A \S 1 1. • 

UT datae publkè fidei âtisiîat , luethodum gmokin ad ûAvtoà»^ qwcanigiift 
pxoM^nata pcr curvas proprias & convetûentes cxàibcmus. Piacdiâum eft ^am 
in prima diflcrtationis parte problcmata duorum graduum inter fc proximorum j' vcrbi 
gr3tia&.4'.}'. &6' /'.âc^'.^'.&io'. &c. unicum tantum curvairum gradum leipiccc^ 
problennca nempcj^adtotiamvdqiiaEtara potdlatqn fiivifUBCCiKfàa 
^*.gràdùs:ca veso^ a4q«oç»a ipdad faawyWB^Nwpa afryiyhwr felyt percmva» 

■ j'.gradiis (Sec. in infinitum. 

Modusautçm opcrandi talis cA. Dataqu^evisxquatio ia qua unica taptyinrepcritur ig> 
nota qiiaatitsB teducatpr i*^^ g^dum datioFcm Qve paicin : ddnid^ /4> ffd^^one fub k- 
tcK omnii^o libeictar, qnopenûo rcmancbit as9iiaKio.inper qiianti|«t«fii «cognicain vd 
homogcncum datum ex una parte , & aliquod homogcneum incognitum ctijus fingula 
mcmbra à quadrato latcris incogniti ad/îcicntur ex una parte , ex altéra homogcncum 
illud incognitum xc^uetur q^adqito çujj«s Luus cffingendum cp aiti^clQ ut in aequa.- 
tioneipfiusqoadtttiqiplioviogeneojiiCQgli^ quaniptn MfOAetif Jaieria 

ignoti gradus cvaneftaaf. Cavendum etiam ut fingula lateris quadratiçi 6ç fffingcndi 
homogcncaà radicc vcl latcre ignoto adficiantur, Scultimum tandem ex illis à fccundâ 
ctiam radiçc incognita aUUciatur. Orientur tandem bcncfîcio diviûonù ii^jiplicis ex una 
parte, & extraâktois bccris quadtati epc altéra , duggqaaàjpapiHiiryniiijcpigya^ 
blemati dato convcnicnhum conlUtutivx , & earyn^intqrfeftblôlJltiiBiimproblenit^ 
tis cxliiibcbit ca qua dudum u(l fumus in folutionc problematum pcr locos met hodo. 

Exemplum proponatur, fi placet, ^i. cub. cub. -t- Bin Aqu. cub. h- Z. plan, ia A 
quad. quad. -4- D &lid. kl A c^b. -+ M. plan. plan, in A qiiad. icqiiafi iol. CcA. pro- 
blcmata quippe omnia que pi qatiitan vcl ad Textam potefiateai alçenduQt ad iMac fiw- 
mam reduci polTunt. Nihil enim hoc a^ud quàm vclqiiiiiC||n poteftatetn ad (êxtam 
cvchcrc vcl cam dcindc ab ultima ad&âiQOp^UbÂvc^l^tpp^bpiaf^ 
tatSc Cartclius abundcdoç^cr^nt. • 

Efjlîngatur itaquc quadntnm à laueK Aai^.-4-BiaAiliB ^ «ffpcinr priori primom 
iUiuszquatioaisparti.Fietitaque A cub.cub. h- B in Aqu.qiuiaBbis-f Bqu.inAqtu 
inEqu.xqualc A cub. cub. -f-lî in A qu.cub.-+ Z pl.in A qu. qu.-f D fol. in Acub.-+ 
iM pl. pl. in A qu. & dcleto utnnque A cub. çub. & reliquis pec A qu. diviiis qiiod ex eau- 
tionc ad^c^â methodo ij^pcj: Uberum , retnaneb^tsquatio intcr Bin A cub. % 

Idaniim in A qu. H- D jlôi. in A ^ M iH» |!l*ei IH» pfHtn: >^ 

in E qu. exaltera. Hxc autcm aequatto , ut pa^t , dat curvam 3'. gradqi. . 

Quia autemut condituatur duplicata acqualitas & commode ad lôlutioncm problc- 
matisdcvcniatur^ ax^uandum ctiam eâ quadratum à laterc A cub. B in A in£poilC' 
• • ' ïiori 
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riori prions arquationisparti.hoc cft N foLfoî.crgo per cxtraâioncm lateris quadrati» la- 
tus qu^dnitum Nlbl.lbl.quod facile danir Se dicatur.fi placer N /ol.œqiiabiturA cub. -f B 
in A in £, quod ci\ latus quadrati prions xquationis pnmùni datas parti xqualis.Habcmus 
igirur haae lècandam cquationem inter M. N & A Cub. ^ B in A in £ que dabit paritcr 
curvamteitiigradus. Quis dcindc non vider intcr&âionem duarum cifrvanun jam inven- 
tarumdarc valorem ipfiu s A ,hocc(l probleniar:' !--opo(îri foliiricncm? T 

Si probicma ad Icptimam vcl ad oclavam porcftjtcm aiccndat ihructur primo fub for- 
ma oâavx potcAatis, dcindc ab adfcâione iublatcrc omniiio iiberabitur hoc pado. Ei\o 
Itaqnepoft legiciliiaiiiariain piaetcripiiiiiièiiiodtftcdaâiorifai^ qQ.ciib4ei]b. ^ B ti| 
A qu. qu. cub. h- D pL in A cub. cub. N (bl. iil A qu. cub. -+ M pl. pi» inÀ qn. qu^ 
*♦ G pl. iol. in A cub. -+ R fol. fol. in Aqu* acqualc Z pl Ibl. loi. 

Effingctur i itus quadrati cuilibct illius ajg^tionis parti xquandià iatcrc Aqu.qu. -+ 

JÔ -^inAcub. ^Dpl.inAinE. " • ; . ^ ■ . 

Sccundum auTcm huius Litcris quadrarici hortiogcncuiri co artificio effinximus ut duaè 
datiorcs larcris vel radicis A potcftatcs in xquationc omnino cvanelc-inr , quod pcrfacile 
t(\. Quadratum igicur illius lateris (i xqucs prion arquatioius propofitx p arti, dclciis com- 
monibus idi^piis per A qu» divifîs,orietiic cqaatio cutvae 4' ;gnidas eonftitttciva ex vua 
parte. 

Dcindc poft cxttaâiohcm lateris quadrati ex altéra xquatiodis ptimum pfopofitatf 

,paÉtc lanis Z fLSàLGA, quod P pLpl. dicecclicet^aKittabitur A qu.qa. -i> B ^ in A • 

àah, •* Dpl.inA in £, hxc vcrô xquatio dabit criam aliaiti 4'. gradus curvam^& haniin 
duarum cur\Mfum intc-fcd^io dabir valorem A,hoc crt probicmaris propoHri folutioncm. 

Notandum porro in problematibus quae ad nonam aut dcciuiam potcftatem afocndunt^ 
itaeffingendum latus quaàati lit jneofintqnatuor ad minas htimogena quorum bc-i 
nefido enne&aat très ebtiôies Uteris ignoti gradus^ In problematibus aucem que ad 
undccimam aut duodccimain potcftatcm afccndunt latus cfîingcndi quadrati con-- 
ftarc dcbcrc quinque ad minus homogcflcis , ira formandis-ut corum bénéficia 
quatuor clatiorcs iatcns ignoti gradus cvancicant. Perpétua ^cm & fàcillinu nie- 
-étodo, bxc biens quàdcati cffingendi fbraia fer folam &fiinplicem diTifioDcm vcl 
appii<!ationemutTerbis gcometricis & in re pure gcometricâ utamur cxpediri ■.Analjr-' 
ftx cxpcricndo deptehendcn^dc chasa^cium h- ^ ^ vaciatio nuUtim mcthodorpneiiMfrs 
cium eftallatura. " ' ' ' .' ' . . ' ' . 

Cam autem pcoblemata qux ad fêcundam poteftafeni aÊeikbuK per eiaaÀiMiem la- . 
wris quatfaadiedncaQfaitpiira, ut notum cft, per lincjs primigtaidiis^iocefl reâas, expc- 
dientur, & vana évader quam in priorc diffcrtarionis iftius parte mctueramus objcftio 
dùm cxrradtioncm radicis quadratx canquani nocam & obviam in quolibet problem^un;! 
gcnerc'cx nofira mcthodo ufurpandam itippo/ùcrimus. » ««: 

Nooh^tigitarddncepsaccaiata aelvnpiidflinia proUematwn Geomdtriconim 
per locos proprios à curvis varix, prout cxpedit.fpccici oriundos, rcfolotio & conftrudlio.- 
Variarc autem curvas fàlvo (cmpcr & rercnto narurali probicmaris gencrc , libcrum cric 
AnaiyftiSj&fcmperproblcmata 8'. aut 7'.gr.aduspcrcurva$ 4'. problcmata 10'. aut 9'^ 
per curvas 5'. problànata b*. A: n*. ptr curvas 6'J9t fioonifonni in i nfin i t nm iiieâlodo 
cxpedientur. Cdmcioatra pcrCartefium ptobîcmata 8*. aury'. gradus curvis-5';aut6'j 
indigeànt : problemara 10'. aur 9', cnrvis 7' . auts'; pcoblemata 12'. aut u'. carvis 9'. aut 
]0' . & fie in iafinitum , quod quàm longe à (impiicitate de vetxcate gcoaiccriçâ abiitj vi-' 
dcantipfiOartdianitftilcfiitàVifimifucrit^conttadicann ■'•.r:. 

V<t'r1tatemenlmcanti^inqitfiimàs,fcfiinlêtlpds tandiwi alicubi deliteicat, caii| 
libcriti ftatim anlmo&arfiplcdemur &agnorccmus. Tanra me lànc, ut vcrbis alicnis 
utar, hujusporrcntonfTimi ingeniiinccflîtadmilatio» ut pluris ûciam Cartelium crran- 
tem quam mukos WT*ffl«rnir. P 



) 



114 Varia Opéra 

DISSERTATIQNIS 

y j 'K.s' lii. 

H Me ad pcner.iJcm Doarinam fortaflcruâSciant.quaecnim probicmata Cartefius pcr 
gradus curvarum clatiorcs dcteriiiiiut cxpcciicnda, eanos gcociiU mctbodo ad 
curvorum giadum dupk> muiocemfeikiterdqxd&mud. C^cxi iM taflWQ intelligi 4pbete 
pKNiundainus, oc fti âkenni wnliam onwei oaiBino qncitiodcs stdmknm- Majus quip- 
pcinfiniti cafijs (pccialcs non reçu lin rjuvat itaquc ultcriùs cxpatiari 3c:Analy(în Cartdia- 
nam nôn Ibliim ad tccminos duplo minores, Icd ad c)Uaclruplo , lcxcupJ(?, dccuplo , çen- 
tuplo &c. in iaAnitum ^Uqiundo mmorcs dcpcùiK:rc ut tamù aiagiS cttot Caite- 
i«uiàsdctcgatur& proprium ftatbn ab AnatyO Rmediuin coaft<p)3tiir:poceOates an- 
tem per numéros ipûramej^oocntesdd^iuusingicacKbiûdati deinceps com- 

nodiiiis crit. 

Fioponacur invcnite fcx continué proporcion^lcs in.tcr duA^ datas. Sint; dwf d4ts B & 
Déprima invcnicDdarum pomciir A4îct a-quatioiiitics Dii>c«qiiatio Iccunlàni 

€àrcc(Ium per aitvas 5' tancùm aute' gcadus (blvi poteft. Nqs per ciifvas4' gndw 

in fccundâ hujus dilTcrtationis parte ficurrcliquas ctiam cjuficm natura? gcncralircr rc- 
roJvimiis. Scd nihil vetat quofninùs eampci curvas 3' gradus rcibivamus. itquentur 
quippc finguli aequationis termini homogcneo icqucnti A* E* D,zquabitur ex una parte 
A' & divilis omnîbàs per A* «anebit D «quatio intcr E* D & A* qiue <ht»at patet» cur- • 
vam 3' gradus. Ex altéra vero parte A ^ E ' D xquabitur B * D , & omnibus pcr D di\ ifis 
& reliquis fùbquadraticc deprcflîs , mancbit «quatio inter A * E & B ' qua; dabit ctiam 
curvamj' gradus. Harum auteoi duaium cutvarum incerfcâip d^it valorem A » ^oc cil 
priobfcmacîs propofiti per curvas 3' gradus iolntioncav 

Sed proponatur intcr dUas datas invenire duodccim médias proportionaks continué , 
a^quatiocrit intcr A & B " D , camaurcm CarteHus folvi tantùm pcr curvas 11'. aiir 
u'. gradus ibivi poiTc cxiAimavit.Nos gcneraiitcr ut linuks qualvis ejulfjlem gradus cam 
in lâunda huius diflèlililionts pane pcr curvas 7' gradus iôivi poflè dpcntmos. Sed ukç- 
fiùs inquirenti occurrit ftatim elegan^er curvas j' gradus (blutio, imo & datur p^ 
curvas 4' , ut infra viderccft : xqucntur primùm fingula hujus iquationis membra ho- 
mogeuco A ^ £ D , ex una parte nempc A ' ^ , âc e« altcra B " D, in prima omnibus pcr 
A' divifis, fîctxquatiointer A'&E*Dquaedaccttrvam5'.gradDsutpatct- In lèc^nda 
ommbtts per D dîvids & per quartam potdîatan five quadratoquadimil dqtrdScfcqn- 
ncbit arquatio intcr A* E & B ' qux dar curvam 3' gradus. Per duas itaû|UCÇarvi|f 4|<M^ 
rum una cft j'. gradus, altéra 3'. probicma propolîtum cxpcdiraus. 

Sed idem etiam probleiiia âciUùs, hoc cû , pcr curvas 4 ' . gradus confti uerc poflqmus) 
. cqnôiCurfingulaaequationisnKnibi^A'C DfietiUihcpoftdivifioBfinper A ^ A * 
aeqiialeE'Dyqucspquatiodatcucvani 4'. gradus, ittinç vero omnibus pcr D divilîa, & 
deinde pcr tcrtiam potcftatcni five cubum dcprcflTis fier xquatio inter A' E <5; B* quae 
dabit etiàm curvam 4'. gradus. ProUemA itaquc pci duas4'. gradua curvas faàilim^ 
coiiflmimnsé 

Qui haxexeinpla videii(,noiipoterit dubÂtaie qfitn invcntio rrigefima medianin 
continué proportionalium per curvas 7' , imb 5ç pcrcitrvas 6". podit cxpcdiri. -^quatio 
nempc intcr A ' & B ' D commuai termine A E ' D atquabitur, undc problcma pcr 
curvas 7' . gradus cxpedictur, autcomtnuni termino A E ' D xqi)abitur,undc manabit 
ibliitio pcr curvas 6*. gtadus.Sicinv«ntio n mcdiiirnm. $)|veiiir pqrctirvas 9'> gwdwts^ 
patct ex przmiflis polTe affignari rationctn inter gradum problematisât geiidqQicurvanun 
illud folvcntis omni datâ rationc majorem. Quod cum vidcriiit Carrcfiani, non dubiro 
quin nccdlitati U admQaitioai|& emcndationiii juifli»lûbiwbaot.Adve(tcnfluio «uitçm 
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Imnutandâm i^pc cflTc ipûm xquationis 



ijitcommodampcr partes aliquotas di- 



vifiooan homogctieaipûrecipiini^qaodlèmd nioiiiiifle Afficict. Proponatnr viddîcet 
invenikxiecciTi mcdiarum & Htaequatiointcr A " &B "* D, âucaturquodUbetcxho^ 

mogcncis in rcdam datam vcrb. grat.Z.tit fîtxquatiointer A"Z D Z,iracnim 

adnumcrum upervcnictur cujus ope faciliima pcr partes aliquotas cvadct rcduâioaut 
dqpcdficxquetur iddeUcetquodUbetexhomogcncis A '£ * illinc orictur zquado in- 
CerA*Z ^E^qux dar curvam 4' gradus. Ifttnc VCtb bcncfîcio cxcnâkniis lato- 
ris qiiadrafoquadratici intcr A ' E 5c I.uiis qiiadratoquadraticum homogenci dati 
h'" DZy quod,/îpbcct,fitNlbliduQi, qux aquatio dat curvam 3' gradus, atque itain- 
Venientur 10. mcdix per duas curyasquarum aJtcra cd 4'. aJtcra vçro 3'. gradus. Qupd 
par kvem illam priori' cqiiationis immiit^Cionein âcillimè ifiiinus cxebntv Ncc moroc 
infînita alia qux Analyflisars ipCx abonde fitppcdirabit compcndia; Hoc tantùm adjungo 
caomniaquarfuperiusdiximus non (olum locuni habcrc cum potcrtas ignora nullum 
aliud lub gradibus inlvrioribus adtcduin continct homogcncutn , Icd ctiam li aliqua ex 
hocnogoieis à gradibus potdhti pcoxiiiuoiibas adficiancur ut fi A -•■ N A " M 
A" H- R A '*cqaetiirB" D, Àâutio hujus qiu^onis perinde fàcilis rcddcturcon> 
niuni jdfumiitozquationis homogcneo quo (upra u(î fumus , ncmpc A ' E ^ D, ,ic (1 in- 
Vcnicndz u mcdiae incer duas datas propoacrcntur. Simili autem in xquatu>nibus ab al- 
tioiibiisgiadibtuadfiîaisuteiiiiirardficioi " ' '**^"*'''f^f;. 

Notandum cameni^cquationibusin quibus una tantùm cqieiiturigiiotâqiuntitas es 
una parte, exponcntcm potcftatis illius purx dcbcrc elfe numcrum primum ut ab co gra- 
dus iJlius problcnutis defignctur. Si cnim cxponcns illc lit numcrus compolkus , problc 
ma ad gradus numeroium qui cum metiuncur Aacim dcvoloctuc.Qaciaiitiir,cxempli gra- 
tii, g médias continué proportionalcs intcr doas datas , fiec «quacio tntec A ' & B ' D» 
que câfij cum numcrus 9. fît compofitus à niimcro bis mcnfuratus, inferctur problema 
elfes', gridus , quodquidcm ira le habct , Ci cnim intcr duas datas rcpcriantui du^ mc- 
diae, rurfus intcr prinum ôc fecundam , lêcundam & tcrtiam, tcrtiam & quarum rcpc* 
rianmr fimiliter'dttâe medix , fient t medix inter duas pdmùm propofitas liineas. Si quc« 
ianturi4. mcdix intcr duas datas , xquatio qux cft intcr A ''&B '*D indicnbir pccMe* 
ma dcvolui ad alia duo problcmata quorum unum cft 3' gradus, altcru m 5' . undc jpparct 
exponcntcm purx potcl^atis dcbcrc cfl'c numcrum primum ut vcrè gradum problcmatis 
CJ^Mûmc & defignet. 

Cum autem numccos à binario quadraticè in fc duâosSc unitatc aoâosefiê lèibper nii- 

mcros primos apud me conftct & ;am dudum Analyftis illius thcorcmatis vcritas fucrit 
fignidcatai ncmpc ciTc primos 3. 5. i7> 257. 6^7. âccin iniînirum^nullo ncgorio indc dcxi- 
. vabitnr nnediodut cujus beneficio probkmi oonftnwmus cu;us gradus ad gradum corva* 
nim ipfîns ibhitiom inftrvientium tationem habeat data quavis majorem. Pn^xuia» 
tur namquc intcr duas datas invcnirc 256 médias continué proportional es fier xquatio 
intcr A**^ &B *'*&finguli tcrmini xquabunrurlèqucnti A**°E'*D, ôcmoxqux- 
fiiopcrcurvas 17' gradus cxpcdiccur, li quxrantur mcdix 65536 qu|^iopci curvas 257 
gradis felvetur, & ficin infinitum gjtadns lAajods nnmeci dc^meturad ^Eadmn amneci 
proximcminocis. Inter duos autem proximos rationem in infinitum augeii quis n5n 
vidct ; An ergo erraflc Cartefîum ultcriùs CarteHani diffimuIabuoMgO Ûnè i^K» & quid 
fiatuendum hac de te ùt (bilicitus ôc ucitos cxpcâo. 
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PORISMATUM EUCLIDiEORUM 

Renovata Doâtina , & fub forma Ifagoges 
recentioribus Geometris exhibita. 



NUMERAVIT Pappus initio libri fq)timi liWros vctcrum 
Geomccrarum ad iît»» <^K*Ao«f«r«» pertinentes : qui omnes cùtii 
temporis injutiâ pcricrint, cxceptis unico datorum Euclidis libcJJo 
& quatuor prioribus conicotum Apolloni* , claborandum Neoic- 
I ricis Geometris niaximè fuit ut damnum opcrum, qux tcntavit 
cdax abolcrc vctuftas , aliquantirpcr rclàccircnt > Ôc primo quidcm 

fubtiUlfimus illc , nec unquam ûtis laudatus Francifcus Victa 

ApoUonii »^*?^' libro* unico, qucm Apollonium Gailum infcripfit , libelle féli- 
citer reftituiticujus cxcmplo fead eamdcm provinciam Marmus Ghctaldus,& VVillc» 
brordus Sncllius accingcrc non dubitarunt, nccdefiiit propofitocvcntus , libres cnim 
Apollonii *»>» *»»T*/uiîf, ymfU ««Ts^îr , InftanifMf -nuM Sc nxxrtDif illorum bcncficio vix am- 
plius defideramus. Scqucbantur loci plani , loci folidi , & loci ad fupcrficicm. At huic 
quoque parti non jgnoti nominis Gcomctrx fuccurrcrunt corumque opcra manufcri- 
pta licct, & adhuc inedita laterc non potucrunt. Scd fupcrcrat tandem intcntata , ac vc- 
lutdcfpcrata porifmatum*Euchdacorum domina .Eam quamvis opus artificiofiflîmum, 
ac perutile ad refolutionem obfcuriorum problematum Pappus aflcrat , nec l'upcrioris 
nec rcccntioris zvi Geomctn vel de nominc cognovcrunt , aut quid cflct folummodo 
Ûint fufpicati. Nobis tamcn in tanfis tcncbris dudum «arcuticntibus , & quâ rationeirï 
hac materi^ Geomctrix opitularcmur claborantibus^ tandem fe clara vidcndam ob- 
tulir, & purâ per noûcm in lucc rcftxlfit > nec dcbuit invcnti novantiqui rpccimcn poftc- 
ris invideri,poftquam cnim Sucvicum fydus omnibus difcipiinis illUxit, fruftra fcicntia- 
rum arcana tanquam myftcria quxdam abfcondamus, nihil quippe impcrvium perfpica- 
ciffimo incomparabilis Rcginac ingcnio , nec fas ccnfemus occultarc doftrinam quam 
vcl unico dumtaxagiut inlpirantis, aut mandantis nutu, quandocunque libucrit , dctc- 
âam iti vix poITumus dubitare. Ut autem ciarius fc prodat totum porifmatum hcgo- 
tifim , cclcbriores quafdam propodtioncs poriûnaticas fclcgimus calque Geometris 
& conGderandas ôc cxaminandas confidcntcr cxhibcmus, ut mox quid fit Porifma & cui 
niaximè infcrviat ufui innotcTcat. 
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Mathemacica. 117* 

». " 

Poriima primum. 

Videatur figura forifmatis i. 

SInt daat teStm .ON, O C,. qoacaogvlum cooftituanc inpifa&o O dcfiotip&pofitioN 
ne datz , dcntur & pun£b A & B, à piinâis B & A ducantuc rcâx B £ , A F ipH 

OC paralL'li & occiirrcntcs tedtx N O produû* in punâij E & F, jungatur rcdb A E, 
qua.- rcdz C O pioduâz occvirrac 40 D , juo^ur ûidçQtrcâa FB, qus cidcm tcâx 
COocconaciaCacadqaodVis puiiéfaimreArON mV, vvi!]igcaciâ,iafleâaDturie* 
cïx A V»fi V» ita Qt rcda A V occunat tc&x O C in pundo S reâa autian BV cidem. 
O C occurrat in pundoR, rcaangulumÛbÇIL ulP $fl^%iiAle ièllipacnticâaogalo 
Uib C O lu OD, idçoque Ijpauo dato. 

Porifina fecundum. 

Fideaimr figura forifmatis %\ 

EXponatur parabole quzvis N A B , cujus diamctri quzlif>ct fînt B E O , fuman- 
tuc in curvaduo qua.>vis punûa A & N > à quibus inflcâantuc adaliud quod- 
vis caivcpttndfa]m,utD,ReâsADN> qtue in diametris punâa E,0,G, (^lig- 
nent » in eademc^amctro abfcindcntiu: (êmpcr dux tcfXx , quz. Qmndcni (crvabùnt 
lationeiniciit iicmpe ut OBadBEyita, ad GB » idqae in iiifioitiun. 

Porifma tcrtium. 

Videatur figura fàn'Jmaiù |. 

ESto circulus cujus diamctcr rcûa A D , Cui parallcla urcunquc ducatnr|N Mî 
circulo in punt^is , N &Moccurrcns> & (int dara punfta N & M, infleftatur 
utcumquc tcCtz N B M , quz iccct diametium in punûis O & V. Axo datam clTc 
rationcm reâanguU (iib AO in D V , ad teâangiilam fiib AV in D O i ideo- 
quc n inflcâatur NCM fccans diamarum in punâis R, S « «rit ièmper lit reâan- 
gulum fub A N in D V ad rcdVangulum. fub A V in D O , ita rcftangulum fub A R. 
in D S , ad rcdangulum fub A S in D R. , necdi&cilc dk propofitioncinad cUipics, 
hypctfaolai& oppofitai &S Ûoae» cne a tocp 



Varia Opéra 
Porifmà quartum. 

VtJeaiur figura forifmatis 4. 

EXponamr CirathM ICH oijar âiaiiieter IDH data, centràm D.ndiiisad 
diamctrum normalis C D , fumjuicur in diamctro produâa pund.i B & A data » 
& fint rcébc A 1 , B H xquales, fiât utD I ad I A, ita D L ad L I, & fit rcûa D R atqua- 
lis D L , dabuntur punda R & L, jungatur rcfta C A cui œqualisponatur A F ad 
diamctrum pcrpcndicularis , cidemquc fiatBGzqualis de parallcla, inAcdatur quz> 
visceâa ad cicculttin à punftis F G, ut F E G, qtue diamenum (ècerin panais M 
M, Aio fiimmam duoram quadtiitorum R M, L N acquari fcmpcr cidcm fpatiodatos 
iifdcm podtis in fècundo cafu jungatur rcâra C L cui iqualis ponatur L P ad diamctrum 
pcrpcndicularis , cidemquc aequalis & parallcla liât R Z* , li à duobus pundis Z «Se P in- 
flcûatur qitaelibéc ad drconJacmUm refta tic PV'Z fecam diamctrum in pundtis 
K A: T quadcatiorum AT A: B K ag^cgatum sqiiabitut ftmpec ahcci Ipatio dito. 

•• Ponfma quintum, 

UtJeatur figura forifmatts 5. 

ESco circulus R A C , cujus diameter RDC data , ccntcum D , radius D A ad dia- 
mctrum nocmatis , famannir ntcilnquc punâa Z-dc B data in diamctro à centro 
Dieqilîdiibiiria , A: iunfta A Z fîat zqualis Z M ad diamctrum pcrpcndicularis cidcm- 
que atqualis, & parallcla ducatur B O , infledatur quxvis ad circumfcrcntiam rcfta 
MHO quz diamccxum in punâis E&N fccct » crit Icmpcr ratio quadratoriim £H , 
HCfinuilfiimptaramadtriangulum £HN djtta, cadcm nçmpc quafrefbe AZ ad 
qoactam parcemrcâae ZD.Exadduftis potifmacibtis, quorum propoficionès dcgan- 
tilTimas & pulchcrriniascflcquis diffiteator^ haud difficulcei indi^anda (e piodic ip£i 
porifraarum natura. 

Enunciari nempc polTcrCyCundùm Pappum,vel ut thcorcmata vel ut problemata fta- 
tim patet,nos &ne ut thcorcmata cnundavimttsj&d nihil yctatqnominns in problema- 
ta transfi>rmcncur;cxcmpU causa (îc qutntum porifma concipi poted.Dato circulo RAC 
cujusdiamctcrR C, quirantur duo pun£la ut M & O, à quibus fi inftc(n:atur quxvis ad 
circumfcrcntiam re^ ut MHO tàciat fcmpcr rationcm quadratorum ab ablciiUs £H, 
H C ad triangulum E H C datamncc làtct ex fiiptadiâo thcoremate conftni^o«fi enim 
pooatur rcâa A Z cfle ad quarcampartcm Z D inraeionc data , omnia conftabunt, eâ- 
dcmquerationc in rcliqoisÂomnilwsomnmoporilmatibus tiiebremataàn problema- 
ta âcilè cranGbunt. 

Qg5xlautcm innuit Fappus ex fenccntia Juniorum Geomccrarum porifma deficerc 
hypodicfi à locali theorcmateiid âdè totam pofîfinatis oaturam fpccificè révélât ncque 
alio fcrè amilioquim eo quod faaec vetfaa fiibminiftrataiit hajurce abdita materiae pene> 

travimus. 

K Cum locum invcûigamus, lincam^cdam aut curvam inquirimus nobis tantifpcr 
ignotam , doncciocnm ipfum invenienda lineae dcfigoavertmns , (êd cum ex fuppoH- 
to locodato&cognitoalium locum vcnamur,novus iftclocus porifma vocaturab Eu- 
didc y qua rarioiie locos ipfos porifinamm nnam ipecian & ellè & vocari vetiûimè 
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Pappns fnhjunxit. Exemple unico dcfïnitioncmnoltram aftrucmus in figura 5'. ponf- 
matis, datàicctà R C , ii quxratur curva quxltbct ut K A B cu^usca lit pcopcictas ut ît 
qaplMxt ipfius punâo ut A dçmifla pcrpcndicolari» A D ùàat qœidnitaii A D lequa- 
lereâangulo R D C.imrenienias qitvam R A C cHc circulî circumfèrcntiam, Icd H ex 
dato jam loco illoalium invcftigcmus , problcma vcrbi gratiâ porifmatis 5'. novus illc 
locus & infiniti alu quos pcciti lâ^àtas Anâlyilz t&^rxiîçat^^J^çx jam cogiuto eli- 
det> porifmadirfmr. / ' 

.. . Cinn afitask ut fsaa diximos Pocifinaca ip(â fint lod,enocem latini Pappi intcrprecis 
ex gncco tcxtu cmcndabimus co loco ubi PorifiTiariim opus pcrutilc ait ad rcfolurionenx 
obfcuriorum problcmatum ac corum gencrum qujc haud comprchcndunteam qux 
multitudincm praebccnaturam > quz uitima vcrba cum nuUum fccc icnlum admittanc 
ad iptiimauthovem recnnendumoijus vert» in manulbiptis CodicibQaitaCe'habeht, 
Tiif/VfMT* inm^Asir £9fWf4M ttKrnxyirémf i» fjr àtJèm tf .^St 9i df àt r tt09 mf ^ ia p itm mi rfir yii» 

Ait igitur porifimta conferrcad Analyfin ob(curiorum probicmatam ft-ge u c rfl m 
hoceft problcmatum gcncralium , ex diâîs enim appartt porifioatusâ ptopofîtioiies 
cflTc gcncralilTimas.deindc lubjungir, cum natura multitudincm quxvixpottftanimo 
comprchcndi fubminiftrct , quibus vcrbis infînitasillas& miraculo prozimas ejufHcra 
problcmatisindicac folutioncs.Huic autcm vci tiicoicmatum vd problcmatum invcn« 
tioni non deeft pccoliaiis à puciare AnaljrG derivanda methodusi cnfus ope non fdùni 
quinquc przccdcntia Pori(mata ftd plttaqoc alia & invcnimns & condruximus & dc<* 
monftraSmus, & fi hxc paucula.quac ifagogtca ranrî^m & accuratioris operis prodroma 
cmiCtimAs,doâisarridcant,trcstotosponimatum Ubros aliquandô reftitucmus^uno & 
Eudidem ipfain promovdiinMis 9c Porifinaea inconi fidiwriihia fcaliis qaibttfiamqiie 
diivisminibiliafiuife,&haQcmi»ignmadctiynu^ 
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LETTRES DE MONSIEUR 

DE FEKMAti 

Avec quelques - unes de celles qui luy ont ^Ilê 
écrites par pluficiirs peifoimcs de graind fça- 
voir fur divers fujiets €e M^ematiques ou 
4e Phyfique. 




LETTH^E DEM. DE FE%MAT: UV 
%^ Te^ Merjeme Minime^ 

• t>a f, hâmt0i4, • 



ON n. rs&fi. 



J'ay rcccu vôtre lettre a\ ec isfaif^on , puis cpi'cHe contient des remarques Se des 
expcricnccs trcs (ingulteres. J'en Émay fettimc que je dois , & de tout ce qui me vien- 
dra <le vôtre part. Je n'ay point vcu ïlctivce éc Muiiquc plus nouveau de vous que 
cdàjr vous appdksqu^ftioiit fiainKiiiiqsc* , qw fiy un antre ttcucil 

ét qucÀions , & les mechaniques de GaliliH»jRkdei[»bn(hatîôndchp-opoif^ de 
IIkIïcc n'cftoit fas de grand dilcours & de gjrjmde rechcrdic, je vous fcnvoyerois 
frclcntenicnt > mais elle jcontiendra autant qae deux des plus grands. traitez d'Atcht- 
raeife,' ée ^Mteque je tomdcfnandemipeiidelotfir potircda,4tGcpetidam yotnit 
pouvcs tenir pour très- véritable. J'en diefleray un traité exprez , ou ftimûifàiaif voit 
de nouvelles hdices aufïi admirables qu'on en puiffc imni^iner. Pour vous m donner 
l'avant-goût , en voicy une , cLl pcut-eftre cette li^nc que Meneiaits appcûc adnti* 
tiftjledaiisle Pappus. . . , .* . . ' *• 

Efto hetix AMB inckculoCHB, dijiKeaiBtpropriot», ot duâi qù^Miet ro- 
ûâ , vorbi grariâ, A M N , tota circuli circumfettntia fit ad ejulScm ckcumfcrentix por- 
tionem N C R ut A Bquad.ad quad. A M (inboc autcm harc hchx diffcrt ab hciicc 
Acchimedis quod in hcUcc Archim. Ht nt circunnferentia ad poctioncm NCS, it-^ 
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■ A B ad A M ) pronunciamui pciiiid %iliumfiibiiclice ftteâà A B comprchcfifiim 
«ûc dimidium totius circuli. ' ' T 

Deindc ( quac cft propriecas miraWlis ) ipatitam ex prima icvolittiône ortum ( quod 
\àc fit N) cflc dimidium ipatii M , ex fecunda révolution^ orti , (patiumvooCcxs. 
rcvolutionc ortum cflc zquâle (patio M , & omnia omnino dcinceps fpatia ex qualibct 
rcvolutjonc orta diQo /patio M fimiliter eflc xqualia, idcoque & intcr fc. • 

Je ccoy qift vous m'avoiietcz que ces recherches ùmt belles , mais j'ay (1 peu de 
coonnodité d'en éa^let denaonflcalicini qui ibot des plus mal-ayfc'es , & des plus 
cmbamfl'écs de la Gcômetric , que je me contente d'avoir découvert la vérité , & de 
fçavoir Je moyen de la prouver lorfquc j'auray le loiflrdelc faire . Si je puis trouver 
quelque occalion d'aller j>aflcr trois ou quatre mois à Paris > je les employcray^ mettre 
|)ar 6ait tontes mes nouvelles pcnféa cnccs Am,àqiioy iepèoifay lânsdoâtcdlie 
beaucoup aydé de vos ibins. J'ay veuk Geoftatique de Mr» de Beaugnnd» de wc 
fiiis étonne dabord d'avoir trouvé ma penfcc différente de la ficnne , j'eftimc que vous 
l'aurez dc;a remarque. Je luy«nvoyc franchement mon avis (ur ion livre, vous alTu- 
tant que j'eilimefî ftnt fim cfprit , & qu'il m'en a donné de fi grandes prourcs > que 
i*ay peine à mepcrfiiadef , qu'ayanr cntie|ns une opinion contraire à la (îcnne, je ne 
me (bis c?loigné dclavcritc. Je confcns pourtant qu'il foit mon juge, &nc vous re- 
cufc pas non plus. Et parccquc ;"ay écrit à la hâte la dcmonftration que je vous envo- 
ya, & l'écrit que je luy envoyé, jemet||^y tout»aunetà loifir, fll^chétay même de 
troumde nonvdlés niions ^our ibauak mon opinioa» àriaqiidle pomtant , je ne m'at- 
tachccay jamais pat opiniâtreté dés qu'il me£dn coonoftK IcoomniK. Je 6ûs,9ic 

3^. Merfime Minime* 

Du «4» iiiia ifjA 

jy^ON R. PERE, ■ 

Je fiiis marn,' de n'nvoir pcuvoiisfeire prccifcment comprendre mes (*cntimcn$ 
touchant ma propolition Geoflatique, 11 eft pourtant vray que je n'avois garde de 
la prendre au ùm que vous avez crû, car la feule railbn que j'ay employée contre 
IVypimon de M.deBcangniid» ça ellé celle-là çiéme que j'ay trouvée dans T6tte let- 
tre , de forte que je n'%vols garde de tomber dians un inconvénient que j'aVols preveu 
& condamne. J 'cftime donc que tout grave , en quel lieu du monde qu'il (bit , horfmis 
dans le centre , pris en iby & ablolumcnt , pc£- toujours également s c cft une pro' 
pofition que j'aniois aiftment pti& pour principe fi je ne la veyois cpnfieftée { je tâche- 
tay doncàla preuvcr. Mais qu'elle foitvra]WoaiK»»cdan!'cmpéchepas la vetkéde 
ma propofitiort qui ne confid^e jamais le grave en foy , mais toûjours par relation au 
levier , & ainf i je ne mets rien dans, la^nclufion qui ne fe trouve dans les premiflès. 
Or l'équivoque, fànsdoûtc, eftveniiede ce que je ne vous ay pas afi» expUqué les 
Douvdies prâiëcs que j'ay fiut le (njet des Mediai^M]ucs , & Iciqndles vous vcrcez^iol^ 
fièrement crayonnées lîir le papier que je vous envoyé. C 'cft pourtant à la charge que 
vous m'obligerez de ne les communiquer à pcrfonnc , & que vous me donnerez le 
loifirpour cn£iire les dcmonilrations exaûcs,ou plutôt pour les mettre au net, car 
dks KNit deja faites. L'ioetlr d'Archimede , û pourtant nous le pouvons nommer akiiR, 
provient de ce qu'il a pri; pour fondeonent que les bras de la balance arréteroint,qooy 
qu'ils ne fcufll-nt pas parallèles à l'horizon , dcquoy j'ay démontré le contraire. Si vous 
examinez de nouveau la6.,& la 7. des equipondcrans , vous trouverez que je oc me 
tioQ^pas,,(8c qneià demonftcatioo eft toutc^ fondée (urtcettc fiippofitiofi. . ' . 
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Carfoirlc levier EDB duquel le centre A,celuydc l.i terre C. Archimedc pour 
démontrer hipropolition réciproque desr poids , les divilê en p.uties égales comme h, 
& les attache en didances égales le long du levier. Or il l'uppolc que le centre de gravi- 
te de deux poids cû au point qui divife leur inten alle égalenieiit , & cela cl\ bien vray 
aux deux poids qui Ibnt autour du point A, parccque la ligne A C , eilant perpendicu- 
laire au le\ KT , les poids E autour du point A , le trouvent également éloignez , & du 
centre du levier & de celuy de la terre , & par conlèqaeiu ils le trouvent d égale incli- 
nation, mais 11 dans le même levier vous prenez le point D qui divilê I intervalle des 
deux graves E également , en ce cas le point plus éloigne du centre du levier cÛ aulli le 
plus éloigné du centre de la terre, & ainli le point D avec les deuxgoids E reprelente 
une balance, de laquelle ks bras ne Ibntl^as paniilelcs à l'hortlon > mais li la uefcentc 
des graves le tailbit par lignes parallèles comme en cette figure par les lignes A C , Se 
D N , en ce cas la propolition d Archimcde lèroit vraye. Ce n'eft pas que dans Tulagc 
elle manque l'enfiblement ; mais il y a plailir de «liercher les vcritcz les plus menues 6c 
les plus liibrilcs d'ôter toutes les ambiguitcz qui pourromt furvenir. C'eit ce que j ay 
feit très cxaitlement , 6c je vous puis allurer que quoy que la recherche en loii bien mal- 
aifcc, l'en polVede toutes ksdemonilrations parfaitement. 

Soit le centre delà terre A , le grave E au point E , & le point N dans la lupcrficie ou 
ailleurs plus éloigné du centre que le point £- Je ne dis pas , que le poids E pelc moins 
eftant en E, que s'il elloit en N , mais je dis que H le poids E elt fulpendu du point N 
par le filet N E . que la torce étant au point N le retiendra plus ailcnient que s'il ciloit 
plus proche de ladite force , «Se ce en la proportion que je vous ay afllgnée. 

Je croy vous avoir fuiKiamment expliqué ma pciifée fur ce fujer. Pour la qucflion des 
nombres dont vous me parlez, li vous m'en faites part, je tâchcray de larclbudre : j'en- 
vova il y a dcja long-temps la propolition des parties aliquores à M. de Bcaugrand avec 
la conliruâion pour trouver infinis nombres de même nature. S il ne l'a pas perdue, il 
vous en faira part. Je vous prie de relire ma propolition des graves , & de m'en dire vô- 
trcavis. Te fuis. &c. 

" ' (iAulR^.T* Merfenne Minime^ 

t)u ». Septembre ..,.•!.. 
ON R. PERE, • . , " 
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L.\ lettre dont vous me parlez dans vôtre dernière s ert fans doute égarée , car celle 
que je viens de recevoir cft la Icule ai|i m'eft venue depuis cinq ou fix lèmaines de vô- 
tre part} furie fijjetde laquellcje vousdiray ,que quand nous parlons d'un nombre 
composé de trois qu.u"rcz feulement, nous entendons un nombre, qui n'eft ny quatre 
ny compose de deux quarrez :& c ell aijili que Diophantc & tous lès intcrpfctes l'en- 
tendent , lors qu'ils dilènt qu'un nombre compofé de trois quarrés feulement en nom- 
bres entiers, ne peut jamais eftre divifé en deux quarrés, non pas même en fractions. Au- 
trement , & au lèns que vous 'fëinblez donner à vôtre propolition , il n'y auroit que le 
fcul nombre de trois qui fut composé de trois quarrcz feulement en nombres enricrs > 
car premièrement tout nombre cft composé d'autant de quarrés entiers, quila d'uni- 
tés. Secondement vos nombres de ii. & 14. le trouvent compolcz cha<iun de 5. quarrez. ^ 
Le premier de 4. 4. 1. 1. 1. Le fécond de 4.4.4. i. 1. que fi vous entendez que le nom- 
bre que vous demandez fbit compofe de quarrcz leulcnacnt, & non pasdc quatre, 

CL» • 
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en ce cas ïaqùcftion tient plus du hazard , qncd'iinc conduite aflurcc , & fi vous 
envoyez la conftru^ïion , peut-cfttç vous le tairay - )e avouer, De Ibrtc que j'avois 1Àti£> • 
&it à vôtre propofition, aufios d&Diophante, qui (onblc cft« ïe&ii] admiflfible en 
cette Ibc^ dequçffionsi Or qu'on nombre composé de 3. qixanez feulement en na«t^^ 
brcs entiers , ne puiflc jamais cOrc divisé en 3. quarrcz, non p.is même en fraftions , per- 
fonnc ne l'a jamais encore démontre , & c'cfli a quoy je travaille , Se crois que j'en vicii- 
dray à bout , cette «^nnoiflànce cft de gitandiflîtnc ulagc , & il lemble que nous n avons 
pasaflcs dc^çindpefl jKwrtn vcnic A biMi li l M.dc Bcaagtarid cft«n «elademon avtsf ' 
Si je puis étendre en ce point les bornes dc'TArithmctique , vous ne (çauricz croire 
les propofitions n|frveillcufèsquc nous en tirerons. Pour la propofirion Geortatique,el!c 
clt toute fondée fur ce principe leul , <^ue deik graves égaux joints par une ligne terme 
& laiflêz en libeçtc.tè joindront au centfedela tecK par le point qiii divife cgalemetir • 
la ligne qui les unit , c'cA à dire que ce point de diyiiion s*uaiia an iatntre de la tetrei^ ' 
Meffieursde Palcal &de Robcrval, «prés avoir reconnu que tout mon iMironncmcnf 
e(l tonde lideirus,& qu accordant ce principe, ma propolition elUàns difficulté, m'ont 
nièce principe, que je prcnois pouB ttnaiçome le pj[usdaîr& le plus évident qu'on 
peut demander , 6bligez-mo)r de me^Use fi vous ettes de kiar feitimem. Je l'ay poar-^ 
tant démontré depuis peu par de nouveaux principes tirez des expériences «pion no 
me fçaufoit cootcâcr, & je k leur cnvoyeray au plutôt. }c iùis , âcd -^'--f-y 



Letm de Mepieurs Je Tafcal Je ^ahetPal à Af. 



M 



À P«» fc tir. Aanft tf|<< 
ONSI£tJR;^. 



Le principe que ^^dm denundés podr li Cleo^iatique eft , que fi deux poids 

égaux font joints par une ligne droite ftene & de Iby ikfis poids , & qu etans 
ainfî dilpolez ils puiflent delcendrc librement, ils ne rcpofcront jamais ;ulc]u a ce 
que le milieu de la. ligne ( qui cil le centre de pelânteur des aiicicns.) s'uoil- 
& au ccnne comnmn dâ diolês peûntes. Ce principe ,1 lequel noos avons con- 
fideré il y à loi%- temps , ainfi qu'il votis a «e mandé» parait d'abord fort plau- 
fîblc : mais quand il eft qucftion de principe , vbus içavez quelles conditions luy 
font requiics pour elke reccu : dclqucllcs coii^ions , au principe dont il s'agit , la 
principak manque » içavoir , que nous ignorons queik eû la cauk radicale qui tait que 
les corps peûcits delccndent <iuelk- eft l'origbie de leur pelâniéar. Ce qui n'étant 
p(Mn^ en n6tte connoilTance (comme il faut librement avoiier , & encecy , & quafien 
toutes les atiites choies phyfîques ) il eft évidcntqu'il nous eft impolTible de déterminer, 
ce qui^^^eroit au ccntreou les choies pelantes aipirenf , nyaux autres lieux hors la 
iticSice delà terre, iûr laquelle , ^ccqiienoas y hibitons , nous avons quelques ex- 
périences aflSs- ConiianteS'/ deiqueflet nous tirons ces principes en venu desquels nous 
raitbnnons en la Mcchantqué. 

Ladiverlité des opinions touchant l'origine de la pelânteur des corps , aucune dcl- 
^ciks n'a efté jul'ques icy ny demofitrée ny convaincue de faud'cté par demonilration 
eft un ample téiiioi^i^ 'de ll^noù^ humaine en ce point.; . 

■ # 
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Là commune opinion eft» que hpeûntcur eft une qnsiflté qui iefide (tt» le cot^ 

mcmc qui tombe. 

D'autres loin d avis que la deiccntc des corps procède de 1 attraction d uti autre • 
torps quiittire odoy quinldcend , corame de I9 tente. II y a une ttoifiâne opinion qui 
n'cftpashorKle tiay-fcmblanoe fqa^ ""^ artraâion murueUeenhe les corps , eau- 
fcc par un dcfir naturel que ces corps ont de s'unir cnfcmblc ; comme il eft cvidont 
au fer & à l'aimant, Ic^ucis Ibm tels , que jjj'aimant cftatrcftc, le fer ne l'étant pas, ' 
i'ira trouvât êtfi le tôt eft àttdlé,raliMjKt vcn h^i êL'ûwu» àçax font libres , 
ils s'approchexont leciproquemient l^in^d^'autce s en forte toutefois, que le plus fort 
des deux fàira le moins de chemin. 

Or de CCS rrois cauics po^iblcs de la pefantcur ou des centres des corpi, les con- 
IcquaKCs ibnt tort diifcrciues , particulicrcnient de la premiccc & des deux autres , 
comme nous fiUrons voir en les cnminant: 

- Car fi kpcemicrc cft vrayc , le Tcns commun nous diâe» qu'en quelque lieu. que 
ïbit un corps pcfànt, prés ou loin du centre de la terre , il pe(cra toujours également, 
ayant toujours eiilby.la même qualité qui le tàit pèlera & en me me «degré. Le Icns 
commun nous «Hâe aufll ( poi'ée cette même c^inion pcenkre ) qu'alocs un cor|js le^ • 
po&ia au centre commun des choies pelantes , quand Icspoities du corpÉ qui feront 
de part Se ^'aurre du même centre , feront d'égale pcflmteur, pour contrcpcfcr l'une à 
l'autre, ^s confiderer' (i elles (bot peu ou beaucoup, égalcmcnc ou iné^lemcnt 
'éloignées du centre coniinun. . ' ' . 

Si cette (temiece opinion eft véritable , nous ne voyons point que le (wincipe qUe 
vous demandez polir la Geoftatiq uc puillc fu bfifter. 

Car lôint deux poids égaux A B joints cnlcmblc par la ligne droite ferme Se de foy 
iâns poids A fi & Ibit C le point du milieu de la méinc ligne A B, & Ibint D, £, deux 
autres points tels quels dans ladite ligne dUelespoids A & fi, Voiis demandes qu 'on 
vous accorde que les poids A , B tombans Ubrâmcnc avec leur ligne de lepcMlè/ 
font point juïqu'a ce que le point du milieu C s'unilTe au centre commun des chofcs 
|>clàntcs. Suivant cette première opinion nous accordons , que (i k point C cû uny 
an centré des duA* pelantes , le composé des poids A B demenzenr immidbUe veti-* 
tableocnt. Mais il nous femblc aulfi que fi le point D ou E convient avec le même 
«entre commun des cliofes pcfântes, combien que l'un des poids en /bit plus proche 
que l'autre, ils contrcpcièront encore & demeureront en équilibre.- puiique (pour 
nous fervir de vos propres temies ) ces deux poids font égaux , Se ont tous deux mê- 
me inclination de s'unir aûinémeoedtfe commun dcsdiofts pelâAcs „ &run n'a au- 
cun avantage lût l'autre pour le déplacer de Ibn lieu. Et ne fert de rien d'alléguer le cen- 
tre de pefânteur du corps A B , lequel centre felon les anciens eft au milieu C ; car if 
n'a pas cQc démontré que le point C Ibit le centre de pel'antcur du composé A B H- 
noo lots que h dctbente des coqnfe Bit natQfeHeinent par des lignes parallèles , œt 
qsA eft contre vos fiippolltibns & les offres & contfe la vérité , & même nous ne vo . 
yons pas qu'aucun corps , horfmis la Sphère , air un centre de pcfantenr , poféc la de- 
finition de ce centre lèlon Pappus & les autres Authcurs : & quand il y en auroit un 
en chaque corps , il ne paroit pas ( & n'a jamais cfié démontré ) que ce feroit ce point' < 
la par le<^ucl le cocps s'Untroit au centre des choies pelantes : même cela , pour tes cal- 
ions -pECCedcntes répugne à nôtre commune connoiflance en plufîeurs figures , com- 
me en la lëcondc des deux ligures liiiwuitcs. Eu tout cas nous ne voyons point que 
ce centre de pelanteur des anciens doive cUrc coniiderc autre part qu'aux poids qui 
font pendifs ou fonimus hors do lieu auqud ilsalpitcnt. ' 

Quand à la comi^uiiifon qui vous acfié ftiied'un levier horizontal, lequdclbnt 
prdTé horizontalement aux deux bouts par deux forces ou puiirances égales , dcmeu^- 
le eni'cliat qu'il eft : clic vous Icmblc enticccincnt poieillc au levier preccdciu A B 
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( puis que vous le voulez appcllcr ainfi, ; d'autnnt que ces poids ne prcflenr le levier que 
par la tbrcc ou p.uilVancc qu'ils ont de le porter vers leur centre commun., Comme ii ic 
levier horizontal cft A £, & les forces ou puiflances égales A & B preflàiw horizootidc- 
jncntle levier poar^iè porter à un certain point conimun C , auquel elles «Ipircnt, Je 
lequel cft pose également ou inégalement entre les mêmes puiflaiiccs d.uis l.i ligne 
A B. Ces forces predans également le levier , le relilteronr l une à l'anrrc ièlon notre 

• Cens i encore même que l'une comme ^fut plus proche que 1 autre du point com- 
mun aâquel toutes deux a^itefit% Ei%dRd le levier ne (croit pas horifental > mab en 
telle antre pofition que l'on voudra > cftaiît confidcré de foy fans poids , êc toutes les 
autres chofcs comme auparavant , le mcmc effet s'enfuivra félon nôtre jugement. 

Nous adjoutetons icy ce que nous penibns Tuivant c^tc première opinionjdedeux 
poids qui (èroint inégaux joints comme deflbs à une ligne dtoffie kancSc de ùêA ' 
poids. ■ ■ ' ■'^ " 

Soint donc deux poids incganxA&B, dcfquels A foitlc moindre , & fuir AR la 
ligne ferme qui les joint , dans laquelle le point C foit le centre de pelanteur du 
composé des doifs A B , iclon les anciens i ce point C ne Icra pas au miheu de la 

- ligne A B. Si donc on met le compos^ desp(»ds AB/dcibRequelepointCconvien- 
iie au oâltre commun deschofes pelantes, nous ne pouvons croire que ce composé ' 
demeurera encctcftat , le poids A elVant entièrement d'une part du ccntre,dos choies 
pciàntcs, & le poids B entièrement de l'autre part. Mais il nous iemble que Icjplus grand 
^ids B dent s'approcher du même centre des chofes pelantes jufqu'à ce qu'ne pairie 
dttdit poids B loitau ddà dudit centre vers A OMnmc la partie D, en fôtic que cette 
partie D avec tout le poids A cdantd'une mcme part, foit de même pclàntear que la 
partie E reliante de l'autre part. . 

Si la féconde opinion touchant la caufe deladefcente'des poids eft Véritable, voi- 

, qr les confeqacnces qu'on en peut tirer fiffon nôtre iugemàit. 

Soit le corps attirant A B C D fphcriquc duquel le centre folt H ; & que la vertu 
d'attraftion foit également épanduc par toutes les parties du même corps, en Ibrtcquc 
chacune fcioh là puilTancc ,titcàloy le corps attiré, ainfiquc fuppolcnt les Auteurs 
decette opinion. 

. Sur cette poOtion , le iêns commun nous diâe que les dlftances & autres concj^ioiis . 
cftant pareilles , les paKïes égalesdu corps attiratit , attiKCfoatégalementy &ks m4ga< 

les , inégalement^ 

Soit donc le coœs attité L, confideré premièrement hors.le corps attlnmrm Ai <bi£ 
ijiémela ligne droite AH, à laqudie foit ttii plan pcrpcndiaibirc E HD, coupant It 
corps AB CD en deux parties égales, & parrant d'égale vertu. Soint aufli dans la lig- 
' ne AH, pris tant de points que l'on voudra, comme Kl, par Icfqucls Ibnt menez 
des plans F 1 C , G K B parallèles au plan E H D-CoUpans Te corps attirant A B C D en 
parties inégales , & partant dTinfgate vertu. Alors le corps L eftant en A ^ fera attiré 
vers H par la vertu entière de tout le corps A B C D ; & le chemin eftant libre , il vien- 

■ dra en K ou ctànt il lèra attiré vers H par la plus grande & tbrte partie B D E G , & con- 

■ trcfirc vers A par la plus petite ôc plus foiblc partie BAG. lien icra de même 
' quand il (en parvenu en 1 , ou il fera moimâtti ré que quand il eftoit en K ou en A, tou- 

cdbis il fera toujours contraint de s'approcher du centre H, tant qu'il y foit venu : mais 
la partie qui .utirc diminuant toujours, &ccllequi contrctirc s'augmentant t>yù jours 
il fera coniimicUemcnt attiré avec moins de vertu, julqu ace qu'cftant arrive en H, 
il fera égalcn^ent attiré de toutes parts, &depicarCMencetdhr. 
: Si cette polîtion eft vrayc, il eft &cUe de voirjqnie le corps L pelèra d'autant moins qull 
. lira tMus proche du centre H ; maiscetrd,diminution ne fera pas en la raiibndcs lignes 
H A , M K , H I , ce que vous connoirrcz en le conlidcrant làns autre explication. 
Si la t roiliéme opinion de i,i dclccntc des corps^ cil véritable les conclulions que l'on 
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en peur tirer fonties mêmes, ou fbct appcochanccs dcccUcsquenousavoas tiiêcs. de 
la iccondc opinion. -, 

Puis donc que de ces crois cainfes pofllbles de b pefinteur , nous nçlçavons qocUe'eft 
la vraye , & que même nous ne fbmmes pas aflurez que ce (oit l'ane d'elles-, iê pou- 
vant faire que la vrayc caufc foit composée des deux autres , ou que c'en (bit une tou- 
te autres de laquelle on tiieroit des confequcnces toutes différentes, il nous fembleque 
nous np pouvons pofer d'autres principes pour niibniftr en cette mstietc , que ceux 
deiquebrexpericnceafli^ d'un bon ingénient nous a rendus cectains; 

Pour ces confiderations dans nos conferences de Mcchanique nous appelions des 
poids ^gaux ou inégaux , ceux qui ont égale ou inégale puiiTance de fe porter vers le 
centre commun des choies pelantes ,& nous entendons un mcmc corps avou: un mé-' 
me poids quand Uatoûionxs cette même poifibioe : que Q cette pniflknce augmente 
ou diminuf, alors, quoy que ce (bit le même oocps » nous ne le confîderons puTs com- 
me le même poids. Or que cela arrive ou non aux corps qui s'éloignent ou s'approchent 
du cc!itrc commun des choic| pertes, c'eft cho^quc nous dcfîrcrions bien de fçavoic : 
maisnetrottvansxieo qni sons fittisfiffeûr ce ioiec, nous hiflbmcettt queftimiidde- 
cife , raifonnans lêulement fur ce que ks ancienslc noiisiVDDS j^dêoônvxir de vtaf 
.jufqu'a maintcnanr. 

Vo^'Ia ce que nous avons à vous dire pour Icprefent touchant vôtre principe de la 
Geoftatiquc, laiflans à part beaucoup d'autres doutes pour éviter prolixité de dikours. 

Qijanc à la noavdle proportion des Angles que vous mettes en avant i tSh de la 
démontrer , vous rnppofez deux principes , defquels le premier cft vray :%iais le fc- 
cond cfl n éloigné d'cllrt vray , qu'il y a des cas ou il arrive tout le contraire de ce que 
vous demandez qu'on vous accorde pour vray; 

Lepiemier dk td. Soit A le centre commun descholês pciântcs , l'appuy du levier 
N > & du centre A intervalle A N , foit décrite une pottionde drconference telle queU 
le C N B , pourveu que l'arc C N foit égal à l'arc N B ; & foit confidetcc la circonfcren - 
ce C N B, comme une balance ou un levier de foy fans poids , qui fe remue librement 
àTenUMir de l'appuy N , foint anflî des poids égaux pofez éiCScB. Vous fuppofez 
que ces poids fidtont equilibteeftansbahnccz furie point K.Et il femblc que tacitement 
vous fuppofez encore l'équilibre quand les bras du levier NC & NB fcroint des lig- 
nes droites pourveu que les extremitez C & B (oint également éloignées du centre A, Se 
les lignes M C & N B > (bûtcndantcs ou cordes en effet ou en puillàncc d'arcs égaux 
NCNBi \ 

Toutes ces chofes (ont vrayes cti geiierai} niais nous ne les croyons telles que ]^tir ks 
avoir démontrées par des principes qui nous font plus clairs & plus connus. 

Toutefois en particulier il y a une diilindion à faire , laquelle cft de grande confid c- 
ratidn. Sçavolr que quand la arcs N C A: N § font chacun moindre qn'jm quart ■ de 
drconftrence , le levier C MU, chargé des poids C & B pefe fur l'appujF K i ppuffiait 
vers le centre A pour s'en approcher. Mais quarld les arcs C N , N B font chacun un 
quart de circonférence , le levier C N fi chargé des poids C , B ne pelé nullement fur 
l'appuy N , d'autant que les poids (ont diamétralement oppolèz ) 6c partant le levier de- 
nieaverade méoie ûi» appuy qu'avec un appuy. Finalement quand les arcs égaux N C , 
NB font chacun plus grand qu'un quart de circonférence , le levief C N B chafgé dei 
poids égaux C , B pctc fur l'appuy N pouffant vers P , pour b éloigner du centre A. ^ 

Ce'tte diftinâion eftant vrayc comme elle cft, voftrc fécond principe ne peut fubfi-, 
fier , ce qui paroirra affez parl'examen d'iceluy. 

Voftre fécond principe cft tel. Soit A le centre commun des chofes peintes ," la ba* 
lance ou le levier E F B CD, dont l'appuy eft D. Soit posé un poids comme B, tout en- 
tier au point B pelant de toute iâ puiffancc lur l'appuy B. Ou bien Ibit divisé le poids B 
«n parties êgdesEPBCD.icfquelles toc poséesfiir k leviet aux points F, B>C4>» 



Digitized by Google 



nî Loores 

^tanslcsarcs EF, F B ,B C , C D^-gaux , ôc tout lace EFBCD décrit alentour du 
centre A ; vous Ihppolêz que le poids B mis tout entier au point B pèlera de même lur 
l'appuyB, qu'ollant pose par parties égaies aux points EFBCD. CcUcd tellement 
éloigné du vray , que quclqueibis le poids fi , ainfi posé par J>artks kir le levier uc pèle- 
ra plus du tout lut l appuy B ; quelquefois au lieu de pcicr fur l'appuy B pour tirer le le- 
vier vers A , il pe(cra tout au contraire lut lemcnieappuy Bpour éloigner le levier 
de A. Et toutefois cftant ramoHé tout entier au point B , il pefcra toujours de toute ià 
force fur l'appuy B , pour emporter le levier vers A. Et généralement cftant divisé Se 
étendu il pcicratoûjours moins lur l'appuy , qu cftant ramaftc au point B , 6c vous iup- 
polcz qu'cuticT & divisé il pcfe coùpurs de mcine. 

Toutes CCS choies font démontrées en iUitc de nos principes ic nous vous en expli- 
querons les principaux cas que vous connoiftrcz véritables làns aucune demonftratioib 
Soit dcarckcf A Je centre commun des doboin pelantes , alentour duquel loit décrit 
Iclevier C BD qui ibit de foy iàns poids , poolongé tant que de belbm : & foit B le 
point de l'appuy .auquel fi un poids eft pot.c , nous dcmcyrcus d'accord avec vous qu'd 
pofcra de toute (a puiflancc iur l'appuy B , lequel appuy s'jl n'oft afièz fort rompra , ficic 
poids s'en ira avec ion le^'ier ^uiqucs au centre A. Mauitcnant foit div isé le poids pre- 
mièrement en deux patties égales : & ayant pris les arcs B C & C D ci>aain d'un quart, 
de circonférence , afin quetout l'arcC B D foit une demie circoiifcrence ibit poscc une 
jnoitié du poids en D , 1 autre en C j lors ces deux poids C ^ D pcians vers A ne £h> 
ffont point d'autre effet lur Je levicrC B D , fuuMi qu'ils le prtlVeront également par les 
deux cxtrAxiitcz C & D pour le courber. Suppolant donc qu'il cA aflcz roide pour ne 
pas plier ; ils demeureront iiir le IcVicrdcxiicfflc quc's'ijsccoicnt attachez aux bouts 
du dianiettrcD ACûns qu'il foit bcfoindc l'appuy B fur lequcUe levier chargé de 
fcs deux poids uc £ùt aucun c£foct : âc quand cet appuy fera ofté , le tout demeurera 
de même qu'avec l'appuy , ce quicft aftczjclair. 

iî le poids eft diVisé en plus de deux parties égales,& qu'cftamcftctîdurur des por- 
tions égales du levier, deux d'icelles parti es fe rencontrent aux points C,D, & les autre* 
dans l'efpaceC B D ; alors'ccUes qui Icront en C 6c D ne dbargeroiK point r.ippuy B : 
quant aux autres.clles le ckafgcront , mais d'autant moins que phis elles approcheront 
des pointsC D , .'ui(quds iînit b charge : ainfi il s'en ùudra beaucoup que toutes cn- 
rembleétci>duës ehargont autant l'appuy que lors qu'elles font ramaâces en B : dlcsœ 
pclênt donc pas de même. 

Davantage l'oint pris les arcs égaux B C & B D chacun plus grand qu'un qu.irt de 
circorrtetence , & foit imaginée la ligne droite C D > puis eftant divisé le poids en deux, 
parties égales lculcment,(i>intatLKhées l'une en C, & l'aiicre en D i alors il eft clair que 
le levier chargé des poids C, D, pefera for l'appuy B 5 ouis cclôratout au contrairc,quc 
fi les deux pcuds-cftoint raniaflèz en B : c^ û l'appuy n'eft pas alTcz fort iJ rompra , Ock» 
poids cmportans le levier , que nous Ibppofons cftredc foy Tans poids , ne cellerotit de 
mouvoir tant que la ligne droite C D foit venue au point A, le levier eft.Mit moiwé en 
partie au deflus deB vers P, au lieu de s'abaiiler Vers A comme il arrivctoit lî les poids 
eftans ïamaflcz en B, avoint rempu l'appuy. Voyez quelle diffcccnce. 

Enfin foit le levier comme auparavant , auquel ibiiit des quarts de circonfèrcnoc 
B C , B D , & de pîirt & d'autre du poiat C foiiK pris des arcs égaux C G , C E chacun 
moindre qu'un quart. De même de part & d'autre du point D foint pris les aîcs égaux 
entre eux & aux précédents D H , D F , tous commenitirablcs au quart. Soit aufll di- 
iiisé tout l'arc E B F en'tant de parties égales que l'on voudra , en forte que les points 
E,C,G;B, H,E).F, foint du nombre de ceux qui font la divilion, & tpit divisé le 
poids en autant Je parties égales que l'arc E B F.klquelles parties de poi^s foint posées 
fur les parties de la divilion dit levier : alors les poids qui le trouveront potcz lUr les arcs 
£C & ED déchargeront auunt l'appvLy B qu'U eftoit çhM$é par ceux desarcsCG, 

D H : 
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DH : partant tous ceux qui feront fûrlcsarcsE G &FHncclïargcrontpointI'.ippuyB, 
lequel , parce moyen ncl'cra charge que par ceux qui fcroiy fur larcCî B H , & ficntrc 
B G & B H il n'y a aucun poids ( ce qui arrivera quand ces aL-<:s D (J 6w B H ne ùironc 
chacun qu'une partie de la fiilHite divifioo da-lcviei ) alors l'appuy B firra entieremeric 
décfaarge.Voyés donc combien il y a de difiètence entre les poids ramaffcz cnB,& éten- 
• dus pir parties fur Icleviej E B F, voyez auffi qu'un même poids divisé par parties, & 
ctcndu iur le levier , pcfe d'autant moins fur l'appuy B que plus grande clt la portion 
qull occupe de la circonfcrence décrite alcntouut du point A centre comnàun des chu- 
Âs pefântes. 

Cette dernière confidetation pourroit bien cflre caufc qu'un mcme corps pcfcroit 
moins , plus proche que plus éloigne du centre commun des choies pelantes ; mais U 
proportion de ces pelântcurs ne (croit nuUcmcnc pareille à celle des diilanccsi âc Iccoit 
peut-eftre trcs difficile à examiner»- 

Mainteaintpourvcnir à vôtre démon (Iration. Soit le levier G I R , duqucll'appuy 
Toit I , &; que les extremitez G,R& l'appuy I foint ég.ilenienr éloignez de A centre 
commun des chofes pelantes^ alentour duquel fou imaginée la portion de circonlcren- 
ce G I R, & foit fait que comme l'arc G I eû à l'arc I R^ainO le poids R Ibit au poids G. 
Vousdites que le levier chargé des poids G R demeurera ta équilibre (ùr Ibn appuy I. 
Quant à la dcmonftration, vous fuppolcB qu'elle eft ficile en conlcquencc de vos deux 
principes precedcns. Et de fait fi ces principes cftoint vrais, il ne refteroit aucune diffi- 
culté, &la choie le pourroit conduire ainlît Soit tàite la préparation iuivant la mé- 
thode d" Archimede, en Ibtte que lés arcs R R M Ibint égaux , tant entre-eox qu'a 
l'arc I G î & les arcs G B , G M égaux , tant cntre-eux qu'a l'arc I R. Et foit eftcndu le 
poids R également depuis Q^jufqucs en M, & le poids G aulfi également depuis M juC- 
ques en B } ainfi les deux poids G R liront cgalcracnt étendus, fur tout l are B G I M 
R QJequel arc ièra quelquefois moindre que .la cicconlètencie entière , quclquefiiif 
égal a iccllc , & quelquefois plus grand. Et d'autan^ qi^e les portions I B , I QJbnt 6§^ 
les , le levier B G I R demeurera en équilibre, par le premier principe lîir l'.ippuy 
j. Mais le poids G ctcndu depuis B iufqucs en M pcfe de même qu'eftant ram^lk- au 
point G , parleiccond principe : & par lem^me principe, le poids R pose de même 
dtant étendu depuis M jalqucs en Q^, qu'eftant ramafsc au point R. Partant ptUs que' 
ces deux poids eftans ram.ilTcz en G ic en R pefent de même fur le levier , qu'cftans 
étendus, &qu'eftans étendus ils font cquiUbrc fur le levier > ils éliront encore cquiii- 
bre cilans ramaiTez en G & en R. 

En ce cce demonftrati<m tout ce quî eft fondé (ùr le iccond principe , reçoit tes mér 
mes difficultez que le principe même : & partant la condttium ne s'enlnic point quci 
les poids G R, faffcnt équilibre fur le levier GIR. 

Nous pouvons nous contenter de ce que dciUis, croyans que vous ferez fatis&it : 
ipais nous vous pticins de oonfiderer encore detix lriâ^ncés dont la première eft celle. 

Au levier G I R. iolt l'angle G I K droit , & partant l'arc G 1 R , une demie dtcon* 
fcrcnce décrite autour de A centre commun de; cliofes pelantes. Si l'on pofc l'arc G I, 
moindre que l'arc I R , par exemple que G I foit le tiers dcl R & le poids R de 20. li- 
vres » il Êiudroit donc en G 60. liurcs félon vous.pour taire équilibre fur le levier GIR 
appuyé au point I , & toutefois fi vous mettez des poids égaux (en G Ac en R, ils lêront 
diamétralement oppolèz , 6c partant par le principe dé la Gcoftatique an cas dùdit priii- 
cipc , accorde par vous & pAr nous^lefdits poids égaux fiiront encore équilibre comme' 
s'ils pefoint fur les extremitez du diamètre G R vecs le centre A : & quand il y a une 
fols équilibre , pour peu que l'on aiigmenM oii diminué l'nn* des poids l'eqqilibte Qt 
perd. Voyez comme cela fc peut accorder avcc\vAtrepofition. 

La Iccondc inftancecft telle. Soit A le centre commun des choies pcfintcs à l'entour 
duquel (bit h circonfcrence GIR, l'appuy du levier 1 , & les bras 1 G « 1 R dclqucls G I 
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feit le moijiidre s ft felt prolongée kÙgnedioicc I A (iifll qÉ'ctttt NiÉtitltiela cbC^yB- 
fcncc en B. Panant (elon \ ous , il faudra en G un pliAgtuid ftrfds^u'ch R. Et fi on , 

prend l'arc I C plus grand que I R, mettant en C le même poids qui cftoit en R , il (hu- 
dra en G un plus grand poids qu'auparavant pour faire l'équilibre. De même prenant 
l'arc ID, encore plas grand que IC,dcfti&mIDeftreiebrasdiilc!rier,atmettifiteil 
iDlemémepoids quieftoHf^Cyilâttdracncorcaugmcntçr lepoidsG. AinHplus le* 
bras du levier qui en f.i ctrconfcrcncc I R B , aboutira près du point B , eftant char- 
ge du mcinc poids , f lasilùudra en G un grand poids pour contrepelcr. Et félon le 
Icns commun par le raifonncmcnt ordinaire , le bras du levier eftant la ligne droite 
I B chargé conuneéffiis, il fiiidroit en G le plus grand poids. Ët toOtdbis aM le poidi 
qui fcrt en B t pe&m vers À âiroit tout (on éfFort fur la roidcur du b#as B I , & le moin* 
dre poids qui (eroït en G fidroit balancer le bras I B ver"; D : & pour peu que le poids qift 
icra en G taH'c balancer le bras i B avec ion poids, vers D ( ce qui eft facile à dé montrer ) 
<rioneno>ce4^ti«mGqiieBlbitent!iôrsbtfiteo^ quelque cho* 

fc de choquant deWktepofition. 

Enfin , MonHcur , paroéi|lkl; l'cxpCriencc de ce que defliis , ne fe peut faire parles 
hommes , des poids à l'égard de leur centre naturel ■■, (i vous voulez prendre la peine de 
la £iirc aleficour d'un centre attiiictd,ruppoiant pour levier un petit cercle artificiel. 
anliettdagMnd ceNtemKiiKl,ac(ie»paillàiifieii|iil agiflem pu al^ttkVcisk lÉP 
tre du petit cercle au lieu des poids qui tendent vêts le centre du g|êRnd)VOu*trmrei 
rezqucrcxpcriencce(l du tout Conforhicàce raifonnemcnt. 

Si vous avez agréable de continuer nos communications fur ce fujet ou fur celuy de 
la Geomctcie en laquelle nous Içavoosqne von* eioelleE etititMoiâ^OM de «e téiiipai 
nous tâcherons à vous donner contentement ; & ce que nous vous propofetoni nefès 
ra point par forme de queftions , car nous en envoyorons Icsdctnonftrations en rtidrtic 
cemps pour en avoir voftre jugement. Vous nous obligerez auûi de nous fauc part dé 
vos pcnséesi l^ns fi>mmes , ftt. Y' 

LiHfû de Mi de Fermât i Mejfiturs de Tafcal <^ dé 

%pbervali 

Du ij. Aouft I* j«, ' ■ 

J'a^ kuavec gnndfiMn le jugement qu'il vôos a pl& me donner des propontions' 
que i'avuls envoyées à GwDavi,& comme j'ay reconnu blanneté de v6tte raiib^r 

nemcnt jointe avec une grande & profonde connoi0ancc de cette matière , j'ay auflî crtS 
que vous ne trouveriez pas raauvaife ina repUque que je fairay en peu de mots , & que 
pcut-eftre je tircray à ce coup de vous le conicntcmcnt que vous n'avez pas voulu m ac- 
corder d'abord, fie je ne penlc pas avok beibin de m'êtettur des erreurs qu^ vous a îein- 
blc que j'avois conumles , à quoy quand je nerépondroisque par la hâte qucj'eus dé- 
crire à M.de Roberval , lequel j'avois priédc fupplccr ce qui ncfcroit pas explique af- 
fez au long^ j'aurois peut-cÛrc fuffiiàmmcnt iàtisètit > mais pourtant je vous déclare que 
je n'ay jamais crà faner que dn levier iniN]|drequeledctni-cetde,À:fi j'ay obmis de 
Pécbre, nu figure qui n'en repcefencoit que ccluy-là reparoit aflez cemanqucaheiii^ 
pui(t]uc je n'avois pas feulement eu le temps d'écrire la demonftration de ma prc^po-^ 
lition llir maditc figure, que (î le levier eft plus grand que le dcniy cercle j'aitAltcray à la 
fin de ce di(<U>ursla proportion qu il doit garder. 11 me lemblc que > en ay allez dit pouc 
Tépondcf à la plus focc des objcâtons que vous avez faites contre mon Iccood levicir. 

>■ . ^ • 

/• 
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l'autre qui combat mon fécond principes cftc prcvciic par moy,& Je vous ai'oiicray que 
quoyquc ce Iccond principe Toit manifcûcmcnt ùux> âcqu'jl choque mon Icmimcm 
fur k fiàc da premier levier , je l'^is poudintUidiiftricalnncnc, &à(lc0èiniiits dans 
ma lettre , afin de vous fiûre làiâkder qa'vn grave pefc moins , plus il approchie du 
centre de la terre, ou en me niant cette vérité vous obliger d'accorder colle de mon fe- 

• cond levier. Monfieur de Carcavi à qui je l'avois écrit quelque temps auparavant que 
derecevcMr VOS lettres vous le tcm#ignera làns doute , Se j'en aytiic du moins le proHc 

' que vous m'avesaccordé qutm ^vepeie moins plus il approâl^chi oentreiquoy qu'il 
ibit mal-aiscde déterminer la proportion delà diflfcrcncc de ces poids 5 je me contente - 
d'avoir dit ce peu de mots par av.mcc , & viens à la demonftnuion de mon fécond levier, 

' âpres vous avoir aiïuré que jamais homme du monde ne le ponera avçc plus de bonne 

"Jbf 9c d'ingénuité que moy k ivoàà les vetitcz que j'aucay reconnnifs , & que je cioy 

\m pKopofition tellement vtaye, que l'ayant fimvcnl cotiôd^iée de diV^ïif>Eilais & k di^ 
Verfirs reprifcs , je n' iv jamais peu en douter. / *}> "^ ' j^-- ^ - • ' . 

Voicy les vraisprinQpes de ma demonftration. 
'hf^ùàiamM I. SgrâveqoieÊms abaliquo punâo lUrpendatut, gravitabit rupcrjineam 
Kâam punéhimrufpenfiooU dccentnuntercaeconiungentein. - '-^^'iinlC 

Patet axioi^ris veritas quia aliter grave non quiefceret. Axioma z. in vcCtc cirailati . 
eujus dimidiumpundtum rufpcnlîonis li ex utraquc parte in pundis aquaiuim iédio- 
num gravia zquaUa collocentur, corpus ex oninibus iliis gtavibus compolitum &c à 
medio illo punâo fuTpenfum qttfe&et. • 

Âxiotna 3. in vcCtc circulari (cmicirculo minori cujus centrum cft centrum tcrrx 
( hoc en i m in noftro vcdc Ibnipci inrclhi^ciKlum ) (ipunftum (ufpenfîonis inzquali- ' 
ter veâxm dividat,âlcx utraquc parce xn punâis aequs^um fc^Uonum gtavia xqualta 
coUccentor^nonmafl^ aî||^<lFOIMi^ gravibciscomp<^tuni feâ indina* 
bidir veâiscx parte majotis pcAtionis » hoc patet etiam ex vcftris podtionibus , cuà^ ' 
chim totus ve^^is lit femicirculo minorjinus minoris portionis crit miner linu majm^ 

^xis portionis,idcoque non ncgabins inclinationem âeii ex parte majpns portionis. 

l '^Hii lappoûp ezponatot figura con|inen8 veûcm DBG* & l^lâi^îintur rc< 
iiqua' fnita pcaeparationem ÂrchimedeSÉn^ grave in D difpontum per parc^a^qua- 
les in porrioncs 1}C,CD,DE,EF, gravuat fupcr reftam D N, nam furpenfiim à 
punfto D, per Iccundum axioma quielat,crgopcr primum gravitât lUpct D N, igitur 
flve totum lit in p,Qvc dii'pofitum per partes acquales in portioncs B C, C D , D £, £ F> 
lèmper fuper eaindein leftaniD N gravitât , fimiliter grave in G , fivetocuinllît in 
fîvc per partes zquaks F G , G H, difponatur femger fuper camdem reftam G N gra- 
vitabit, cum autem graVia per partes xquales BG,CD,DE,EF,F G,GH dUpo- 
lita ûnt xqualia> gravitabit aggrcgatum totius gravis liipcr icâani £N, crgo patet. 
condufio, aut pet dednâloiiem ad ibfiirdum Inde fiKillimè dctivanir ope 3. axiomatis. 

Eadcm cette erat Archimfidis tatîocinatio» nam re£lz B D , centrum gravitatis vcr- 
bi gratià in C conftituitut probet gravia rqualia in pundis B D , fupcr rcfl.nn C N 
gravitare,quod ille fupponit cum in librâ tantum D £ F hoc verum lit qua: ad rectant 
£ N , eft perpendiculâri$,in reliquis falTum^quia ad anguios inacquales à rc^s à ccntro 

. terne <êcantur,in noAio autem veAe kcc diflfeuhat non occurrit cum ftmper 6c iiTqùo- 
cumquc punûo redhc à centro rcrrx cum normalitcr (ccent. Sit libra D C B , centrum 
tcrrz A,centrum librz C , compleatur circulus centro C intcrvallo C B , defcriptus & 
D£A, BA>CFA, jungantur,jungatur & C £ , ponantur in puiiûisB Se D , pondéra 
«equalîa fit angnlns ad C D, major angulo A C B , aio libtam â punâo C , lulperiâm . 
ad partes B incUnari idque per fuppoflta ab Atchimedeipondus à pun^to D ad punânm 
•Ejtransfcratur ex Archimede, idem eft ac fi pondus eflct in pun^lo D,quia ponitur in re- 
âa^punâum D,âc centrum tcrrx conjHngentCjli i^tur iutclhgatur rcâa C £,pondus in 
Bfetincre,manebant ex Archimede brachia Cfi & CB,cnm pomnnininnere CB SlCD, 
■ • . ■ ■ ' . • % a/.' 
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igpitarangali EC F,]PCB» àniit'cqiialcs»c£iiignliiii|edm xquicrurc ih'£u;us extremis 
. Qfqualia pondéra collocannir,movctur fempcr doncc pcrpcndicularishorizontis, hoccft 

reâa verticcm & ccntruin tcrtsc conjungcns angiilutn ad vcrticcm bifecctjquod CX' 
ipcrientia ceftatur } Angulus autcm £ C B duplus cft angiiU ad D,ergo angulus FÇ^ • 

■ :angulo D cft cqualîs » pacallcUe igicur enint C A & D A» qiMd eft ablUrdum, non ergo 
' quicfcit libra, fcd ;ui parrcs B inclinatur qui.i angulus BC F, major cft angulo E C F, ut 

patcr. Voilà en peu dv mots ma réplique pour l^(ccond levier , laquelle j'cufle plus 
cftcnduc fi le temps mêle permcttoit , que îi le levier cft plus grand que le dcmi-ceC' . 
de comme C À B duquel le point de iù^enfion eft A, les extrcmitcE C B^alon k leviql 
ne (buticndra plus» maisiêra prcHëailMnt par cesdeu;( poids, de fotte qu'il âucpieh'' 

. drc la proportion réciproque des deux angles CND , DNB, après avoir peolongélji 
ligne A N , la dcmonltraiion en cil au(U ailcc que celle du premier cas. . ^ 
Pour k prenij^ levier , &it le centre de. la lettre B , les poids égaux À, & C j 5ciS 
ligne B C plus gQuide que B A . Si vous m'accordez que ce poids en C pcfc plus qu'en 

' A ( quoy que vous eAimiez qu'il (bit mal-aifé d'en déterminer la proportion ) mes af- 
hircs Ibnt taitcs > Car il dcicendra donc , Ôc la même railbn ayant toujours Ucu ju(ques 
^ ce que la ligne C B (bit égale à Ç A » il ne s'aireften pas plût6tt 9i q^e cela Te ùSç 
par attraûion ou autrement * b choie eft indiffisente. # 

Toutefois je vous puis aflïïrcr que je puis prouver cette mcfmc propofition par des 
expériences que vous ne lî^auricz conrcftcr , & que je vous cnvoyeray au long des que 
la commodité me le permettra , cependant voicy une de mes propoliiious Gcomctci- 
ques, puis qu'il lonble que vous aye£ deficé d'en voir« ^ r ^ 

Sit Parabol.i A B, cujus vertex A-&circarcaam D A ftabilcm figura D A B circnkil» 
vcrtatur, dcfcnbctur conois parabolicus Âtchimedzus cujus proportio adconumc^uî^ 

. dcm bafis ôl vciticis erit fèCquialtera) quod fi cixca ftabilcm D B âgura D A B circum- 

* ymatar, fiet i^vus oonoit cu|as piopoctioad oomun ejufiiem bafis & vectids quatre. 

ibatnr ,«îmni4èeflê ut ad 5, demonftravimus , aeC'Ms vasabai diiBnlMce* Im6 Ce 
CÊntrum gravitatis cjufdcm conoidis invenimus. 

■ "' J'ay trouvé beaucoup d'autres propofitions géométriques , comme la rcflitu- 
tion de t<»utès les propoiîtioiis de locb.pbnis, SBt antrft, mais ce que j'eftimcplus 
que tput le rcftc efl^uoc méthode pôur déterminer toutes fortes depcoUemes plant 
ou fondés j par le moyen de laquelle je trouve l'invention maximac & minime in 
omnibus omnino problematibus , ôc ce par une équation auflî fimplc & ai fée que cel- 
les de .l'analyic ordinaireil J a infinies queftions que je n'aurois jamais peu r cfoudrc lans 
cehycomme les deux fuivama qn^ vous pouree effiiyer fi vous voule^ 

Datx Sphxrx infcribere conum omnium infcribendomm ambitu maximum<^ 
Datz Sphxrar infcribere Cylindrum omnium in(cribendorum ambitu maximum. 
. J'cntens pcr ambitum , non Iculement fupcrficies conicas & cylindricas , mais le cir* 
fuitentieroompcisaiiconedafiadedeUbalèdc de la fiipeKfide conique, & an ct/- 
. jindrè des deux ceides des bafcs & de la fuperficie cylintequça 

Il fcmbic que ces deux qœftions iontocGeffittuet pour onp/plns glande rnnn<|irtii|i 
ce des figures iibperimctres. ] > 

,'\jate méthode ne fert pas iculement I cet queftions, mais à beaucoup d'autres , & 
'1 pour les nombres 4c pour tes qmntitcs. Vous m'oUignezInfinimeitt de «ne fi^KC 
'|arc desnoduftioM de voftxe efpiit, te àemt ci)OHX,te« iJÊl 
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e// héonfiewr de %6he]qfal ^rofejfeHr aux Matkejagé^figi^ 

iTarifé ' . . ., ♦ 

jyjONSIEURi 

Apres vous avoir remercié de la feveur que vous m'avez faite , Se de h peine que • 
Vous .n ez prilc , je répondr.iy en peu de mots aux objcdions que j'ay trouve dans vô- 
tre Lettre <3c ce làus aucun clpnt de dilputc,âc pour vo^ faire iculemciit approuver 
la vecit^ daines propofîtioas. 

La preniiae ob|eâion confifte en ce que vous ne voulez p» accorder qu<f le tfâtàa 
d'une ligne qui conjoint deux poids égaux dcfccndans librement s'.iillc unir au centre 
du monde» en qu^y certes il me icmble que vous faites, tort à laluniicrc naturelle 
aux premiers principes : car puis que ces deux poids fimt égaux, & qu'ib ont toitt 
deux même inclination pooc s'unir au centre dii monde s'ils- A'cSoient pas empê- 
chez , il cft clair qu'ils y approcheront tous deux également , autrement ayant fuppofé 
les poids égaux & les inclinations au contre égales , vous admettriez ncantmoins plus 
dereliftancc d'uncofté, ce qui fcroit ablurdc, Ôc n'im{A)rte d alléguer un levier hori- 
zontal t lequ^eftant prefl! par deux fixées égales ans deux bouts horizontalement, dè>- 
meure ncantmoins en l'cftat qu'il eft, quoy que l'appuy qui cfl au dcftbus le divifc en par- 
ties inégales, car au cas de ma propolition, la vérité de mon principe dépend de ce que les 
deux poids ou puilTances , ont naturellement incfination au centre^ ta terre , & tendent 
iàs de c'eft pourquoy n'ayant point d'avantage l'un lUr l'àQtté ib s'y aPprbchent tous deux 
également l mais en refpecc du levier horizontal les deux puiflànces des extrcmitcz 
n'ont aucune inclination naturelle à l'appuy , mais à s'approcher feulement , & ainfî 
l'appuy ne doit éttc non plus coniidcru que »'il n'clloit point , outre que jamais pcr- 
iônne n*a éoùtè que le centre d'un grave ne s'unitaU eenofc de la tenre s'il h'eftoit em- 
pêché : or deux graves joints par une ligne qui contint leurs centres de gravité ne 
font ccnfcz coîiftituer qu'un fcui grave,duquel leccntredc gravité eft au mit.in de la ligne 
qui les conjouu ; quelle raifbn donc de croire qu'il s'arrcitc aiilcurs,que lors que Ion cen- 
tre fera uny à ccluy de la terre } lôintlesdeuxpoidségauxA &B joints par la ligne A B, 
le centre de la terieCj qu'ontaiffe cheoir librement les poids À &B,IKs que le poids B 
fera au cendte C, on ne peut pas dire qu'il s'arrcftci^arce que les poids A<te;ravitat fu- 
pcr B, & deftruit iquiUbriiuiî i où commencera donc le levier A B de s'arn ikT P \ ous 
' ne Içauricz trouver le commancemcnt de (on repos en un point piuto: qu cn 1 autre, 
fi ce n'cft au Mitan , ^atcecju'il (k trouve pour kxs également conOKbalancé.de tous 
G6tez « je ne Içay H ces ndibnt fiiont capables de vous faire changer d'avis , mais vous 
me permettrez bien de vous dire que vous trouverez peu de gens qui /iiivent vôtre 
opinion , & qui ne m'accordent ce principe : c'cft pourquoy ;c vous conjure de me di- 
te nettement œ qnll vous en lênUei • 
. La deuxième obje^ion eft contre U nouvelle proportion des an^'qoefay dé- 
couverte, contre laquelle pourtant vous n'avez rien dit de précis ,mai^ feulement que 
vous avez dcmonftré que la proportion réciproque des poids doit cftrc expliquée non 
pas par les angles , mais par les linus de ces angles. Voicy k démonâration de nna pro- 
portion de laquelle vqus Verrez' aiftment par tobifequeot odle de toutes celka que 
vous aviez- veiies dans l'écrit que j'cnvoya à Monfîeur de GatcavL*. 

Sit ccnirum terrx A , veftis C N B , portio circuli ccntro A intcrvallo A N dcf- 
cripfl CN> C B «oualcs circumferenti^: ôc, in puiiâis CB xquaLa pondéra, lùp- 
.ponimus 've^em CB à'punfto ^ Cufpcnfum manetç idemque accidere fi gravià 
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arqualia in quibuflibct punâis brachiorum C N , N B colloccntur , modo huiiilmodi 
puiiâa ex utraquc parte xquaUtcr à punâo N dirent ncque emiu dcflruent, zqiH< 

- libriuih fkmdersi aequalia à centto teax tc à ccntio veÔbfive libine aEqualiier^jftantlC 
(k ccntrum tcrrac A, vcâis five libra EFBCD, ut fupra ontrum fivc médium 
libri piiiidum' B , colloccrur pondus B, in pun^fo B, .lut divifô pondère B, in par- 
tes «qualcs E F B C D , coiloccntur ex pattes in pundis EFBCD, & fint intcr- 
Vilh È F, F B, 6 C, C D, «qualia , fupponimus pondus B, in punAo fi coUocatam 
& à punâo BiHirpenfum idem ponderarc ac partes EFBCD iimul ûmptae îqvo- 
âe coUoçatar & ab codcm punâo B (ulpcnfi, illiid ncmpc accidit quia proptcr circulutrÉ 
EFBCD, partes ponderis B, camdcn) ièmpcr Icrvaiit dirtanti.ini à caitro terra: ac pon^r- 
dttS ipi um intcgrum B,quod non anlmadvertilTe & dciccnlùs gravium parallcJos lùppo<- 
&!^e€xàkem ^pépttit Archtmedoum. His Appoficis pcopofitîoiieni ooânm^lenicHifiia^; 
mus & CTJin tantùm cafum in quo tufn vcdis centrum, tum extrcma xqualiter à cenoâ 
rcrrx di(bnt,qni.i hiccafus vcritatem prioris ve£lis Gcoftatici non fupponit,de qua vidc- 
xis ambigereiiit vcùia F H, in cujus ccntrum H, extrcma F,6c M, in cadem quo punâum~ 
H|â iei!f«cenm>dHbntk/xnno AyintcrvaUo AH,deftribatarportio%icn]i FH M,veâi]| 
CxtTCQM committcns & (itgtavciiiF, ad grave in M, in proportione reciproca are tutC f' 
fcrcntiac M G, ad arcumfcrcnriam H A,aio vcftcm H F M, à pun^lo H, fulpcnfum man- 
fuiuni ôc xquilibrium conilituturum^hanc autcm proportionem eamdemcflc quz angu^i. 

^Him ad ceotrum A,p4Kee at.coofiraédoncflcdaobus axiomatibos pncGedentibos ô-» . 
cillimc thcorcmaconcludes. ^ 

La hâte du Courrier me fait finir Ih , parce que je nedoûCe|aS que VOUS OC pVùS' • 
fiez voir ia conclu/ion avec un peu de méditation. 

• * Au refie je vous puis aflurcr que le Livre qu'il vous a plu m'euvoyer eft ce que j'ay 
vende plus ingemftix ittt cette iiMtiefe,m^ fi mesfioiK)^^ vnyes, dequoy 

peut-être vous ne douterez pas toujours , vous m'accorderez que ce mouvement fut 
les plans inclinez (c peut prouver encore plus precifcment , ce n'eft pas que je n'eftimc 
autant que ;c dois vôtre invention > Mais ce que le Chancellicr Bacon a dit cft biea 
viay,nittlti pccttanfibunt, &augcbinit iciciida. Jeliiis^, 

A Moi^%r de %ohcnal Trofejjeur aux Mathematiquer 
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Je me tâMivay ces jours paflèz à la campagne lacs que je repondis à vofl^rc ^t, que 
j'avois pourtant lailTé en cette Ville. Depuis mon retour je l ay confidere plus exacte- 
ment , ôc vous envoyé la réponic plus prccifc à tous ics p^irits concernant le premier 
levier. Si vous ne goûtez pas mes railbns fur le iccond» vous m'obligerez beaucoup de 
«l'envoyer la démonOtatioa de voftfe propofiiion fiiivant l'opinion où vous efles,. 
^ne Jès graves gardent la proportion réciproque des perpendiculaires tirées du centredn 
levier ftir les pcndans ,& de laquelle je doiiteray toujours jjiiqycs à ce que je l'auray 
veiic. Je vous puis pourtant aflcurcr que k: ne içaurois démordre encore de Ll^hiicn- 
ne >&.qa'il oieiemfak que vous ne Içiunexdémoiifticr la voAre, au inoins par les prin« 



» . 



Digitized by Googlc 



de M.deFcfihat- 13^ 

cipcs qu(èmMis connoiSbnStpcnxiettez Inôy de chadgtf de nudfeit» éc de vcm de- 
iMflndcrladciwonftrârion de Cette furopontion que j'advoue ftanchâticnt Kflst je n'ay 
cncoielccu trouver ,quoy que je fois aflcurc qu'elle eft vrayc. 

Siunnla quadratorum à duabus tcâis rationalibus longitudine comtncnlùrabilibus, 
Hadduptam fiunnue litcrum appficetur diCtàcns figuri qUadratâ^latitudo txceiTus 
'ccic apototnc. 

Vous ne (çauricz croire combien la fèicncc dii dixième Livre d'EuclUlc cft dclî'c(ntucu- 
fc, ic veux dire que cette ConnoiflTancc n*à pas encore fait de grands progrez , & qu'elle 
cil pourtant de giaudiûîme ulàgcj'y ay découvert beaucoup de nouvelles luoiieces, mais 
encore la mioiiidre cholê le thedtcâe <|de fb iriàis dfc VdOs éabA 

qui fcmble d'abpcd plôsatâ à détâoitlbcr qiiltn'eft pas, ;*àttctlds de vo3 noilreUek ; 
& fuis , &e. 

Le principe que ;c vous ay demande pour l êtabliflcmau de mes ptopolitions Geo- 
ftitiqucscft, que fi deux poids égaux font joints par Une ligne draiceÂnne^ft de Ihf 
iâ'ns poids > &qu'eilant ainH difpolcz ils pui(IcntdefceiKli:eUbtenAent,ils ne rcpofcront ja- 
mais julqucs a ce que le milieu de la ligne s'unifie au centre commun des chofcs pe- 
lantes, ce principe qui vous a Icmblé pUuHble d'abord, a enfin choqué vôtre opinion fur 
ce principaiemait que nous ignorons la caulë radicale, qui fait que les corps graves def- 
cciûdentyiurqiioy vous dites qu'il y a troh opinions diffeientes; 4t quédètéut^Ité 
trois les conièquentes lemblehc dilTerentes. 

Je ne répète point vos mot& i ny Vos lailôiis^jeme contente d'jr lépbndte i Se. primé 
en la première opuuon. ' , . 

En vôtre figiite vouit dites qu'il vous faible que fi le point D, ou E, cdAVibit avec le 
centre commun des chofcs pelâmes, combien que l'un de^ poids en /bit plus proche 
que l'autre ils conrrcpcfcront encore ,& demeureront en équilibre. Puifqile, dites vous 
( pour me fcrvir de vos propres termes ) ces deux poids Ibnt égaux , & ont lo^s dcui 
même incilAatipA de s'unir an centte coituinui da ehdfb fîcânfes, futf n'i audiff 
advantage lûr l'autce pour le déplacer de Ton li.6u. 

Or fi ce raifbnnemenr eftbc», vojrcs-ledans la âgiuc fiavaxice dans laquelle j'em- 
ploycray les mêmes mots. , 

Soit le centre de la terre D, un point dans ÛL fntâce ou aiUeiirs C, ibit join- 
te la ligne CD, ibit au point C, attaché le levier fi C, C A, duquel les bras È Ci 
C A , foient égaux Se les poids B & A auffi égaux , l'angle B C A ferme. S'il n'y 
avoir point de poiJs en BJa lit^nc C A 5'uniroit à la ligile CD, c'eil à dire que le 
poids A s'aprociieroit du centre D, autant. c[u'ilpoUrroit,& tout de liiéme delaiign^ 
fi C , iblt ùii ViA$k B C i> ifloittdte qUt D C A , K ^recèdent taiffiniléfiienè , k - 
levier s'arreltera ( ce qui élt contre rexperictlcc ) pnis qtiti k% deux poids A À B font 
égaux, & ont tous deuj^ niftlic inclination de s'unir .lu centré D , fiVc à la ligne C D , & 
l'un n'a. aucun advantage fuc l'autre pour le déplacer dt tbn lieu ; or de mcme qu'en; 
te cas l'expérience m^i £ûi i<^^ilt cddelri; pôids âp^r«k9M9rdnt ég^niént ducen* 
tté b,& de la ligne Ctf ',iï at'ûxit pas ddfitér qh'aù ptemiék cas ils n'aprothcnt égaler 
ment du centre de la terre, fl^ la taifon de toutes ces deai propofitions cfï ,^u'ayant 
même inclination au centre , Se ne pouvant tous deux y defcendre , c( caùfc qu'ils s'en- 
trempcchcnt, ilsyapptochent du moins également , autrement la force de ccluy qui y 
applocheroit d'avantagé /ctoit pliis grande:' 

L'cxca&ple du Ic\ ier hori^ôïiral nt fait ridn à là c/uéirîôil ; car portr marquer 
que les poids B & A n'ont pds leur rncfi^iatiofi au point C, fl ne fiut qii otcf h ligne 
C D, fur laquelle le levier s'appuye , & le levier ne reliera pas de demeurer s'il efl prefsé 
pat les poids A ^ B hbrizbhùteÉfiént , de forte que le point C n'cft nàh plus confidé^' 
table que tel autre de I^^ B^A; que^ouSfiMid^ jftcâsrdluitrcxernpleefttfiotîfc:" 
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parce que la principale raUbode mon ppncipe dépend de l'inclination des graves au 
centre de la terre. 

Ce que vous «ijoAtez de deux pOMls,<pii Iboient inégaux joints comme defliis à une 
ligne droite ferme, & de foy fans poids, n'eft non plus reccvablc ; car vous acccordant 
que lors que vous niez un plan perpendiculaire à la ligne qui joint les deux poids 
comme vous £ùtes en vôtre figure , û cil ccrtam qu en ce cas , il y a de chaque colté du 
centie lue grandeur égak. Il aixiFe pouEtant cent cas > anlquc^ ^ 
.poids par un autre plan pafTant par te CCnCie» les grandenis qui feront de chaque cofVé 
feront inégales, & ainfi un même corps en même temps arrêtera & n'arrêtera pas , Se 
nimportc de dire que ce plan doit être toujours perpendiculaire à la ligne qui joint 
les deux graves > car vous fçavez qu'autour du centre tous endroits (bnt indiiSerens , 
& omnia intelliguntur liirtiini , omnia deorlUm , il âut donc noccCTarremcnt prendre 
les tepos des poids , non pas de cette 6çon , mais de b proportion réciproque fuivant 
mon Icntimcnt. 

Voilà en peu de mots la réponfc à vôtre première opinion que ;'eufle peu ctcndrc 
d'avantage & tirer même la dcmonûxatioo de mon principe de l'expérience que je 
Vous ay donnée , comme il vous Iba m& de voir. 

Si la féconde opinion eft vrayc mon principe cft infaillible; car en ce cas vous dites 
que le corps pçi'era d'autant morns qu'il fera proche du centre ,^mais cette diminiition 
neiêia pas en la raifbn des éloignemcns. 

Or puis qu'un corps pefc moins en ce cas à mefurc qu'il cft plus proche du centie» 
donc il fera toû jours ^efsé par le plus éloigné »iuiques à ce qu'ils^ iôint paiement 
éloignez du centre. 

En la 3. opinion les mêmes rallbm fiant bornes , je fénf bteh aile que Monfieur 
Paical voyema Lettre, fivoiis l'agteés. 

e/f Monfieur Je V^oieryal TrofeJfeur aux 'Mathématiques 

iTaris. 



M 



Du t%' Septembre i^]^. 

ONSIEUR, 



Je fiiffeoiçay fvw.v6cre permlflion à vous écAtt tva le tiijet des ptopofitions de 

Mcchaniquc jufques à ce que vous m'aurez fait la £iveur de m'envoyez la dcmonftra- 
non des vôtres j ce que j'attends au plutôt fur la proinefTe qiic vous m'en faites. Sur le 
fii;et de la méthode de maximis Ôc mimmis , vous içavez quepuifquc vous avez vcu 
«Ile que Monfieur Defpagnet vous a <lonn^,Von$ aves veu la mienne que je luy baillay 
il y a environ &pr ans étîuK à Bonfdeaux , & en ce temps là je me reflbuviens que 
Monfieur Philon ayant receu une de vos Lettres , dans laquelle vous luy propoficz de 
trouver le plus grand Cone de tous ceux qui auront la fuperficie conique égale à 
an cercle donné , il me l'envoya , & j'eu donnay la fblution à Monfieur Prades , pour 
vous la réndre , fi vous rappeUes v^tre mémoire , vous voos en Iboviendcez peat>étre« 
A: que vous propoficz cette queftion comme diflBcile,& ne l'ayant pas encore rrouvécSi 
je rencontre parmi mes papiers voftre Lettre , que je garday pour lors, je vous l'en voye- 
ray. Si MonHcuc Defpagnet ne vous a propoié ma%ethode que comme je la luy 
baillay pour lors, vous n'avez pas veu lès plus beaux ufiiges. Car je b6is iêrvir en 
diverfifîant un peu^rcBliCRmCht pour l'invention des propofitions parciHesà ceOedu 
Conoide que je vous envoyay par ma dernière. 2. Pour l"invcnfion des tangentes des 
lignes courbes > fut lequel fujec je vous propole ce problème « ad datum punâum in 

conchoide 
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Conchoide Kicomcclis.iiivenirctangcntcmi 3. Pour l'invention des ccndtt^jBEavI^ 
de toiKc forte de figtircs aux fieurcs mêmes diflTcrcntes des ordinaires comme en mon 
Conoidc & autres infimes , dcquoy je fàiray voir des exemples truand vous voudccz. 
4. Aux proUemcs numériques , aufquds il eft qacftîoirdr {Hitfti<fc diqtiodâT) Se qui 
iônt tous tres-diffidles. C'eft par £e moyen que jetronvay 672. duquel les parciesioM 
doubles aulTi bien que celles de 120. le font de 120, c'cftaufTi par là i.]uc i'av trouvé de 
nombres intinis qui font la même chofc que 220.& 284..c'e(l à dire que les parties du pre- 
mier égalent le fécond » & celles du fécond le premier , dequoy li vous' voulez voir ua 
cscmpk pour ttehqtMfitoivc«4ettxy£NâsfoBti?x96«ftji^ 
m'advoiierez qocccctoqueftioti & celles de Cx (bnc (ont tfes*niai'^ aifêcs : j'en envojray. 
il y a quelque temps la (blurionà Monlicm âc ûc:<nv:rmd ; j'ay auffi trouve des nom- 
bres en proportion donnée ou qui iurpailcuc a uu uombcc donné leurs parties ali- 
qaotes Se pkifieais ântrcs. ViriU qtuue loctM de propofiiienii que mftoiKtitods. cm* 
braflc , Se qae peut-e(lre vous nVratt pa» iêeiles-i^lefiiiet du premier j'aj.^iiacitéiji- 
finics figures compHrifcs de lignes courbes , comme par exemple (i vous imaginez une 
figure comme la parabole , en telle forte que les cubes des appliquées Ibient en pro- 
portion des lignes qu'elles coupent du Diametre^Gcttc figure approchera de la parabole, 
& M diftte €fï*ta et q«*fla Uea qu'ta k pacabdie oa pcenilà pcoportiondw ^mmiijé 
prends en ccllc-cy celle dcf cubes ( & c'eft pour cela que Monficur de Beaugrand,.\ qui 
j'en fis la propofition.rappcllc parabole folidc) or j'ay dcmonlhc que cette figure cil au 
triangle de même baie & iiauteur,cn proportion Iclquialtcce.V'ous trouverez en U lbn« 
dant qa'il m*a une «ittevojFe qae «dte4'AiGiri«mlMiB.M qu^ciWBde la 

parabole, & que je n'y fulTe jamais venu par là. Fulfquc i|am Wfpà^ijnfmtiitX^ fto^ 
pofition du Conoïde excellente, U voicy plus gciKralc. 

Si circa rcâam D A parabole ( cu/us vcrtex B & axvs £ i: applicata Â D ) cir^um;^ 
diicatattfiet conoidcs novc ipcdei,quo kBtà Ufinainflano ad ^icm reâo dimin 
diom ipfinsad conum ejufdem'ba^ éc akiwdtaîfc cft uc t. ad 5. Si vero piano iece^ 
nir ad axcm îc€to inaequaliter , puta pcr punftum E , fcp;mentum conoidis AB 
CE ad conum cjuâlem bafii <Sc akîtudinis ell uc quiotuplum quadrati £D unàcum 
Tcûangiflo A£D bisft tcEbaofiàb^ D F, & A*! àdquàdrati ED quintuplum,& vi-< 
dflim fi^entum oonoiditDCfitft ad conum é^ufiton bafis fie aUdtudinis uc quin^* 
taplum quadrati A E, unà ctiMI keftM)|nlo jLEUbk^ÔtxoÛi^g/Èki GihDiMïfUaà 
quadrati A E quintuplum. , 

Pour la demohftration, outre le» aydes que j'ay tuées de ma méthode, je jc^ c û^^£u* 
vidâqrUiidcesin<^tsSeciicoaft(ki. . . . j-,::i:l :. ,;* ,•:»)•;•. •» 

J'avoisobmis le principal uitâge de ma méthode iqni cft^bttd^iimremioo àckUfixai 
plans & folide$,clle m'a fcrvi partitulierement à troûvtr ce lieu pioift'qnc j'aVois aupara- 
vuic trouvé fi difficile. Si à quotcamque datis punâis ad puil^am iiDum.ioAcâant;uii 
foAtf « Si fiât ^edct ^ii± ab &AttÊHà"Û^ SÊo fyvio ax|italet ^ jvin/lnjn > erintiaict 
p«)i(itione datin ciicumfereittiam> ( ^ .yuLjàl 

Tout ce que je viens de vous dire ne (ont qù'ezbnples ; car jt vous puis aiTùrcr qud 
fut chacun des points précédents , j'ay trouvé un très grand nombre de tres-bcllcs pro* 
pofitions. JevousenVoyerayladenuMilrationdcoeilcs^ue vous Moudcez. Pccmatcz* 
mof neantmoina dl^^s prier dé^let «A)rçr'^lft(â^=i| dr liAeni ddiuier vôon joge- 
ment. Au scfte depuis la^ def^«l^re qife |e Toas^ivis , j'ay trouve la dentondra- 
tien de la propofition que je voui feifois , elle ma dcmné grahdillîrnc peine , & ne le 
prclcnte pas d'abord. Jevous £on^ de mo £tlco |acc de quclqu'uoc Oc voi peni«6S>> 
fcdeut croile«80E« ''l « '-V <:5o.'L ^'î» 'jiua^'A t-.7 . u-.;: 5f- s 
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Lfipre de Monfieur de %ohetval a Rionfteur de Fermât» 

Du ti.Oâobre If jf* 

ONSlEUa,.. . 



M' 



}c .voaswvoychdaaolifaatiop&bpropoflBottfciièim Media- 
niqiicvainfi queievwtsray promis. En quoy jeliiimy Tocdre commun d'apUqver 

auparavant les définitions & principes 3efqucls nous nous (crvons. 

Nous appelions en gênerai une puiûance cette qualité par le moyen de laquelle 
quelque choie que « iok tend oua^ttc vers uo «otre lieu que cdof oa cUe efi , Ibit 
• en bas,en hauC»on a coAé : fbit que cette qualité convienne naturellement à la du^C^oa 

quelle luy foit communiqucc d'ailleurs. De laquelle définition il s'enfuit que tout 
poids cft une cfpccc de puilFance , puilquc c cft une qualité , par le moyen de laquelier 
kscorps aspirent vers la partie inferieure. Souvent nous appelions auflî du nom de 
pmfljuioebdiofeméme»àhqudkh]Nnffimoeconviem,€oa^ cocptpeântdt 
appelle un poids ; mais avec cette précaution que ce foit à l'égard de la vrayc puiflàncc, 
laquelle augmentant ou diminuant , fora .ippellée plus grande ou moilKlcc puiflàncc » 
quoy que la choie à qui elle convient demeure toûiours la même. 

... St oncpiiiflàiiceeft pendiië ou aneftée àniie ligne flexiUe 9i âns poids» laqudk 
figne i^atiadlée par ULpoint à quelque atrcft , en (ôrte qu'elle fbufticnnc la puilfan- 
ce tirant (ans empcfchcmcnt contre cette ligne > la puiiTancc & la ligne prendront quel- 
que position , en laquelle elles demeureront en repos , âc la ligtK lira droite par force; 
Ibickdlc ligne appcllée le pendant oif la ligne de direâiondela puilTanœ) & le point 
par kquel la ligne eft attachée à i'aireft, (bit appdié le point d'appendon, Icqud 
pourra cfVrc quelquefois au bra.s d'un levier, ou d'une balance , & lors h ligne droite 
ménéc du centre de l'^puy du iqvier ou de la balance; julqucs au point d'appenfion^: 
iôit appdlée la dtfbmce on le braeiét fay^niflànoci laqodkdiftanee on bras nous (îippo- 
ibncraeinne fignefièrinc oonfidcrcc de foy Ton poids.D*dvantage l'angle compas du btas > 
de là pnilTancc & de la ligne de dircâlon , foit appellé l'angle de la puifTancc. Apres ces 
définitions nous pofons pour principe qu .lu levier , & àla balance, les puiflances égales 
'* tirans par^ bras égaox, & des an^ dç diaOion égaux, tireront également } ^ ij en 
oét ellac elles tirent Tune cofitxe Tantie > elles feront equUlbies qiœ fi elles tirent cnian'vt 
Ueott de même partyTcflêt (Ira double. 

Si; les puiflances côan.s égales , & les angles de dircûion égaiu, les bras font inégaux, 
lapuillài^qui Ton lut plus grand bras fera plus d'effet. Comme 'cn la i. figurcle 
€ltOMfde)labalancx^padnlc»ier.^dlant Â.iilcsbnts AB, AC font égaux, &riçs an*. 
glttABD,ACE%ini,lcipaîiIkiceségalaDfi,tiica^ d0danenc»8tfiiKntteqiij|i-- 
brc4 dem&nc le bras A F eibnt égalà AB J'angle A F G à l'angle A B D , & la puif^ 
fâncc G à la puiflTancc D, ces puiflances G,D, tireront également , flc pour ce qu'elles ti- 
remde noémc part , l'eâct ièra double: au contraire. la puiilâoce G ôclapuUlànce 
ftoEMcaquIUibre. Pai kmdnk principe les puilBaieesI;L»contiepetent fi dttms égales 
ksbras A K, A H font égaux & les angles AHI,AKAnfli4iMX. tt en iba demd* 
mcdes puiflànocs P,R,fi le tout eft dilpofc de mémc.< Et cn ce cas nous ne mettons point 
d'autre4ifeicacc mrrgics poids Su. k^autrçs.pttiiftfK-çji , fiooa.quc les poids tendent Su 
afpiient tous vers le centre des dious pefintes» 9l lespnil&nces pcorent eftreenteor. 
dues af^rer vet» toutes tes parties de ftJnîvecs » avec autant , (dus , ou moins de fof^ 
ces que les poids. Auffi les poids & leurs parties tirent par des lignes de direûion qui 
toutes concourent à un mcmc point i Sa les puiilànces Ôc leurs parties peuvent être 
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entendues tirer de telle forte que toutes les lignes de direâjion ibicnc parallèles encre 



En ificondlieu nous po(bns qu'une puiflancc Se ù ligne de dirc£lion dcmcurans toû- ^.Ari- - 
;ours en mémo polition;5c le centre do la balancc,ou du levier ,de mcmc;qucl que puilfc o""** 
ctrc le bras mené du centre de la balance à la ligne de dircdiomla puiiTancc tirant de Iby 
toujours de mcmc Ibrte, fera toujours mémo eftct. Comme en cette z. figure le ccn- 
tte de h balance cftaat AJa poifl^n» B & âtigne de dkcdion B F pcolon^^ 
betbin , à laquelle aboutiflcnt les bras A C, A G, A F. En cet eftat foit que la ligné E F 
foit liée au bras A F ou A C ou A G , ou à un autre bras mené du centre à la ligne de 
direûvon A F*, nous luppoibns que cette puiilance B fera toujours un méaic c^ct liic . 
la balance : & G tirant par le bras A C eileâit equilibce avec la poiflânce D* tirant par 
k bras A £ > lors qu'elle tirera par le bras A F, ou A G » elle fera encore équilibre avec 
la puiffancc D tirant parle bras A E. Ce principe quoy qu'il ne foit pas cxprelfement 
dans les authcurs , di neantinoins ufurpc tacitement par tous ceux qui en ont eu affai- 
re , &: l'expecience le confirme eonftamment. 

En troifiéme lieu nous po(bns , que fl les bras d'ime balance ou d'un levier Ibnt dire- p AxU 
ûcment pofez lun à l'autrcA qu'oflans égaux , ils fbuftienent des puiflànccs égales def- ' 
quelles les angles de direction Ibicnt droits, ces puidances pefèront égalenicnr fur le 
centre de la baLuKC , Ibit qu'elles ibicnt pioche du même centre , ioit qu elles eu loient 
fort éloignées, feit que toutes deax iôientraniaflëes au «âne centre. Comme en la 
trotfiéme figure la balance étant E D, le centre A, les bras égaux A D,A E Ibûtenansdes 
puiflànccs égales H,I,de'q»cllcs fcsanj^lcs dcdirq^on A D H, A E 1 fbienr droits; nous 
luppofons que ces puiflànccs 1, H, pcictant de même liir le centre A que ti elles ctoienc 
plus prés du même centre fur les diftanœs égales AB, AC , fie encore de même que 
fiées mêmes puiflâncesétoieatcnfiiiiblcpeQdiicsca A,oes angles de diceâion cftans 

toujours droits. 

Ces principes poic«> nous demonfifons facilement, imitans Archimcdc, que futï.piopw 
une balance droite » les pui£[ànces defi]uel]es& de toutes leurs parties les lignes de di- 
redion ibnt paralks entre elles , Se perpendiculaires à la balance , contrepeièront 6c fè* 
font equilibre,quand Icsmémes puiflànccs feront entre elles en proportion réciproque 
de leurs bras, ce que nous pcnfbns vous ctrc aulîî facile qu'a nous. En liùte dequoy- , 
nous demonftrons cette propoiition univetlèllc , à laquelle nous butons. 

En toute balance on levier û la proportion des puiflânces* eft réciproque à celle des 
lip:nes perpendiculaires du centre on point de l'appuy > fur les lignes de direâion des**'(^ 
puiflànccs, ces puirtltnccs tirans l une contre l'autre feront équilibre : & tirans d'une 
même part , elles feront un pareil effet > c'cft à dire qu'elles auront autant de force l une 
que l'autre pour mouvoir la balance. Soit en la 4. figure le centre de la, balance A,k 
bras* A B pins grand que le bras A C > & fbicnt premièrement les lignes de direAion 
B D , C £ perpendiculaires aux bras A B,A C;par lefquclles lignes tirent les puiflànccs 
DE,'lc(c]acIlcs feronrdcs ^oids fi on veut) & qu'il y ait même railbn de la puiilance D à la 
puilVance t que du bras AC au bras A B, les puiflànccs tirans l'une contre l'autre : 
je dis qu'elles feront eqoâibreliir la balance C AB. Car (bit protongé le bras C A 
jttfi|iies en F,en forte que A F fi>it 4^e à A C , de Ibit conlidetce C A F comme une 
balance droite de laquelle le centre fbit A: fbient auffi imaginées dctixpuiflar.cos G, 
H,delquelles , & de toutes leurs parties , les lignes de durcdion lôicnt parallèles à la ligne 
C £ > & que la puilIânoeGfint^akà b pul&nce D|&Ia puil&nce Fi égale à la pui(^ 
fânceEtl'nne ^vtûricG tnant fiirlebtas AF^dcl'autiielçtiVQirH tirant fiir le bras A 
C. Lors par la première propdfîtion , les puiflânces G, H, feront équilibre fijr la balan- 
ce CAF. Mais parle i. principe la puiilaiico D fur le bras Ali, fait le même effet que 
la pmÛàncc G lùr le bras A F > partaiu la puiiiancc D fur le bras A 6 fait équilibre avec 
Japuiflàiice Hfiirlebras ACi&lapuiflânceH tiiantdeménieqttelapuiflànce E fiir 
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ic bras A C par le même premier principe, la puiliancc D fur le bras Â B , taira équilibre 
avec b puilÉuice E fur le bcas A C. Maintenant en la 5. fig. /oit k centre de la ba> 
lance A j les bras A B , A C >Ies lignes de diieâion B D , C E qui ne fbint pas pcrpen- 
tliciilaircs aux mêmes bras; & IcspuifTinccs D,E, tirnns parles mcmcs lignes de dire- . 
âion ; Tur lerqucUcs lignes foint menées des perpendiculaires du centre A,rçavoir A F 
fur fi D & A C Ttir £ C > & que comme la ligne A F eft à A G ainfi Ibit h puiÛâncc E 
â la poiflânce D, leiqucUcs puiflânces tifcnc l'ane contre l'aatce, je dis qu'elles £ûroiit 
équilibre fur la balance C A B. Car foint imaginc'cs les lignes A F , A G comme les 
deux bras d'une balance G AF, furlcfquclstircntlcs puilTanccs D.E.par les lignes de 
direction F D,G E, ces puiiVances tairont équilibre par la première partie de cette z. prop. 
Mais par le s. principe la puiflânce D iîir îe-bras A F fiiit le même effet que ïiir le iMas , 
A B> & la puiflânce E fur le bras A G fait le même effet que fur le bras A C; partant la 
puifllincc D fur le bras A B,fait équilibre nvce la piiinancc E fur le bras A C. 11 y a plu- 
(ieurs cas luivant les chçutes des perpendiculaires , mais il vous icra tacilc de voir que 
tous n'ont qu'une mémedemonfttation.Il cû auflTi £icile de dcmonflrer quel! les puiflân- 
ces tirent de même part^ elles âiront même cflfet Tune querautse , & YdSèt des deux en- 
icmble fera double de celuy d'une feule. 

J'attcns \ ôrre jugement fur cette demonftration, & fi vous l'approuvez nous com- 
muniquerons en fuite dci coulèqucnccs qui en dépendent. J 'ay trouvé la demonûra- 
tîon de la fbmme des quanez de deux coftez iationanx Gommenifiarables en longueur, 
appliquée au double de la fommc des coftez , excédant d!'UQC figuce quarrcc : mais 
puis que vous l'avez auflî trouvée "j^K vous diray ici que mon principal fondement, 
qui ell que de deux nombres quelconques , la ibmme de deux fois k quarré du pre- 
mier ,daix fois k quarté du ftcond-, & deux fois le produit des deux nombres, n'cft 
pas un nombre quarrc , d'autant que ptenancks moindres irambccsdeleur laUbn, un 
nombre fimplcmcnt pris n'eft pas quarré. Si nous avons tous deux un même moyen, cc- 
cy fu$t,n vous en avez un autre, ce que vous rcconnoiilrczpar ce dilcours,vous me fai- 
cee fiivcurde me l'apprendre , & moy je tous éccitay k mien tout au long, il ?ous le 
'délirez. 

J'ay aulfi trouvé la demonftration de vôtre conoidc , & celle de vôtre parab(dcfo> 
lidc , & en confequence, celles d'une infinité d'autres pareilles quarrc-quarrécs, quarrc- 
Iblidcs, ÔLc J 'ay trouve les tangentes de toutes ces figures : par exemple en la parabole 
foilde la portion de l'axe, prilè entre la tangente de le fommet , eft double de la portion 
duméme axe, prilè entre k (oaaaetôc la ligne appliquée. de l'actoudiement à l'axe. 
J'ay par le même moyen quarré la parabole géométriquement autrement qu'Archi- 
mcdc. Et je me trompe fort li jen'ay rencontré le même mo) en que vous , me Icr- 
vanc des lignes pataOeles à l'axe ,& des poctioitt de ces lignes , prifes enttc les parabo- 
les & la ligne qui touche les mêmes paraboles par k fommet , lesquelles poctit»» le 
fui vent en la raifon de l'ordre naturel des nombres quarrcz ou des nombres cubes, &c. 
Or la fomme des quarrez eft toujours plus que le tiers du cubt qui a pour cofté le co- 
lle du plus grand quarré ; & la même fomme des quarrcz , le plus grand cftant oilc eft 
motndrè que k tiers du même cube. La fonune des cubes plus que Icquart du quatre» 
quarré» & le plus grand cube àttê, moins que le quart, &c. Si par ce dlfcours vous recon- 
noiflcz que ce n'efl pas vôtre moyen , j'en feray d'autant plus réjoui pour ce que nous 
eu auronsdeux , & vous me iàircz ia Êivcur de m'envoyez le vôtre ùxùait le même de 
ma part. 

Pour les tangentes de la conchoide , je les ay confidctées il y a long-temps , comme 

ctans déterminations d'équations quarrc-quarrécs. Sur Cfe fujetil y a deux points en ia 
conchoide , parlefquels on ne peut mener des tangentes, je vous prie de les confldercr, 
& vous trouverez une admirable propriété d'angles au fommet 1 un de l'autre à la iê- 
âiott d'une ligne droite de de b conchoide. • 
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J'cdimc vos propofitions des nombres , & celle du lieu plan fort difficiles ce que je 
(çauray mieux quand j'auray eu le loiûr de les conlidcrcr , comme aulli les centres de 
giavité des figiucs ftifilitestaiK planes que (blides $ n'cAant pas refolu pourtant de iq'oIv 
fiincr après s cvj'aimexay mieux tenir de vous ce que vous en aurez, fi vous l'avez 
agréable. Je vous prie pourtant de me mander fi le centre de gravité de votre dcmi- 
conoidc n'cft pas ce point ou l'axe cil divifc , de forte que l'un des legmcnts cil à l'autre 
comme ii.à 4. pour ce qu'un léger raifonncment , âc non cncoc bien confidcié m'a 
ibnblé me mener à cette laUôn. 

Une autre fois je vous pounay mander de nos propcfltions ainfi que vous le dcnrcz - 
pour écttc heure que je n'employé h écrire cecy qu'un temps dérobé , je v*ous cnvoyc- 
ray fculemcn t cclle-cy. De deux cônes droits égaux & ilbpcnmetrcs cllans données les 
bafts Inégales, ou les hauteurs inégales, trouver les cônes. Qa.ind je dis ifoperimetres, 
;'cntens les bafcs y comprimés ou exceptées» comme vous voudrez. Vous en aurez la 
folution quand il vous plairra , fi vous ne voulez prendre la peine de la trouver vous 
même, & je vous l'aiirois envoyé des maintenant, n'clloit quejccroy que vous délire- 
rez d'avoir le plailir d'y pcnlcr. Attendant que vous me ûfllcz la Êiveur de m'écrirc , je 
demeurecay, &c 

Objeâ:a à D. de Fermât , 
^èhersùs fropptimm Mecbanicam 2). de %jheryal. 

SI vera eflTct propontio Mechanica D. de Robcrval , in vc£le quolibet , pondéra 
pcrpendiculis à centre vcftis in lincas dircftionum dcmiflis cfll rcciprocè propor- 
tionalia ad altcucndam quictcm , non poilet lubfiftcrc prcportio gravis ad poteniuoi 
in piano indinato , quam in libello ^ tradidit. Hoc pcrfpicuè «femonftramus. 

In X. figura , qClo punâum in Tuperficie tcUnris N* centrum rerrx H , junââ N H, 
ducatur AN G F, pcrpendicularis ipfi HN, quam quidem AN GF , ii qui fu nt in 
puniflo N, vocint parallclam horizonti. £xponantur (phxrae quarum centra B , C» D , 
qux tangant redam Hvè planum pcr A N G F , in punftis N , G « F. 
. Patet primùm Sphaeram B , à nûnimapotentiamovecl, idqneD. de Roberval non 
diffitetur, & in punâ:o N collocatam , mancrc, fedin nulloalio totius plani punclo 
idem accidit. Perficiatur figura ut hic vides. Reéla H G , conncdlcns pun(ftuni cun- 
tactus G, <Sc centrum terrx H , ad reâam C G , fâcit angulum obtuium idcoquc ipiiara 
C, ad pattes G N, movcbinic.Idem de ^hana D. Sit igitur potencia in Z, rctinens fphx- 
ram C , pcr motum rcâae A N G F, parallelum aut quod idem eft per rcdam Z C. In- 
tclligitur vcfflis cujus centrum fixum G , ducitur in H C, pcrpcndicularis G C. Spharx 
C, motus naturalis cft per reâam C H. Motus rctinens per C Z ad quam pcrpuidi; 
cularis eft GC. Ergoex fuppofitis D. de Roberval eft reciprooè ut reûaGI, adre* 
€bun G C » ita potentia rctinens in Z ad Tphaeram C » quod erat demonftrandum. In 
Iphxra autem D, mnjnr requiretur potentia ad rcrincndum , & qup' magis diftabic à 
punâo N , eù majore potentia opus erit , quod cfl: mirabile. 

Ex fuppolitione autem D. de Koberval numquam in codcm piano variât propoctioj 
quod quam longe abeac à veritatt ipiè viderit. * 
SitcentrumtcrraeB, Planum inclinatum A C D C, in pundis A & C, e.imdcm po- 
tcnriam rcrincrc, potcrar fortalfe non incongruum videri D. de Robcrwil. Sed duclo 
pcrpendicuio B D , cum in punâo D lif quics , âc mioima potentia cetineat, qua ratio- 
ne conftabit ipfins propofitio } 
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In quolibet auccm piano habct locum noftca dcmonftcatio. Omiiet]uippc ploaum 
alicui horizonci invcniccur pacaUdum. 

* Hac propofidone evertitut dcmonftratio Ddtaini de Robcrval & bicviffimâ vil ad 
ipfinthypothclês nova prop<xtiodecegitufk 

Secundam Hguram addicicramus , qun judicium iKjlbrtim dc ipfiitt nltîioapropofi- 
tione ptodcre Ipccabamus. Scd non fuppctic tcmpus. 

Nova in Mechanicis Theoremata D. de Fermât. 

FUndamenta Mechanices non lâtis accurata ttadidUtb AtcKitnedcm fiieiain do- 
dum fulpicatus, ruppofuiflx: enim motus gi:avium dcfccndcntium intcr Ce parallclos 
patct,nec vcro abfquc hac hypothdi conftarc poffunt ipfius dcmonftrarioncs : Non in- 
iîcior quidcm hypothcGm hanc ad icnlum pcoximc accommudari, quippc pcoptcr uia- 
gna'm à centre tcnae diflantiam poiTunt dcfixniûs gnWum fupponi paialldi non iccus 
ac tadij folaixs : (ed veritatem intimam & acc u ratam quzrcntibus, hcc non iàtisâciunr. 
Grneralis ncmpc vcftium natura "in quolibet mundi loco vidcrur confidcranda & 
aftcuenda idcoque nova in mechanicis fundamcnta c veris & pcoximis principiis ac- 
cerfcnda : Ha|as novae Icientiae propolîtioiies tantùm cxhibemus , dononûiationcs 
cum libucrit , tradituri. 

Duplex igitur vc£tiuin gcnus fingimus aut potius confidcramus unum cujus motus 
rcûus tantùm cft non circularis , akerum cujus exticnia defcribunt circules , dciccun- 
do hoc quzfitum tantùm apud vetctes} pdimilll «juod longé vidctui liniplicius, ne 
agnomunt <|ttîdein. • 

Singula cxemplis illurtramus 3c prioris qiiidem ccntrum idem cft dUUCeiltlO tcixae» 
poficrioris ccntrum extra ccntrum tori\t ncccflario dcbct collocari. 

6itigitur in Tcquenti ligura ccntrum terne punâum Â,& intclligatur rcda C £,tranlàDe 
per centrum A, iin6 & iplà A fi,tntelUgatiir elfe veâis & in pundis B coUoccn- 
tur graVia C>fitquc pondus B, ad pondus-C, ut rcâa C A, ad rcâam A B, aio ve- 
&Qm CB, manfurum & ;rquilibrium in hoc cafu conflituturum.Si vcro dcminuatur tân- 
tifpet grave B, movtbitur vcdis in rcâum pcr ccntrum A ad partes C.doncc pondéra 
diftantiis àcentro Ont rcciprocè propocticHialia.Haec eft prima prupoiitio cujus rcfpcâa . 
tcna ipû marnas veâis did poieft ad imitadonem Gilbert! qui eam magnum magne» 
fcm vocat. 

Hoc pofiro, mirabilius quiddam propommus ,gravia ncmpc cô flicilius tolli àpo- 
tcntia in lupctficic terrac aut alibi conftituta quo ptopiora iucrmt ccntru tcrrx. 

Sitcentrum terne A ponânm C, extra centium jungator rcAa C A , in qna Ibmpco 
punûoB,colloccturgraveinfi. Si intelligamus grave B»per filum aut axcni C B,(iiil 
pcnfum , dctincbirur à potemia in C, collocata cu/us pfoportio fit ad pondus &, ut le* 
aa AB, ad rcOam A C. 

Indequeâcniimèdedndtw&demoaftratur gravia in eeittco non ponderarc» cujus 
tel dcmonftrationem haâenusquaefitamiamnovimus. 

Sccundùm vcclium gcnus Archimcdarum dici potcft. Scdrcciproca dirtanti.irum cutn 
pondcribusprûportio{quaminvcftelîmplici dcmonftr.u imus) in hoc haberc lociim 
non poteft.nec idc6 fubdftere Tcxta & Icptima Archimcdis prupofitio. 

Itaigitur confidehierpconundamns&veâem genecalitcrfive bcacfaia, Gvc indire- 
Ûum , Hvc parallela hori(onti,iiveettam ai^iyiconftimant,confideruntts. 

Una quippc dcmonftrationctotumcvincirnus. Sitvcif>is extra ccntrum terra DB C. 
cu;us ccntrum B,iirachia B D,&B Cccntrum terr* A,)ungantur xc€lx D A,B A,CAy8c 
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in pundis B & «oUoeentnt glavia »fitqik proportio ffWîtJyM gn^ compofita 

ex proportione teCtx D A,ad rcébm C A,& rcciprocè ex angulo C AB ad angulam 
BAD. Aio vcûem BDC à punâoC Mpenfiiminanruram&xqiiilibrianicoafti- 
tucuium. 

Hanc propoGti(^ietti ficOC df, rdiqaas voiffinuB oflcmamtis , ft cum libilerit^de» 
monftracîooibus ex pnriore Geotaietria ic Phyfica-dciivatit oonfinnabiihufi. 

Inde patct corruere omnino vctcrum de ccntris graWtatum dcfinirioncà, nulliim 
quippc corpus ptztcr Sphxram potcft rcperirt in quopundlum rcpcriatur à quo grave 
extra ccntxum terra; (îi4>eniùin , (çrvct calti quam in principio habuerit pofitionemi 

Definietur crgo ddnœps œntrum gravitatis'cujufijiieGoiporis, pundunintracor^ 
pus pofitum , quod fl coharrcar ccntro terra; , corpus cam fervabit quam inprillG^iolui'' 
biicrit poîîtioncm : co cnim foluni cafu habcnf locum centra gràvitaris. 

Dcnionlkabitur etiam ôc rct'ciktur crror Ubaldi 6c aliorum qui cxiftimanc librae 
bcachia licec non line paeaUda boriaooti «qiuUbriiiin tatnen oooftltiitiia» 

Sit centniinmxaeB,lêtnidiamctcr BÂ,portio altcrius femidiametri BC,& fîat ut A B| 
adBC, ira pondus appenfum in Cad pondus appenfiimin ^fj^^o pondéra AC non 
xnovcri , Icd fîcri a:quiiibnum, lixc autem propodtio probatu Cciilinu di vcàigjds At' 
diimcdis infiftaido. Et/i negctur , fhtim demolifinbitttr. 

Hccfuppofito, propofitîbncm lânc niirabiicm indc dcducimus*^ Ponatur grave in 
punfto N, inter punûa A & B,& fiât ut A B ad B N ita pondus N ad potentiam R. Aio 
pondus N junélo axe AN à potencia R in punâo A colîocata detineci , & fi minimùn) 
augcacur potentiaR.,iiu<wiitoffî , ideoque quo propius pondos acoedk âd centrum 
tctnr, minocem potentiam to Bcnd u m ittnd ïequiri. 

Hcc eft,ni fàllor , propontio quam Bcaugrandus iik iiia Gcoftatica deaMUOfatino*- 
eunhaciatioae,quxlèquitur,dcmonâramu8» • 

Pfoppûcio Geoftadca D. de Fermât, 

Strppofidi èc ^ônteflQs quibus in demonAratibiie Ittimiir^ ekplSededdlte^iOl^ofidd» 
ne, & ex communibu?; rtotionibus defiirriptis. 
Sit eentrum tcrrz C^iêniidiamctet GA inqua lùmatur pundum B,in pUn£to autcni B Ht 
qaodvb grave appenTum. Bat aatem ni leûa CA,ad leâam CB , ita pondus In B appen- 
fum ad QptentiamaliqaamntB.. Aio grave B à potentia Kin ptuiàoAfîUliisaii 9c 
angsatnr quantum lih et potentia R, pondus B ab hujuimodi auââ potentiâ in punâo A 
collocatâfiirfuih moveri,produoturcnim ACin D,& fit CD,arquaIis CB.Et in D collo^ 
Cctur pondus pondcri B a:qualci Corporis igitur ex duobus gravibus B & D compcH 
fidcemtttm yatvitatla tà C,idcoqoefi4 ponéto A anfoatur potentiel H «'cum re^ 
âa B A, nihil ponderet^ crunt pdndtt6iB& D in xquiiibdo k. manebunr. Si autem in A^ 
coUocetur pondus deotfum tcndcns potentiz R Âuilim moventi zquale , idéni cft ad 
fiàpuiiâoAdcmacurpotentiaR,nam qUancuni potentia tollit tantumdem pondus de^^ 
pcimit. Collooenir igitur hdjttfilMidi^aiidf»>lp. A,corpus i^itur compofitnAitx ^«Itbiu 
tia R colîocata in A,& lûrfum movente, ex pondère A, deorfam tendenre, de èx gravi- 
bus B de D eritinzquiIibrio,aut,(î inavis, non movcbirur.Cum autem grave D, fi txqu aie 
gravi B& rcfta CD rcda. C B, crit ur AC ad CD;ita AC àdC B,& ut pondus B ad poten- 
tiam R in A collocatam,ita pondus D ad pondiis in A dcorf'um tcndcns ( quod ipfi K po^ 
ttntic^c<j«ikpofuinutt; tfkiWÊim^'hfpailinaa ne leâa A-CadCBy iiftpOndutl> 
ad potentiam R in A collocatam. Erit igitur ut A C nd CD, ita pondus D ad pondus 
la A dcocfitoitcodens. Ctunigitar diftanti«é.poiKicribu»^iiot icciptecè pBcupitioiiaic» 
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poiidus in A dcorfum rcnJens pondcri D xquipondcrabit. Si vcro ab ïquipondcranti- 
bus xquipondcrantia autcrantur, rdiqiui zquipoiidcrabunc. Brgoiiab zquilibriocx 
potcnci.1 Rin A coHocata ôc liirluiu moventc , m. pondère in A deoditm ccndcnte Se 
piMideribus B À D compofito , aufèratur aequilibrium ex pondcribus A & D compofi- 

tam , rcJiqiu arquipondcrabunt , aut potiùs non iwovcbunrur. Aufcrantur igitur pondus 
A ôc pondus A D. Rcnuixibit potcntia R in A collocata , 5c pondus B. Quod proia-. 
de potciuia R dctincbit. ldcoq«c fi minimâ augcatur vi , luduintollit CED. 

^«a^^*»^ ^^ .^«a^ ^«^.^r^ -gyau ^« a^.^ra^ra^ 

Fropoiitio D* de Fermât circa parabolen. 

PRopofui pcr data 4. punâa parabolf n dcfciibcge. Dypkx cSt cafus, utziquc lcnv> 
ma lôqucns picsmittcndum. 

Sit pafcthak îb i. ^i^^ C B A D cujus dianteter A F detur pofitione , dcntur ctîam 
duo punâa B & C , pn^tar traiifit parabole , dcntuc dcniqiic anguli applicataruni ad 
diamctrum A F. Aio par.ibolen politionc dari. Appliccntur ordin.uim BN&:CM,à 
puiiûo datoB m AF,poiitionc dataiu duçituc B N in datotuigulo ( politum quippc câ 
dad angidnm ap^catarum ) ergo datur puaftiun N, (kmliter datur punâmn M & feâaè 
B M,C M poGtionc Se magnitudines Ex naMva paiaboks'«ft ut quadcatum C Nad qua> 
diatiim B N , ita M A ad N A, (î pon.is A elfe verriccm paraboles livc cxrremum dia» 
nwtri. £cgo datur ratio M A ad N A & dividcndo datur ratio M N ad N A , datuc 
iie^lilN, qaiadiiopiinâaM,N dantnr, danirigM»! NA&pttnâam A. Si 
fiât ut An data adNB datatn, itaNBadZ»dabiCllffZicftiiin pacaboka latns. Dato 
igitur vcrticc A, Z ccdo latcrc, AV diamciio pofidoiie» angulo appùcataqiiii , Josac 
poficionc parabole, ex i.Apoil. .*',*■ 

Hoc fuppoilto âdll^i oolufarnitlir ptiniiis cafus in 2.iig.inqua dcntur 4. punâa 
D3,C,F , qaae fi junga$pq;reâa>;BC,Cf,Fp,pB^l)d ncatnoppofimm oit al* 
teriparallcla , ve! ut in hoc cafn erit B C vcrbi gratia patallela D¥. Biâriam ntraqoe 
dividatur in punftis I & E & fit Éiftum , crgo junôa I E crit diamctcr paraboles cum 
«qnididance^ bi^um di vidât, dantur a^tcm pundal Ôc £,ergol£pofitionc datur ôc 
angulus DEL Çnm igitur dtameter I £ pofitione dctar, d^racedam anguliis applicata- 
imii &dao pilliâa B & D per quz tranfic parabole, dabitur pofitioae parabole DB ACF.' 

In 2. c^fu major cft diffiouteas . cug^ aCHtia tcftanim Aim « punftia datia ganiungurn» 
tj^m altcri cil ?:quidiilafl5. 

'In 5. fig. âncdata4.ptmteX,K«D,JL,quxperifQsKXR,RD,DN, N!K,con- 
junganCBt-«lE neutia oppoiltarum fi^alno aequidiAans.Poaatiir iaoï'fiâtaiinc^, 

dcfcriptam parabolen XANDBR, propofito lâtisfacicntcm. Concurrant produâc 
XN,k,D, in punûo V, ûcbifâriam divifis X N, R D, in pundis M & G, ducantur ad 
iplàs diametri M A, C B,occurreotes parabole in punâis A,âc B,à quibus redx I A S, 
$B ipfis X V« V R, diicaiiCiir«qttidiAaiKes » fc concoxrant ia punâo S. J ixaS^ A B bi- 

dividatur in P & jungatur SP, his ita conftru<ais patct, cum pcrvccticem dia* 
ntetti M A ducatur 1 A S, acquidiftans applicata: X N , rcdam I A S tangcrc parabolen 
ia A,pcidt>abituc fimiliccr tcâaai. SB tangcrc eamdem paratK>lcn in B , cr^ pcr 16. 3. 

4Hftll. tmtt H» WjftmgiilHm Y V W ati w^»<MQnlHiifcR V P^ita qti«l«tffiym A f quâdia- 

tiiin SB. Datur autem ratio rcâanguU X V N ad rcéhngulum RVD,aiffl dentur 4. pun* 

ûa XND B. , ergo datur ratio quadrati AS ad quadratuni S B, ideoquc redx AS ad rc- 
âam S B. I>atur autcm angulus A S B, quia propter parailclas iquatur angulo X V R, 
datoXrgo iotuat^nlo ASB dattu angulus ad vcrticem S & ratio.lacerura A S,S B,ideo> 
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antem AIJ fit dimUlin AB, d.uur ctiam ratio SA ad AP, in triangulo igitur SAP d.uui 
angalus ad A,Ôc r.nio btcnmi .SA,'AP, datuc igitur fpecic ôc angulus PS A 
datur. Hoc polito cum recta SP rc^im ÂB punda coutaâuum conjungentem bi£> 
riam «lividat * crit diamcter paraboles, ex 29. a. XpolL iapaxabolâ antcmoinaesdi^- 
mctri ilinc intcr Ce xquidiftantcs, crgo diamcter MA ccâae S Paeqoidiftâbir^dcoqnc 
angiilus 1 A M , acquabitur nngulo AS P , probavimus autcm dari anguUim A S P, cr- 
go dabitur angulus 1 A M & ipfialicrnusproptcr parallclas N M A, datur autcm pun- 
âitm N quia reâamK X ponciqine& magnitudine datam bi£iriam dividiç. Ergo dà- 
tur diamcter M A pofîtione, datur ctiam angulus applicatarum A M N , & dantur dttp 
punâa N & D per qux tranOt paràbolc. Datur igitiu pafabotc potitionc ex lenunate, 
& eft faciiis ab anaiyti ad fynthelim regrctTus. . 

Fâtct autcm duas parabolas in hoc fccundo cafù propofitum adimplcrc, concurrent* 
ïnim tcQsc D N & XK, qius pofuimus non effc parallclas : hoc cafu câdcns argumen- 
tatione novacoiifttuecurpauraboiefmpoikq lâcisâd^ 

Lettre de M* de Fermât au %^ Tere Merfenne de l'Ordre 



M 



des Minimes. 

ON REVEREND PERE*. 



Puis que j"ay cfté aflèz heureux pour vous ofter Popinion que Vous aviez eue 
que j'cuffc fuivi en ma propofition le mcmc rnifonncmcnt que Monficur de 
JBcaugrand , j'erpcre qu'avec la même ûcihtc je vous ofteray tous les autres i'au- 
polcs. I. Vous avez preaque ma propofition étcnt la même que €elk<de M. dcBcau- 
grand&cepurdeuxraifons .l'îuiequeie Tavois écrit Ibrs que je l'mvoyijr^Mr^de 
Carcavf ; l'.iutrc qu'elle Icmble conclurrc la mcmc chofc. Pour le premier , )c vous ré- 
pons que lors que j'cnvoyay ladite propofition, je n'avois pas veu aicorc le livre de 
M. de Bcaugrand , & n'avois Içeu H ce n'eft qu'il ccrivoit du divers poids des graves fe« 
cuixiùm varia à temMïeiitro intervalla ; fi Ûen que la deffiis jlmagtna la propofition 
que vous avez vcuë, <l5c crcuis que peut-être ce fcroit la même que celle de M. de Bcau- 
crand , Je récrivis ninfi à mondit fieur de Carcivi , mais depuis ayant veu le livre de Mr, 
de Bcaugrand,;'ay troilvc que Ibn opinion cil diftcrcnte de la-mienne en ce qu'il luppofc 
que le grave en lby,iè rend ou plus peûnc on plus léger ftkm râoignement on l'ap*- 
prrochcdu centre, flCmoy je foûtiens (en quoy je répondray à vôtre -IbooiKle-raifon ) 
qu'en foy il ne change point de poids, mais qu'il cft'tiréavcc plus ou avec moins de 

force, ce qui cil bien différent du reftc. • ■ • " 

Soit le centredek terre C, le graveBau^intB&lepoint'D dans la fiiperficie, Mri 
de Bcaugrand tient que fi on pefc le grave B dans le point B on le trouvera plus léger que 
lion le pelc .ui point D. Et moy je dis que fi on pcfe le grave B dans le point B , on le 
trouvera de mcmc poids que s'il étoïc pelé au point D; & qu'en tout cas quand bien 
cela ne fcroit pas ( car ma propoiition ne dépend nuUeuKnt de la licnne)quc le 
grave B fera ibûtenn f^saifentenc par une puiflânce qui ftri an. poinc^D, que par 
une autre puifl'^pce qui en (cra plus proche , & en la proportion que jay a(Tignce. Vous 
ncdevc/ pssdoubtcr qucma demonftration ne concilie parfiitcmcnt , bien qu'il- lèm- 
ble que Moniicur de Roberval ne l'a pas trouvée prccilè. Je vous puis donc aflcurcc 
que toutes les propofitions que j'ay mités dans mon cent font parfittemciit vrayes , & 
de cela je n'en veux pas cri c creuque lors que j 'auray niis par éait toutes les demon-^ 
ftrat'ions fur cette matière. Je luis fi peu ambitieux que fi i'avois trouvé erreur en CC 
que )c vous ay écrit je ne t'airois nulle diôicuitc de radvoltcr. Je iuis , ôcc.^ 

T . 
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Lime Je M. Je Fermât i Monfieur Je %ober0al 
• i "Paris. 

.JyjONSIEUR, 

Me rcfcrvant à vous écrire une autre fois les défauts que ;'ay trouve' dans v6trc dc- 
monftration & dans vôtre Livre imprime, que j'cfpere vous faire- advoiicr par ^o^FO- 
ptcs maximes , )c me contcnteray de répondre prcfcntcmcnt aux autrà points 4e Wtrt 
Lettre, ficpremicrcment vous (fautez que nous avons coocoumaa mâne mediam 
tur le ûijet de la fimiihe des deux quarrcz rationaux commcnfurables en lon- 
gueur appliquée au double de la fomme des côtcz, cxçcdant d'une figure quarréc. 
Vous vous cftcs fervy aufTi d'un même médium que moy en la quadrature des paraboles 
ïjlidci quarrc quarrez,& i l'infini i mais vous ruppcfez unediofe viayeide laquelle vous 
n'avez pas peiit<^ la demonftration précifc,qui cft que la fomme des quaircz cft 
plus que le tiers du cube , qui a pour cofté le coftc du plus grand quarrc la fomme des 
cubes plus que le quartduquarre quarre la fomme des quarre-quarrcz plus qu'un cin- 
quième du quarrecubc , &c. Or pour demonftrer cela généralement» il £ait étant doo? 
né un iXMiibi^ in pcogrd&oiie natai«li , tEouver la fomme, non iêukmcnt de tous les 
qnanrës&cabcSiCeque les Authcurs qui ont écrit ont dc;a fiit , mais encore lalbmme 
des quarre-quarrez quarre-cubes, &c. ce que perfbnne que je içachc n'a encore trouve , 
& pourtant cette connoiflance eft belle & de grand ulàgc , & n'cft pas des plus aifics> 
j'en fuis vaiQ à bout avec beaucoup de peine. . 

Envoie^ un exemple. Siquadruplum maximi numcri binario au^lum ducas in ^ 
quadratum trianguli numcrorum , & à produélo dcmas fummam quadratorum-à fingu- 
lis fîct fumma quadrato-quadratorum quintupla. Il Icmblc que Bachet ,dans fon traittc, 
de nometis muitangnlis, n'a pas voulu lâtet ces queftinos après avoir fitc celle des. 
quanez des cubes : je lêtaj bien-ailè que vous vous exezdcz pour trouver la métho- 
de générale, pour voir fi nous rencontrerons. En tout cas je vous offre tout ce que j'y ay 
fait , qui cpmprcnd entièrement tout ce qui kpcut dire fur cette matière. Voi<y cepen- 
dant 4ine tres-bclle propo(ition,qùi peut-étie vous 7 iervira» autn o ï n s cTcft paribn 
moyen que f'en fids voiu à bout. Ceft une règle que j'ay trouvée pour donner la fimme 
non lèulemene des triangles , ce qui a été fait par Bachet & les autres , mais CDCOCe de» 
pyramides , triangulo-triangulorum , &c. à l'infini , voicy la propofition. 

Ultimum latus in latus proximc ma^us tacit duplum trianguli. 

Uldniam lacnt in oiaqgnlnm lateiis proximè nuforis fidt tiiplnm pyiamidii. 

Ultimum latns in f^nanudem latens pioiiaiè majocis &dtquadnipînnitijaug|[d(i- 
trianguli. 

Et eo in infinitum progreffu. 

Toutes ces propofitions , quoy que belles de Iby^m'ont Iccvi à trouva les quadtacn^ 
tes »que jefiiis blen^Uè que vouseftimiez. 

Je voudrais avoir aflcz de loiCr pour vous envoyer les propofît^pns des nom- 
bres que vous trouvés fi diflBciles, elles le font en effet , mcmc Tartaglia avoit creu 
qu'elles n'cûoicnt point rrouvables par att. J'en ay envoyé la conikuaion au Pcrc 
Met(ênne. Il vous la oommuniqncn fi vous k Iny demandes , jevons envoyecay 
auOTi une autre-fois le centre de gnvité de toutes ces nouvelles figures , avec la mé- 
thode générale pour le trouver ; vous fçavez cependant que celuy du demy-conoidc 
divifc l'axe en f ropottion de ii.à 5. non pas de u»à quatre, comme vous aviez crcu , Sx, 



# 
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qucccluy des nouvelles paraboles divilè l'axe en proportion pareille à celle du paiallelo- 
grammc , qui a pour hâutcur 1 oxc , ôc pour bazc celle de la li^uic à la ti^iuc , ou pour 
mieux dite le diamètre de toute p«uabolecftdivi(2 en tel point de fi>n diamètre parki 
centre de gravitéen forte que le fcgmcnt d'en bas eft à celuy d'enhaut» comme la figure 
au parale]Io2rammc de même baze 5: de même hauteur. 

Puisque vous avez trouvé la deiuonllration de routes mes propofitions, vous m'o- 
bligerez beantoup de prier le Pere Merfenne de vous donner mes nouvelles Hélices, dei^ 
quelles les demondrarions vous feront aufllî aifées que celles du conoïde&des panbo- 
les , il m'écrit qu'on doute de delà de leur vérité , V^ous la luy confirmerez ,• s'il vous 

plaît, ôc dclàbufcrez MonHeur de qui lèmble ne les avoir pas crcues , mais il 

n'en £iuc pas demeurer là,car pour iuppleér tout ce qui fèmblc manquer dans l'iVtchimc- 
de. Exponatur parabole, A C D F cujus axis D £,bans A F, C B patallela D É 8c ideo per- 
pcndicularis ipfi AF. Circa rcftam DE fîxam figura ADE, convcriàconftituit conoidcm 
Archinicdeum;circa AE Hxam condiruit noflrum conoidcm,red H figura ACB, clica A 
i3,rîxam convcriatur conituuitur.poitio nollri conoïdis,fi autem circa C13 fix>im liât coa- 
verlio qucritur proportio novi ifiius conoïdis ad conum ejulHem bafis & :|ltituéinis,hoc 
autem etiampérfecùiius.Il»6tiiitabiliusquiddam invcnimus,Elliplîoidem cui (1 conum 
a-qualem invcncris dabimus circnli qtiadrationcm. Sed hx'c aliàs. V6tie qucftion des 
concs cil li ailée qu'il lêroit inutile de vous en écrire la iblution. 

Pour les tangentes delà Conchoïde j'ay peur que vous àurcz equtvoqué « car voicy 
ma propofition qui n'exclud aucun point, laquelle j'ay coppic lâns la vcrifficr (îir mon 
nianufcrit , peut-être que c'eft moy qui auray failli , je vous l'écriray la première fois. 

£/to Conchois A B C,cu;us polus F,intcrvallum H A & in ea datum pun£tum B, pri- • 
mùm aiTerimus cam in interiora convexam rcpratfcntandarti, licit conrrarium Pappo 
& Eutocioviliim fuerit.dcinde tangcntemitaducimus. ]ungatur FIB & perpendicularis 
B D,dcmirtatur redanguluin B F I u\^\ ctim quadrato BD ad rcdlam B D, applicenrur 5: 
faciant latitudinemDNjfiat ut HDad DN,itaBDad DI, junâa Y B tangct Cou- 
dioïdcm. J 'attends vôtre réponfe , &: lliis , &c. 

* 

Alonfteur de %oberlfaU 

Ou7.1>eceiiibitstf|tf* 
J^ONSIEUR. ' . 

Apres vous avoir afleute, que je n'ay Janiaîs fbngé de foâcenir une opinion contré 
mon fentiment, 8c que je fetois nvi que vôtre propofition mechaniquc feut vrayc, afin 
que nous ne fufllons plus en peine de fonder la nature par cet endroit -. je m'en remet- 
tray dufurplus à la lettre que j'écris à Monfieur de Caccavi, à laquelle ;'ad;oûteray Tcu- 
lemcntf quele dernier des principes dont vous vous (crvez pour rÀabliflfenient de vôtie 
propofitioo ne me fèmbic du tout point admifilble, & que fans aucun c^MÎtdeconttadi- 
ûionj'eftimc que pour établir la proportion des poids qui le meuvent librement on ne 
doit pas avoir recours aux forces mouvantes , & qu'au contraire les poids libres doivent 
fcrvir de règle à tous les autres mouvcmcns violens , & c'çft en quoy je trouve que vô- 
tre principe eft défeûueux, outre qu'il eft apparemment £iux> puU'qiie ccluy dont je me 
fers en û place ne peut, ce me.femblei éttt contredit ,& de cela j'en £Û5 jugé qui que 
ce foit. 

Sit veâis B D C, cujus médium D, centrum tcrrx A, fit autem reda D A vcdiper- 
pencticulatis. Etfintxqualia pondcca B8cCa4 centrum tecrxpcr rcâas BA,CAr 
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naturaliter annucntia/urpcndarur autcm vcdis à punfto D,& h qnavis potcntia rctitica- 
tur. A io ick-m pondcr.uc B & C cotpoca «a conitituta , ac l\ ambo m puna© D .\b ca- 
dem potcntia dctincautut. ^ la . . » 

Car puis que la ligne B C eft lâns poids , & qnc la paillânce qui cft en D, abftrahit à 

■ centro, ou au contraire lespoids B & C , fivc (înt in punais B & C , Hyc in punclo D, 
vcrgunt ad ccntrum motu oppofito, il s'enfuit clairement que la puiflàncc quircticn- . 
dra les poids aux points B & C, les retiendra aufll en D, & viccvcrQ. 

Et n'importe d'aOeguer qu'il fcmble que le mouvement qui fê âit pat des pni(&nces 
parallèles à la ligne D A cil aufll bien contraire au mouvement qui le fait fursùm par 
la puiflancc qui retient en D. Car primo, il n'cft pas \i probable de dire qu'un mouve- 
ment violent ert contraire à un autre mouvement violent , comme de dire qu un mou- 
vement violent cft contraire au mouvement naturel. >. Le mouvement qui (c £ùt fiir 
les lignes patalldes iD A, Te fera fur des plans inclinez à l'horizon , & duquel la pro- 
portion (Cta plus inconniic que le principe , de ibrte que ou il nous tant advoiicr la vé- 
rité' de mon principe, ou dcmonftrcr le votre. Au premier cas je vous dcmonlkcray 
ma propôliiion de mon iëcond levier par vos propres maximes. J'eftimeque VoiiS au- • 
tez grande difficulté au (ècond. 

Vous pouvez encore répondre qn'il tfeft pasicy qucftion des mouvcmens qui fe font 
furdcspl.in'ï inclinez à l'Horizon, parce que vous fupporez,& je l'accorde aufll qu'en 
tout mouvement li la force qui retient tire à l'oppofuc , l'équilibre le fera lorsqu eilc 
icxa égale à la force qui tire au contraire, & qu'ainfi la puifl*ance enD tirant à l'oppofite 
l'ef&t de vôtre principe s'en enfiiivta > mais je réponds que vôtre réponic (croit bonne 

* fi la puiflancc qui eft en D étoit divifée & placée aux points B & C , & qu'elle tirât au 
contrai re par les mêmes lignes , que les forces , que vous iùppofcz en C Ôc £ , meuvent. 
Mais cela n cftant pas, excufiz mon inaednlité fi elle ne (c rend pas à vo»raifons , YeC- > 
quelles je fonhaiterois plus fortes pour pouvoir litiiKmcnt me dédire de tout ce que i'ay ^' 
âitfiir ccfiijett vous protertant que jamais homme n'a eftc plus docile que moy , & que JP 
lors que je rcconnoiftray mes fautes,je les publicray le premier avec toute firanchiiè.J ay . », 
cftc bien aile de voir vôAc remarque fiir la CondioSdé , ^vous prie de m'en donner la :* 
demonlbationt & vonsfonvenirquektfsquejevons ^visliiicefiiiet,jelefis endoâ> ' 
tam, & ûns examiner l'écrit que je tranfaivis d'un Livre où je l'avois mis il y avoit 
quatre ans: la conftruûion pourtant convient au problème Ôc au point même de vôrrc 
propofition li ellecft vraye, cequej'atcnsque vousmc confirmiez, je vous prie aufli 
me faire fçavoir vôtre iêntimentfiit les autres propofitiofis que je vousay envoyées, & 
vôtre réponfe Gu ks antres points de ma dernière Lettre , & me ocoiie toûioors ,&c 

e/f MonfîeurJe %oberval ÀTaris. 

Du itf. Oacenbis u^t» 

J^yj" ON SIEUR, 

Je viens de recevoir vôtre Lettre du 29. Novembre, pour léponfc à laquelle je von» 

diray que de la méthode que vous avez trouvée pour donner la fommc des quarrcz- 
cubcs & quarrcquarrez je ne voy point qu'on en puilfe tirer une règle générale pour l in- 
vcntion de la fomme omnium poteftatum in infinitum, ce qui cft requis à la folution 
de mon problème, car VOUS dites fiulement qu'il lèta aifê dé trouver les autres après 
avoirveaçelIesdcNItVonsbaillés les exemples, mais je demande une méthode générale 
qui fcrvcad omncs, potcftatcs,comme Vietc a trouve celles des fèflions anG;ulaircs,vous 
y ibngcrcs s'il vous plaît,âc )'cn ècciray cependant l'invention & deinonftration que vous 
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verrez lors qu'il vous plairra. Pour ce qui cft des nombres , & de leurs parties aliquotcs 
)'ay rrouvé une méthode générale pour foudre tontes les qiicftions par algèbre, dequoy 
f'ay lâtt é^an d'écrire un petit traité. Je croy qpe vous aurez maintenant vctt la con< 
rtruclion des deux que j'ay envoyé au Perc Mcrlcnne ; car il ni ccrit qu'il vous les bail- 
lera, routes CCS qucflions (ont très difficiles,comine vous lij.ivez, & n'ont c(ïé traitées par 
perlonnc, j ay elle bien aiiè d être confirme par \ôtre lettre en l'opiniuii que i'Jfbis 
déjà conceuc de Monfieiur de ...^ il cft pourtant vray qull àcât avoir grande ex- 
périence dans ks nombres, car-lay ayant par rcntremifc du Perc Merlènnc propofê 
une qucftion que perlonnc de ceux à qui jcl'avois propofée n'avoir encore peu foudre, 
il m'a envoyé d'abord les nombres qui iâtisfont à la qucllion, lans pourtant expliquer là 
conftruâion , la qucftioli eft. Invenire tria flâangulàtcâangiila munero , quorum arcae 
conftiruant tria latcra triai^uli reûanguU numcro^fingube nempe arec fingulis lateribus 
l'mx a-qu.ilos : je vous advoiieray que ce problème me donne beaucoup plus de peine qu'à 

Monlieur de Il cft vray que les nombres que ; ay trouvé font diftlrcnts des 

(lens , &c que peut-être ay-jc tenu un chemin plus diftîcilc, comme vous içavcz que ces 
qucftions ont infinies fiitotions , peut-être ferez vous de mon adWs fi vous efl^ez de 
ïatisûirc à la propolitioa. 

Vous verrez aulfi mes (piralcs, dcfqucllcs la demonftration vous lêra conniic tout 
aufli-tôt > car elle clt pareille à celle des nouvelles figures que j'ay quarrécs,ou aulquci* 
les j'ay trouvé des concs égaux , Se vous m'àdvouerezqueces propoliticms n'iUuftîient 
pas peu la Gcomctric. 

vSi MonHcur de Beaugrand n'a pas encore trouvé la demonftration de ces qucftions vous 
m'obligerez de luy en faire pari,Jc luy ay écrit l'invention du centre de gravite de toutes 
ces noavdles figures par une méthode partiealiere;,qui ne ilippo(è poi nt la connoiffinoe 
de la quadrature , ce qui vous (èmblcra merveilleux juiquesàceque vous Taurez veu » 
il cft vray que je luy ay envoyé l'analylc feulement , & non pas la ccmpofirion que je 
vous éclairciray une autre fois,parcc qu'elle afes diflîcultcz & ne paroît pa^ d abord par 
cette voye.J 'ay trouvé k centre de gravité de la parabole âns prelûppofèr la quadrature» 
commea fiùt Aldiimede, & ainfî on en peut tirer la quadrature par un fimple coroUai-. 
IC, toutes CCS propofitions, cnfcmblc celles des lieux plans , /blidcs, & ad fiipcrfi» 
cicm, que j'ay achevées, & celles encore des parties aliquotcs des nombres dépen- 
dent delà méthode dont Monficur Dcfpagnct ne vous a peu feirc voir qu'un fcul cas, 
parce que depuis que je n'ay eu l'bonnenrde le voir je Tav beaucoup étendue & changé^» 
Les tangentes des lignes courbes dépendent aufli de là, iiir lequel llijet je vous propoic- 
ray de trouver une tangente à un point donné en la Ic-conde Conchoidc de Nicomedes, 
Au rcûc je fuis bien aifc que vous ayez trouvé la dcmonftration,comnic vous dites , 
de ce que Inppofê qu'aux paiàboles les lègmens de l'axe font entre eux comme les 
pardldogrammcs aux mêmes paraboles , il îcra vray auftl qu'eftans tournez fur leurs 
axes , les centres des folidcs feront oii l'axe cft divifé en raifon comme les Cylindres 
aux lolidcs ; car par la voyc dont j'ay envoyé un exemple à Monficur de Beaugrand , 
& que je mettray auiong une autre fois, j'ay trouvé la demonftration de l'antcccdenc 
Ce de celle du conlcquent que vous m'cnvoycrcz , s'il vous plak , j'en tireray la propor* 
tion dessoudes paraboliques à leurs cônes, qu'il (èroit mal-aifc de trouver autrement, 
car vous trouverez bien la proportion de ceux qui viennent poft quadrata aircrnatim, 
comme quarrc-quarrcz , cubocubcs, &c. dequoy vous baillez l'exemple au premier, 
mais in parabdis cubicis, quadiatoculncis Ce fie altctnis in Infinituna methodus qua ufi 
fiimus nondatproportionem conoïdumad CDnos,exnoftra autein methodo in omni- 
busomnino conoïdibus invenimus centrum graviraris.crgo ex tua propofitione dabitur 
proportio corum ad conos. Je l'attends donc avec impatience, puis qu'elle doit lervir à ■ 
' cet ulàgc, fi ce n'eft que vous ayez trouve la proportion des conoïdcs cubiques quadra- 
to<ubiques,8cc. à kut cooes, ce que vôtie lettre iêmbk marquer , auquel cas je vous 
fiippUc m'envoycr kfilites pccpottions. 
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Ce n'cft pas que je doute de la vérité de vôtre propofition , mais permctiez-nioy de 
vous dire que je me fais défié que vous en eulCcz trouvé la demonftradon & que j'ay 
«rû fealemcnc que vous en avez fuit 1 expérience aux conoïdcs paraboliques des quarre- 
quarro?:.ciilK)ctibcs, &c. alrcrnis , mais la cofUioiiÇaicc que i'ay de vôtxc ((avoir ùàt 
que ;'e(pere que vous me détromperez. 

^our ce qui cft de la proportion du folidc qui Ce Gât fur un diamètre de la paraboJo 
parallèle à l'axe ma oMifiniâion cft difioente de la vôixe. Il ieroît inutile de Tadjouter, 
puis qu'elles concilient routes deux. 

Je me trouve oblijîc d'adjoiucr un mot touch.int x otrc propofition mcch.iniquc p.ir- 
cequelcPcre Aieritnnc m'écrit qu enfin ; acquicUc a vocrc opinion , ce que poia- 
tant ;e ne fçauiois faire par les niions que vous allez voir, ôc vous puis afllrcr que ;a- 
mais je ne fiis mieux confirmé en la propofition de mon fécond levier que ;e le fuis 
maintenant, c.ir pour celle du premier il !;i fout établir par de nouvcauxpcindpes,pui& 
que vous .i\'c/ mé ceux que/elhmois li clairs. 

Si vôtre principe duquel je VOUS ay déjà écrit par ma 'dernière lettre eft vray , il s'enfiiit 
mani&ftemcnt qu'un même corps approchant du centre de la terre changera fbn poids. 
In /êcunda figura fit veclis C A B, cujus mcdium A, cum centro tem N.perreclam A 
N ad vedlem pcrpcndicularcm jungatuc , in punâis C & B, pondéra C & B , aqualia 
conftituantur, & (Imilia qux ad centrum per reâas C N, B N annuant. Si reds N C,N 
B, cflcnt ad veûem pcrpcndiailares potentia in A arqualis duobus ponderibus B & C ex 
tuo principio detincrct vcétcm. Scd cum anaulos N C A,N B A acutos eflîciant, aut 
cadcm, aut mii'.or , aut major potentia requiretur in A ad a:qui!ibr-um. Si endem poten- 
tia iacitacquihbrium,vcrumeritprincipium quo in preccdenti ad tccpillola ulilumus 
( quod fi fàtearis,ftarim veûem noftrum dcmonftrabimus. ) Si major , aut minor poten- 
tia aquilibriumconftituit,ergo in 1. cafu quo minucnrur magisanguli redarum CN, B 
Ncum vcûc, c6 majoi; rcquirctur .\d a;quilibimm potentia; in z.cafu minor. Supras 
punâum A idem vedis in eadcm direûionis linea fimiliter pon.itur , ut in figura mi- 
nucntur anguli linearum CN, B N«ut patet î variabit igitur potentia aequilibrij in A cou*, 
ftituta , ideoquc pondus ex gravibos B & C compofitum pto divetlâ i testx centro di-< 

(lantin erir etinm dis erfum. 

Primam partem dilemmatis quo minus fàtcaris impcdit tua propontio,quippc hoc datoj 
corrueret , fatcatis igitur neceflê eft , aut potentiam in A variarc pro divecHtatc angu- 
lorum ,ai]t camdem (êmper eflê in omni angiUomm acutotum pofitione , fid tamcn 
inarqualem potentix qux dctin<^ potcntias ad vcftem perpendicularcSé 

Utnimlibcr concc-neris, manifcftiffima dcmonftratione dctcgitur paraIoc;ifiTjus,quem 
tux demonlkationi irrcpliûé ncc vcritas quam quxcimus patitur dillimularc , nec tu 
ipfê poterisibrtaflè-diffiteii. 

In prima figura qiia cfl: quarta tuac propofitionis , bis vcrbis ita conftruis. Soit le cciH 
tre de la balance A , le bras A B plus grand que le bras A C , & Ibint prcniicrcment les 
lignes de dircdion B D, C E, perpendiculaires aux bras A B, A C , par kfqucllcs lignes 
tirent les pui(rances,D,£,(lcrqucUeslèront des poids fi on veut)& quUl y ait même raiion 
de la puillânce D i b puiflàmce E,que du bras AC,au bras AB^es puiflànccs tinns l'une 
contre l'autre, je dis qu'elles feront équilibre fur la balance C A B. Car fôit prolongé le 
bras C A jufqucs en F en forte que A F foit ccale à AB, & foit coiifidcrée CAP com- 
me une balance droite , de laquelle le centre loit A, foint auliî umguiccs deux puiflan- 
cesG,H,delqttelles&de toutes leurs parties les lignes de direûion <bint paraléllesà 
Ia.ligneCE«& que la puiflànce G foit égale à la puilTance D,& la puiffaïKc I! ( gale à la 
poiflànceE, l'une fçavoir G tirant fur le bras A F,&: l'autre fçavoir H tirant lur le bras A 
• C> lors par la première propofition , les puiifanccs G H tcrout équilibre lut la babnce 
CAF* Mais par le premier principe la puiflànce Dfiir le bras AB,j&itle même tf&t 
qucla puiflànce Gfiir le bras AF, partant la puiflànce Dfiir le bras A B £dt equjlibis 
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avec la puifl*ancc H (lit le bcas A C, & la paiflànce H tinnt de même que la puiflàim£ 

fur le bras A C, par le mcme premier principc,la puiflancc D lur le bras A B,tcracqaU 
4ibrc avec la puiflancc E fur le bras A C. Hîc vcrtirur cardo tax demonftrationis. 

£c I. fï dixchs in omni angulorun^acutorum pontionc eamdcm fcmpct poccn- 
tiam ceqùiri adarqnilibdiiïn,ftatiin demonflxabo m^m de veâe propofidoneimfiteans 
igitur neccflTe eft variarc potcntiam prout anguli variant. His podris , cfto fi pla- 
cet in expofita figura centrumrerrx N in quod tcùx CE, BD dirigantur, & lînt 
in punâis £ & D pondéra Icu gravia in pcoportione data, quod quidem liberutn 
eflê tua tnnuit conffarnâio (imo hùc taRtùm abs te tendeur ut pcr potentias imagina- . 
riasab omnibus omninopardbnsv^fMiA*/ moventes inveniaturproporriopondeiuin 
in vedc quicfcente , aliter quippc , cum hujufmodi potentix nullibi in rcrum narura 
reperiantur, inutiles prorfus clTenc ) inpunâisli &G conftruis potentias ponderi- 
bus £& D^xquaies , quz ab omnibus ipûrumpartibus «^^^aA*/ movcant, potcntiam 
deinde H, pocentic £ aeqaaliter movere coDchidis pcr tuorum aaioKnatiiin , quia 
ncmpe trahct H potentia pcr punûum C,& rcûam H A,pcrpcndicularcm vefti , tra- 
hcr ctiam pondus E, pcr cnmdcm rc£\;mi vcfti pcrpcndicularcm, cum igitur acqualcs 
potentix pec eamdem ceâam cumdcm angulum movcant , & circa camdem à vcdis 
cencro diflantiam , pondus £ 9c imaginaria H^poMotia asqualitet tralwnt. Id verifimile 
cum fît, veiitatem intimam quaeicntibus non potdliMMivideciftIfiflîmum. Pondus in 
E (ît Spharricum, verbi gratia , omnes ^nino ipfius partes ad ccntrum N tendant pcr 
rcdas in cadcm N.centro concurrentes & ycâem I C ,(1 continucntui ad angulos acu. 
tos ftames , ergo potentic abs C,utrinque aequaUter temotte intelligentur , veâcm ad 
angttk» acutos Tuis motibus fècantes i cOTttacnm panes omnes potentix H ^fhtJiMf 
moveant,intclligcntur potcntiï abs C utrinquc acqualitcr rcmoti ad angulos rcftos 
vcâem fuis motibus rccantcs.Cum igitur partes omnes potentix H limul fumpts 
squcntur parti bus omnibus potentis &a poodeds E lînmt fiimptis , tota cnim poten- 
tia H toti ponderi B «qnacttr, patet ex jam tcaditis potentiarum H, £, in punâis H & E 
inaequalem cfTc motum squod i^mr dépotendaHcooidudîc demonllndo, perpcram 
. «d pondus E porrigir. 

S'il me rcftoit du temps ou du papier j'ad/oûtetois fuivant vôtre deHr la dcmonftra- 
tion des ooiies Ifiofcdmetres , ce foa une anne fois,mecelèrvanc eno>ce de vous 
écrire quelque chofe de plus recherché fur les Mcchaniqucs, àla charge que vous m'o- 
bligerez de croire que ;c n'aurois garde de m'opiniâtrcr après une propofition, fi je ne la 
ccoyois vcritablc,& que je la quitteray un moment après que de nouvelles i^fons 1 cmr 
poiteront fur les miennes. Je ihls^fte. ^ 




J Monsieur de %pbeirpaL 



jyjONSIEUH, 

Je troiiteafl&<ie^r pour vous envoyer eneoce la confirudion du lieu plan, fià 
qtiotcnmque, &c. que je tieni une des plus belles pcopofidoos de la Geometde , & je 

crois que vous Icrés de mon advis. • 

Sint data quotlibet punûa , j. verbi gratia , A, G, F, H, E, ( nam propofitio eft g^c- 
ralis) quscritur dtcnlns ad cnjns'ciicnmferentianl iu qudHbec panfto Infleâendo tc- 

ôas à datis punâis , quadrata omnium fint xqualia fpatio dato. Jungantur punfta qux- 
vis A & E, pcr rcftam A E,in quam ab aliis punftis datis cadant pcrpcndiculares G, B, 
H, D, f.C, omnium rc£tarupa>pun£Us datis vcl occurfu perpendicularium & punûo 
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A tcrminatirum riimntnr pars corditionaria , quintnns , vcvbi graria, in line Ipcdcj 
qiiintans crgo rcftarum A B, A C, A D, A E, fimul fumptarum cito A O , & à punâo 
O cxcitctur pccpcndicularis '-infinita O N , à quâ tdêcettir QI |^ condinônaria 
( quimans neutpe pro numéro punâprum datoruin ) pccpcndicubrium G B, F C> H l)» 
êc inrclligantlir jungi rcftne AI, G 1, F I , H I, F. l,qiiadrara iftarum s. cnmr minora l'pa- 
tJod.iro;dcmantur igirurà fpatiodato & lupcrlîr, vcrbi gratia, Z planum cu;us quui- 
tans,pars ncnipc conditionaria luinatur,& in quadratum rcdjgatuc, circulas ccnrroI,in- 
tcrvaUo'M del^ptus (àtis£icia proponto,hoccft quodcumque pnnâum fumpferis ih 
ipdus ctrcumferenria reâaram à dàtis pnnâis adiâûd^UDâumduâantinqiiadiaia 
crunt acqualia (patio dato. 

Addcrcui dcnionilrationcm, fcd longa fane cA , âc malim vcQtum amborum IblUci- 
tare gcnium adeaminvcnicndamï non felùm autcm bas propofîtiones« (cd 
omnino de locis planis abfbivi , imô locos quamplurimos adinvcni de qiitbus nihîl 
fcripHr.u Apollonius , qui tamcnfiint pulchcrrimi, vcrbi grari.i. 

Dans tribus punâis in rcclâ A B C, invcnirccirculi circumlcrcntiam inquâfumcn- 
do quodlibct punâum ut N , quadrata » ^ B , Tupcrcnt quadratum N C ipatiô 
dato. 

De locis fcbdis Se ad Tupcrficicm muU.-i qiicquc jr.ni funr dctc^ta. Cafus loci 
pUni fupcrioris- non addo, nam patcbunt Itatim. Si punûa data lint tanrùm tria,& con- 
ftituant triangulum , ccntrum circulilocalis crit ccntrum gravitatis illius trianguU. «Se 
hxcproportiofingnlarjs.ïàciseft mira. 

Scd hîc non moror. Propofirioncm univcrfaliflimam ira conftituo> & j^m conftruxî. 
Si àdntis quotlibct punûis inflcâaniflur rcûa:,&cxponantur omnium Ipccics indarâ 
proportionc crclccntcs,aut déficientes crunt Ipccics ita aucix aut dcminuta: dato 
ipatio xquales. Exemplum. Sint data tria pnnaa in fiipènori figarâÂ ^ N, C, & qiix- 
rendus circulas in cujus cîrcumferentiâ llimcndo quodlibet punftum ut N quadrati : 
N A dimidium,vcrbi gratià, quadrati B N diiplutn & quadrati C N triplum llniul /un- 1" 
€ti conticiunt Ipatium daium 6c dcmonltratio ad quamlibct proportioncm &quotli-. 
bec pulifti porcigcndl. Hancpropofitionon, ^tchéxriknam i^nè , vidct'ut wa vi'diilê 
Aponooim 

Lmre^e Moniteur de *R^beryal i Monfieur de Fermât. 

bu V Avril iVjr. 

Qnoy que j'cufil* rcccu des Lundy dernier vôtre dcnionflration du lieu plan , ncant- 
moin$ mes occupations tant publiques que particulières ne me permirent point de l.i 
confidcrcr jufqucs à J cudy que ;e la prefcntay de vôtre part à rAH'cmblec de nos Mathc- 
maticiens qui étoit ce jour là chez Monfieur de Monthokm ConfeiUer, où ellolhit 
receiic.confidcréc, admirée avec étonnchicnt «fcs cfprits» A: vôtre nom élevé jajS|UCS 
au Ciel , avec charge particulière à moy de vous remercier au nom de la Compagnie , 
& vous prier de m'cnvoycr tout d'une main la compofitiondu Ucu Iblidc avec une brict"; 
ve demonflrationt aiQn de ^dre imprimer lodeux itMifoâs vôtre nom, on fans nom 
comme vous le voudrez î en quoy nous aurons le foin d'étendre plus au longcç 
qui fcmblera trop concis pour le public > cependant \\ y eût dcbat à qui auroit vôtre 
écrie pour en tirer copie , chacun m'cnviant le bon-heur delà communication qucj'ay 
avec vous: nuit Monfieur le Ptcfidcnt Pal^hal à qui le premier jcl'avois nus entre les 

inaiitt» 
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iiiains , & qui r.noit Icu à l.i Compagnie , donna arrcft en la faveur, Refondant fur 
Ja niaximc (quitcncc, ccncat pour taire droit aux parties intciclVccs , fc chargea 
'lay même de leur en fournir €Opie,oidoniiam que puis après l'original me fecpic remis 
entre les mains. Je leur avois dés auparavant communiqué la conftru^oii, &un: 
nomme Monlicur le Paiileur avoir trouve la dcmonf^ation particulière pour trois & 
pour quatre points, li différente de la votre , que c'eft une cholè étrange > il. y avoïc 
«pparcncc qu'avec k temps i^eût trouvé une demonftrjition générale. Mais il conftflfe* 
que cette recherche le tûoic , qu'il vous a une pa c rtc o lie r e ohligatioo » de l'avoir dé- 
livré d'une peine prefque infuppdrtablcîpour moy je ne me puis prornettrc aucun loiHr 
que trois mofs ne Ibicnt p.^lilz , pour être délivré de mes leçons publiques , & quand 
j'aurois ce loiiir je ne icrois pas alVùcc de trouver le lieu iolidc , lequel je prcvoy très- 
difiîcile, c'eft pourquoy dés maintenanc je vous fèray fi vous voulà utic ample.declara- 
tioii de mon impuillâflfecafti que fans me rentcy plus long-tetnpSkdc qu'ayant égard aux 
prières d'une telle Compagnie que celle dont je vous parle,vous nous tairiez p ^rt de vô- 
tre invention, qui c(l telle que le grand Gcometrc des lîeclcs paiiez Iç gloritioit particu- 
Ucremcnc d'y avoir adjoôcé la petfeâion , en ayant lecen l'invention de ceux qui Ta- 
Voinc précédé} jugés combien vous avés occafion de vous glorifier de 1 .n oir trouvée 
en un temps auquel clic étoit en même état que (i elle n'avoit jamais été conniie. Il 
m'eft enfin paru quelque lumière pour le cci;itrc de gravité des paraboles en conlidc- ' 
rant les centres des parallélogrammes circonicrits , comme s'ils étoint tous poiés liir 
Une mémebaiediffocens&olemientcnluuteur , mais comtne ces lumières me vic^ 
nent au m.irin en me levant , & qu'il faut du loillr pour les éclaircir je ne me puis ^as 
promettre d'en venir à bout li rôt, ii vous me délivres de cette pcinc^ je vous en aucay 
l'obligation cnucre. Je fuis , &c. 

Lettre de M- de Fermât à Aloitjieur de %plMryal i Taris, 

paao>ATnlt<3r. 



M 



ON51EUR, 



Je ne peus pas vons écdn par le danièc Courrier; à cau(c des occupations auiqucl- 
les )cme trouvay engagé , je prcns maintenant la plume pour vous témoigner que je 
fijis beaucoup obligé à ces Mcirieurs , à qui vous avés fait voir ma propofi.tion , aul- 
quels vous alleurercs , s'il vous plaît, que j eilimc beaucoup plus leur. approbation que 
mon Ouvrage. Leur l^avoir eft û connu, que je ne puis m empêcher d'être glorieux 
d'avoir écrit & inventé qud<^ chofe qui leur (dailê. Je ne prétends pas par là vous 
cxclurre du nombre , au coattaiteles marques de vètte ïçavoir m'étantpltis particu- 
lièrement connues , je juge par là quels doivent être ceux qui confèrent avec vous. 

Au reftc je vous eulVe envoyé les lieux lolidcSjad j. & 4. lincas, n'étoit que j'ay crcu 
que Monlienr deBeaugrand Ae lèra pas difficulté de bailler à MônfieucdèCarcm le 
lieu ad 3. llneas , que je luy ehvc^y il y a loiig-temps avecia «lemonftiation , dés que 
vous aurez ccluy-là je vous cnvoycray l'autre. Si j'avois retenu copie de ccluy ad i. li- 
neas je n'eulVe pas Élit ditticulté de vous l'envoyer. Mais ne l'ayant plus, j'ay voulu mé- 
nagée la peine qu'il Ui'eût £ilu prendre \ le re£dre , à laquelle je. me portcray pourtant, 
li Monfieur de Beaugraiid ne le baille pas.Vous verrez entre les mains de Monfient Car-, 
cavi les deux livres, de locis planis, que j'avois promis depuis long-temps à Monfieuc 
Beaugrand,& que j'ay à deflfein envoyé un Courrier plutôt que ic no luy avois ûitefpc. 
tcr^alinquc vous puilHcz cependant les voir. Vous m obligerez, de m'en écrire avec 
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franchilc vôtre Itntimcnt. Je ne doute pas qirc la choie n'eût peu k polir davan- 
tage , mais ;e fuis le plus pcffeflêux de tous les hommes} je Icray bien ai& que vous m'^ 
enviez aoffi quelle* de «spiopofitions vous étoienc connues , & quelles non» & en 
cas que vous en ayez vcu quelqu'une , principalement du 2. Livre , fi elles ctolent 
pareilles à celles que vous vcrre;^Cacily a huit ans que le deuxième Livre clt écrit Se en 
ce temps j'en 5aillay deux copies, l'une à Monfieur Delpagnct Con&ilier au Paricmcnt • 
de Bouîdcaux » Se 4'autrc à Monficur de . . . . » ii bien qof peut-être quelqu'une de ces 
propofitions aura cftc divulguée, peut-ctrc vous mcmc, ou quciqu'autrc do ceux de 
votre Compagnie en ont fait une partie. Eclaircillt-z moy de tout au vray, & vous m'o- 
bligerez beaucoup, & fur tout que vôtre jugement fuive toutes ce;;» prdjpofitions , s'il 
vont plaît , je-rattends pour répon& à oeUe<7t au tefle quojr qu'on juge digne dim* 
pcelfion de moy , je ne veux pas que mon nom y paroiflè»ie me refcrve à vous entrete> 
nir plus amplcmcnr une .lutrcfcris; ccficnJant vous fçaurcz qu'outre les lieux plans & 
iblidesqui lunt dans Pappus,;'en ay trouve grande quant irc de trcs-bcaux & dignes de 
xcmarque , que )en'ay pouttanc ozé mâer avec ceux /l'Apollonius. J'en ay plus de 
cent propofitions ttes-bclles , & patticulicrement des lieux lblidcs,& ad fnpccfictem, 
mais le loifir me manque ; je n'ay pas voulu faire le Grammairien en expliquant au me- 
nu le texte de Pappus, il fuifit que j'aye pris Ion (cns,coaunc je ccoy que vous m'advoiic- 
rez. J*attends vôtre rcpontc , & fais , &c. 




Lettre de Monjteur de %oberval a Monsieur de Fermât^ 

Du I. Inb tftt. 

Puis qu'il eft vray qu'il n'y a aucun contentement que|e ptefere à celu y que je reçoy ' 

de vos Lettres , vous dcvcs pcnfer que les occupations qui m'ont empêche de vous 
écrire dépuis fi long-temps , doivent avoir cfté bien preflantcs , ayans eu la force d'in- 
terrompre nôtre cnt^ien qui m'cft fi cher & il agréable. Or pour recommencer , je 
vous diray que fi j'ay entrepris la dcfenlë de vôtie tiaitté ( dfe MInimis & Maximis ; con- 
tre les ob/eftions de M. Defcartes , je m'y fuis Icnry oblige , ou plûtôt ncccffité par mon 
gouie, qui ne peut fouffrir que la vérité foit tant foit peu obfcurcie , tant s'en faut qu'il 
endure qu'on la talfe paiTcr pour ce qu'elle a de plus contraire , j'cntcns pour une tauflcté 
accompagnée de paralogifines.C*eft pourquoy j'ay grand befoinqu'anUeude me remer- 
cier comme vous faites , vous m'cxcufiez , tant pour ce qu'étant foible j'ay ofé entrer 
en lice contre un fort adverfaire pour vous , que poufce que je l'ay fiir ûns vous en ad- 
vertir , veu que vous fcmbliez y avoir le principal intcreiL Mais en eftet c eft l'intcrcft 
'de h vérité , & de tous ceux qui la cheri^nc > c'eft pourquoy j'en ay £ut le mien pro- 
pre , & eUc ma paru ficlaire qu'elle m'a fidt pallèr pardefliis les confideratlons de na 
foibleflê, à laquelle j'ay penfê que (on évidence pourroît luppleér aflèz fufiîlâmment, 
J'cfpcrc que vous recevrez cette excufe &que vous me ferés l'honneur de croire que 
la coniioillànce que ;'ay de vôtre mérite, m'a tellement acquis à vous, qu'elle m'a fait 
témoigner ce zele>qaoy que mon infuffiûnce lëale l'ait peu rendre en quelque Ibrte 
imUfcret. Monfîeur Delcartes n'ayant pas encol reccu mon écrit le 3. May, ce qui eft 
pourtant bien tard , a fait quelques objedions nouvelles de peu dcconfequence , vous 
les vcrrczdans (à Lettre que le Pere Merfenne vous pourra envoyer, il veut trouver la 
tangented'un cercle, pctfiftant toiijours que c'eft la plus grande, finon qu il y ad;outc 
qa'dlen'eftlaphisgcaiideqae ibÛi certaines conditions.} en quoy il s'cnfeneluy mé- 
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nie» voulant idlitcr vôtre ^crit qui parle de la plusj^ande abfokunent, pac l'exemple 
4'ttite qui ii'çft là plus gpndè que cboditioiiriaucincnt. Il cft viay que voulant la trouver 
abfblument ou la moindre , &: pour ce faire nommant Ic dïametrc N D, C ,1") E, B, & 
D C ,ou £ C,A, on. tombe dans une abiUrdkc que C -t- B * cil égal à nen , Ôc ii le pouic 
E étotr «Umsle ccccicC- B * â:roit <ga'l à rien. Mais cette abïbrditiî 'mo'nfltequMl ne 
"iflut pas chercher le point B dans la-Circonfcrcnce autre part que dans laligneDN, 
fçavoir au point N pour la plus grande, & au point D pour la moitidrc.En ijuoy il cft rc- 
marquablt: que C -+B* cil la ibmnic de la plus grande & de la fnoindre & C— B* cil Icuc^ '■' 
dSfircncc. Mandc2 moy quel cft vôtre &ntiinent,carn'ayant pas encor le loifir deconfi- 
deicr bien lorticnUecemcntle fends de VÔQrc méthode Âciû dcmonftration , il ne pcat 
être qii elle HC Contienne des myfleresqui me font encore caçhcz.J'aytrouvé admirable 
Icmoyenparlcqucl vous l'appliquez aux paraboles & Iblidcs paraboliques pour eu 
lrou\ xr les centres, mais le voulan^prouvcr en la vrayc^araboic, } ay trouve qu'il falloit 
changer vôtre nûlohneinent qui inft que particulier au Condide parabolique, c^ ayant 
rcfpecc i(ie la ligne £ O, vous pouvez bien dire comme la difièceoce dcs quarreiz I A, & 
AN cftauquarré de AN.ainlila ligne EO cft à OM.cc que vous ne prouvez pas en lapa* 
rabolc méaic ,.ai laquelle luivant ce railbnnement il £»udroit <lire,comme la ditfcrcncc 
dcsdibcsdelA^ ANeftaucnbedeAN.ainn la différence des quarrez de Ë M, 5c 
M O cft an qitatté de MO, & cependant vous n'avez pas l'elpecc ny de l'un ny de l'autre 
de ces quarrcz ; au lieu defquels j'ay dit ainfi, il y a plus grande railbn du cujpc I A au 
cube A N que du quarrc 1: 1 au quatre 0 1 , ce qui reiilllc y & en la parabole cu'biquo 
j ay dit, il y a plus grande railbn du quarré-quairé I A au qq. A que cube E I 
au cube O Iv Sec Mais le raifonnemcnt eft autant ou plus beau fie pliis fitcQe par k ;> fi 
gurcs qui rcftcnt nyantoftc le plaij parabolique du parallélogramme qui le comprend. 
J'ay promis à Mr. Mydorgc de l'entretenir fur cette invention que je ne fçaurois aUl'z 
admirer i & je m'afleure que Mr. PaTchal et^ra Ces adma/àom 4bcdiinifes,n je puis là 
kiy âire volr,comme j'erpere & à Mr. dcs-Arguesf il fiiut aujdi qoc Mr.i:>eilcactes la voye, 
afin qu'il nous en fiflc voir les paraiogifmcs , & puis que vous avez trouve par h mê- 
me voyc les rangcntcs de la figure qui eft une c/pecc d'ovale, il icra bon que vous luy 
envoyez, ou nous,^n vous le trouvez meilleur. Mai^ prenez gaicje que par le même 
f)ûintdonnéfl peut y pailcr deux de ces ovales, &pâicttntyairaiir<leà]|f ^ 
que j'efpere que l'équation fera découvrir. J'y travailicrois , mais fuis auûré qtîc^ 
vous y rcuflirez mieux qucmoy: joint qu'il ipc fàudroit être délivre de laroiic à la- 
quelle je luis attaché ^ ayant appelle du nom de roiie le. cercle qui roule, avec les con- 
ditions queyous fçavez , 5ç ayant donné un nom à la ligne ccwrbe que décrit un 
de la circonférence pendant une révolution entière , je detnonftcc que l'cfpacc compris 
de cette ligne courbe , & de la droite qui luy fert de bafi; fur laquelle la roiif fe meur , 
cft ( majus data quàm in ratioiK J c'cft à içayoic que de cet efpace en ayant çllé l'clba- 
ce de*Ia rode ; il y aura même ration du refte ï b même roiie , que de b baft de Tena- 
ce à la moitié de la circonférence de la rôtie. D'où il s'enfuit qu'en fa roiiç ordinaire de 
laquelle la bafe cft eftimce égale à l-i circonférence , l'cfpacc dont il s'agît cft triple de 
la roiie , & Il la bafe cft double de la circontercnce l'efpacc fera quintuple ^c la roiie : 
S>i ttipic« feptttplc : & ainfien continiiaiu par les nombres impairs. De tout cecy,je vous 
envoycray par le wernicrCotirria une brii^e d^g^iQD^ntibn^h attendant le ts^Aé en-" 

tifif.jeruis,atc ■ "-^ 
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Lettre de Monsieur de Fermât à Monfieur de**iii^ 

jyjONSIEUR; 

Puis que Monficur de parle , & que vous l'ordonnés, vous, Monficur, dcqurla 

. réputation cil Ci grande de fi bien établie^ je laifTc éveiller ma Gcomctrie ,qui dormoit 
depuis long-remps dans na profond' rqpos, & pour ernsn d'abocd en matière * je 
veux bien vous conter l'intrigue de nôtre Dioptrique * & de nos refra£Uons en fonne • 
d'Hjftoirc , .îfin de vous laifTcr le jugement libre , Ôwquc vous puifllcz prononcer fans 
préoccupation. Des que j eus vcu le Livre de feu Monlicur Dcicartcs , & que j'eus cxa- 
Oiiné avec quelque attention la propontion qui fert de fondement à £r Dioptrique , 8c 
qui établit la proportion des refra£lions,}elbupçonnay là preuve, & demonftration me 
icmblj un véritable parai ogifmc. i. Parce qu'ill,i fonde (ur une comparaifon ,& que 
Vous (çavcz que la Geomcciic ne ic picque guère de ces figiues^ies comparaifons y étant 
encore plus odicuics qucdans le commerce dtt roondcSccondcmcnt pacce qu'il fappofc 
que Ie.m<9Uvement de la lumière qui le fait dans l'air St dans les corps rares eft plot mal- 
aifc , ou n vous l'aimez mieux ainfi plus lent que ccluy qui le fait dans l'eau , & les au- 
tres corps dcnfcs , ce qui femble choquer le l'ens commun , & enfin parce qu'il pré- 
tend que l'une des dircâions ou des dececminations du mouvement d'une balle fubliftc 
toute entière après la rencontre dn lêcond milieu , j'adjoûtois même quelques autres ni- 
/bns,qu'il fcroit ou lupcrflu,ou ennuyeux de vous dcduireîil vît mes écrits, il y répondît, 
& après plulkurs réponfcs & répliques de p«rt & d'autre nous nous fcparamcs, comme 
le prévenu & le témoin^l'un dans l'affitmativc, l'autre dans la negative,quoy que j'eus en- 
fin des Lettres de ià part pleinet de civilité. Dépuis û mort Mr.de la Chambre ayant 
publié Ton traité de la lumière, &m'ayant feit l'honneur de me l'envoyer , ;e pris oc- 
c.ilîon de luy écrire la Lettre que vous avés vciie , dans laquelle je luy témoignay que 
pour nous guarentir des paralogiûiics en une matière fi obicure, je ne voyois point de 
moyen plus afCfté que dé dicrcher les lefiaûions dans cét unique principe que but- 
cure agit toû/ôurspar les voyes les plus courtes, fîir le fondement duquel je luy indi- . 
qiMv qu'on pouvoit chercher par Géométrie le point de rcfraâioncn le reduifàntau 
problème ou théorème que vous lî,avez; mais parce que j'cn/ugcay l'invention trcs- 
difficilc & yes-cmbatraflTcc , puis que ces queftion^ de maidmls & minimis, conduilcat 
d*.ordidaice àdes opetacioas de longue haldnc, & qui Ce brouillent aifement par une infi- 
nité d'à^mmerrics qu'on trouve fur fon chcmin,je laifîay là ma pcnll'e pendant pludeurs 
années en attendant que quelque Géomètre moins parclfeux que moy en fit ou (a dé- 
couverte ou la dcmouilration. Pcrfonne ne voulut entreprendre ce travail > cependant 
je lecevois de Lettres «Ifr Jtlonfieurdk! la Chambre de ttinps en temps, parlclqueUa il 
me preflbit d'adjoûtcr 'U Gcomctrie à mon principe, & de faire la demonflration en 
formcilu véritable fondement des refra£lions. Ce qui me rebutoit à l'adv-ancc étoit 
l'aOTeurance quc,Mr.Pctit ôc autres m'avoint donnée, que leurs expériences qu'ils avoint 
ibnvènc le'icôées pour mefurer les ceflraâions» & dans l'eau , & dans le crlftal , Se dans le 
Veac,êc dans beaucoup d'autres liqueur^ différentes, s'accordoint tres-precifcment 
avec la proportion de Moofieur Deicattes , de forte qu'il me icmbloit inutile d'en aller 

* Ceux qui ont le tfoifiéme Tome det Lettretde M. Dcfcartcf y pourront vr>ir plus au ]rir.^ les <ibjLfH.)ns cic 
M. de Fermât contre U Uiopcrique de M. Ddcattei, Scdircn écria Au ce fujet dcj^tm la page 167. juiîjuot i 
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chercher qudqu'autrc par mon principe , puKquc la natitft i^Ue mâne s'expliqualc R 
daiieinent en â&vcur. L'objeâion que vous me faites dans vôtre écrit ne me* fiiUbit 
nulle peine, & j'y avois dcja répondu dans m.\ Lettre à Mr. de In Chambre par cctrc 
ralfon que tout ce qui appuyé eu tait ferme fur quelque point d"unc ligne courbe eft 
ccnré faire ferme ou appuyer iur la ligne droite qui touche la courbe audit point y &. 
ainfi quoique la Ibinme des deux lignes de lefleftion Ibic quelquefois la plus gnndc 
dans les miroirs concaves , fphatriques ou autres, elle eft toûjours ia plus petite de tou- 
tes celles qui peuvent romper fur la ligne ou fur le plan ^^ui touchent les miroirs au 
point delà rcflcdion, ôc cela n'a pas bcfbindcplus grande preuve, Mr. Dclcaitcslc 
Itippolânt ainfi anflt bien que moy } toute fadifficulcé & teduiloifdonc à ce qu'il me pa« 
roiflbit que ;'avois à combattre , non feulement les hoflomcs, mais encore la nature. 
Neantmoins les dernières inrtanccsdc M.de ia Chambre forent fi preflanîcs que je rcfohis 
il y peut avoir environ deux ou crois ans de tenter le fecours de mon analylc , m'imagi- 
nantqu'ily a une infinité de proportions diffeocntcs cntrc-cUus, don^ les Icns ne Içau* 
roient verifiier h éiv€sSltéjk qu'ainfi j'en ttomrefois petat->écre quelqu'une qui appriKhe- 
roit de celle de Monfieur Defcartcs, ôcqui pourtant ne feoit pas la mcrae. Je fis mon 
artalyfe en forme par une méthode qui mell particulière, & qu'Herigonc à fait autre- 
trcfois imprimer dans fon cours Mathématique, je lurmontay toutes les a lymmctrics 
avec peine , & voilà qug tout i coup à la fin de mon opération tout le dâm>âille , & il 
me vienf une équation trcs-ilmplc qui me donne juAcment la même pfopoition de 
Aionficur Dcfcartcs 5 je crcus lîir l'iicurc avoir équivoque , Car je ne poùvois me figu- 
ier qu'pn aboutit à une même conclufion par des routes tout i fait oppolées , Mr. Dcf- 
cartcs lîippoûnt pour un des moyens de di demonfiratton que le mouvement de la hi- 
miere trouve pliîsdcteGftence dans l'air que dans l'eau, & moy^i^pofiint tout le con- 
traire, comme vous verre/ dans la eopic de ma dclnonllration que j'ay tiché de refai- 
re de mémoire pour vous fatisfairc pleinement , mon original ayant çHé envoyé à Mon- 
teur de laChambte* fiiivant ma pareflè ordinaire. Je refis donc pour lors ia qucftion à 
diverfcs reprilcs en changeant les polirions , & je trouvay toujours ia même condufion» 
ce qui me confirma deux chofcs , l'une que l'opinion de Mr. Defcartes fur la proportion 
des refiraâions eft tres-veritable, & l'autre que ià dcmonâration eft tres-^utivc. Se plei- 
ne de paralogifmes.Mc{ircurs les CartefidH firent enlbiie ma demôoftratipn qui leur 
fût communiquée par Moniteur de la Chambre, ils s'opini&trerent d'abord à la rcietrer,'' 
& quoy que je leur reprefcntaflc tout doucement qu'il leur devoir fuffirc qofclechamp 
de bataille demeurât à Mr. Defcartes , puilquc fbn opinion le trouvoi^critable & con- 
firmée, quoy que par de raifons différentes des licnncs, que les plus fameux Conqucrans 
né s'eftimoicnt guère moins beuteuz lors que lii viSboive leur» étoit .procurée par les 
troupes auxiliaires y.^ue li c'étdit pat les leurs , ils ne voulurent point dans les pre- 
miers mouvcmens entendre raillerie, ils vonloint que ma dcmonftrarion Rit fautive , 
puisqu'elle ne pouvoir pas fubfiftet lânsdcUruUrc celle de Mr. Dcfcartcs qu'ils entcn- 
doient mettre toôjonrs hors du pairmats comme les pins habiles G c o m eti es 'qui virent 
la mienne fembloint y donner leur approbation, ils me firent enfin compiimcnr.pat . 
une Lertrc de Mr. Çlairlèllier , qui eft ccluy qui a procure l'imprcftion des Lettres de 
Monlieur Dcfcartcs , ils crièrent au miracle ^cquoy une même vérité s'éroit rencon- 
trée au bout de deux chemins entièrement oppolcz,iSc prononcèrent qu ils vouioicfit 
•ibienlaiflcrlachofeindecilè, dcadvoiierqnllsjK içavoinc iiq«i donner la preictan<< 
tifedc Mr. Dclcartcs ou de moy fur ce fujct, & que la poftcritc en jugcroit. Ceftà 
^us , Monlieur, qui eftcs fans doute dcftiné par vôrrc mérite extraordinaire à avoir 
grand commerce avec elle à l'mtbrmer , il vous le jugez à propo9,dc ce célèbre dcmélc . 
ou fi vous aymés mieux placer oe petit écrit parmi vo«s papiers inutiles, fy Conlèns , « 
tout m'eft indifferenti mais il n'en eft pas de même- de la tTCS*hamb)e prière que fc 
w»us Éus de me aroire, &c. ' ""' î»- i'^i.- ' . -^ ' 
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7)emonftratton dor^t il eft farlé dans la Lettre frecedente, 

S Oit la droite AF M> qôi repiciciUM: I9 ièpaïaâon de deux diï&tèns milicus, qué 
l'air foie da cofté de B,& l'eau du coAé de H t le rayon cic linnkrc qui doitallcrdu 
point B qui cft en l'air , vers le point F, ou commence le niihcu de I cau, Ce romp & va 
vers H, s'approchant de la pcrpcndiculaice iiiivant les cxpctienccs connues & vulgai* 
les. Monfieur DelcanksdeteEmûiece poinr.H, cnteBeloite<pi*entiiaiic uneperpen- 
diculaiie du point B fur la ligne A F M^m Sait B A, il fait que la Ugne À Feft à la ligne 
FM, comme l.\ rcOnance d'un des inilicus à celle dcrautrc , bien qu'il entende contre 
mon Icns.quc la rcliitcncc cft plus grande dans l'air qu'elle ne l'cll: dans I cau. Soit donc 
la pius grande reliAancc reprelêntce par la ligne A F & la moindre par celle deFM 
par coa(èquem la ligne A F ^lus^nde que F M , fi>it âevée du point M la perpcndi-. 
onlaire M H qui loir coupée en H par le cercle dont le centre e(\ F,&le layoïi Ffi^iS 
bien que les droites B F, & F H Icront égales, je dis que le rayon B I venant à fe rompre 
parla rencontre de icau ira vers H, car puiiijue par mon pruicipc la nature agit tou- 
jours par les véyes les plus courtes , fi ye prouve qu'en paflant par les deux droites B F, 
& F H elle y employé moins de temps qu'en paflànt pa^ aucun %iitre point d<<la droite 
A M, j-'auray prouvé la vérité de la propofition ; or puis que je prefuppolc que le mou- 
vement dans l'ail c(l plus aiie , & par conicquent plus vite , le mouvement de B en F le 
&ira en moins de temps que ccluy de F à H« & pour régler la véritable propprtion , il 
âttt&ire cotnmc A F à F M , qui font les mefures des refiCbuices , ain/i B F à F D, dcles 
deux droites D F & F H feront les mt^Turcs du temps qui fera employé de B i F & de F à 
H, içavoirladioitcP f,l'aa lamclurc du mouvement par B F qui cil plus vltc,^ la 
droite F H lèia la mefiire du mouvement par F H qui eft plus lent , 6c ce (nivant la pro- 
portionde BFàFDyOude HF qui eft égale à BF à la même FD> fi je prouve 
donc que quelque point que vous preniez des deux coftcz D F , la lomme des 
deux droites D F , F H cil toujours plus petite que deux -droites pulcs au même 
iêns, j'auray ce que je cherchois» firît donc jMremierementtlu coftévcrs M le point 
O en poignant te* dooites BO , & OH, & &iûnt comme BF à DF aialS BO 
à C O, je dois prouver que la fommc de? deux droites C O & O H cft plus grande que 
celle de D F & F^, & en prenant de mén\c quclqu'autre point comme V de l'autre cô- 
te vers A, je dois auffi prouver qu'en joignant les deux droites B V, & V H , & iailimc * 
comme B F à D F , oinfi B V à Y V la ibmme des deoxdroit^ Y V, & Y H eft plus gtaii^ 
de que celle des deux droites D F & F H ; pour y parvenir je dis comme B F à A F » ainii 
F O à FR , & comme la même B F à F M ainfi F O à FI, puifquô B F eft plus grande 
que AF , donc F O eft plus grande que FR^ôc puilquc A F cft plus grande que F M, F K 
dl anfO plus grande que F I,& il paroît* même que F R cft i FI comme A F à F A{ , 
car puifque par h conflnâioo comme A F eft à F B ainfi FR à FQ^ comme FB àFM 
ninfi F O à F I, donc, ex xquo, comme A F à F M, ainfi F R eft à F I, je dis donc que les 
deux droites C O & O H Ibnt plus grande| que les deux droites D F Se F H , car par Eu- 
diéc au triangle amUygonc F H O ia ibmme des deux quarrez H F 6c F O cft égale à la 
iomme du quarté H O dcdu reOangle M FO pris deux fois, or puî/que nous avons fiût 
comme BFouFHàFM ainfi F O à F I, donc le rca.uiglc fous les extrêmes H FI eft 
égal au reftangle fous les nwyennes M F O , & le redangle H F 1 pris deux fois cft égai 
au reûanglç M F O pris deux tbis j nous avons donc la fomme des deux quarrez H F & 
FO égaleà la fbnune du quarréH O&du reftanglc H FI pris deux fois, mais le re^an- 
gle HFlpris deux fois eft égal aureâangle H IF pris deax fois,& au double QUané 
delFfclequairé HFparJei|émeEndideeft^aureâaagte^IFprisdettx éis,^ 
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aux deux quacrcz H I & IF, nous avons donc d'un côte le quarré H I,le quarrc I F,lc rc- 
âanglc H ÎF deux fins pris, Ôc le quarrc F O cgaux au quarrc H O au ccâanglc H I F 
deux ibis pds ic au quatré FI pris deux fois , ôtez de part 6c d'autre k ceâangle 
lîlF deux fois & le quarrc FI, rcftc d'un côté le quaoé H I avec le quarrc FO 
égaux audit qa.irrJ HO 2c I F , mais le quarré FO cft plus grand que le quarrc FI , 
puis que par la conllruâion F O clt plus gronde que F 1 , donc le quarrc H O clt 
plus grand que le quarré H I , & partant la drolt<;H O cil: plus grande que la drcrice Hli 
fi |e prouve en fuite que la droite C O cl\ plus grande que les deux droites D F & F 1, il 
rcftera prouve que les deux C O & O H font plus grandes que les trois D F, F J, & I H , 
ou que les deux Df & FH > ;c-prouvc doue le requis dans k tnanglif aaiblygonc £FO par 
£uclide le quatre B O eft égal à la Ibmine dçs quairez B F F O 5t au douUé ceâangle 
A F O , mais puifque nous avons* fiit par la couttrudion comme B Fà FAainfiFOà 
F R, donc le rectangle Ibùs B F à: F R cft cgal au red.inglc A F O , & par confcqucnt le 
quarrc B O cil: égal aux quarrtz 13 F tSc F O & au reclangle lôûs B F,F R deux fois pris, 
mais le quarrc FO cft plus grand que celuy de f R,puiiquc la ligne FO a cfté prouvée plus 
grande que bligne FB,,doncfi vous fiibftiniezle quarré de FRauUeadc oelaydeF O, 
le quarré B O fera plus grand que les deux quarrcz B F, F R, & le rcdangle B F R deux 
fois pris ,^mais ces dernicrcs Ibmmcs (ont égales par Euclide au quarré des deux droites 
B F ilx F R prilcs comme une iëulc , donc la droite B O eft plus grande que la ibmmc des 
deux droites B F &FR: mais nous avons proavéqucUFeftàlF comme AFàF M, 
c'eft à dire comme B F à FD qui eft la mefurc àd la diverfitc des mouvcmêos, donc com- 
me la fomme des deux antcccdcns B F Ôc F R eft à la ibmmc des deux c«nfèquens D F ôc 
F I , ainfi BFàFD,orBOcftàO C,comme B F à F D, donc comme B O cft à O C , 
atnd la fomme des deux droites B F flc F R cft àhlbininedesdeuxdroices DFdc FI,mais 
nous avon*. prouvé que la droite BO eft plus grande que la fômmcdes deux droites B F 
& F R, il ell donc vray que la droite C O eft plus grande que la fomme des dcnx droites 
D F ôc F I, ce qu'il faloit prouver en lecond lieu ; il n'y a donc aucun point du côte de 
M par où le rayon puiflb paflbr âns y employer plus de temps que par le point F. Il tefte 
àpnMtvertaillémeGhofeau point V; foit fait comme cy-dcirus,commc B FàF A, ainfî 
F V à F N , & comme la rocme B F à FM , ainlî F N à F X,N F fera à X F comme A F 
à F M , c'eft à dire cômnie B F à F D par la preuve précédente, ôç chacune de ces deux 
droites N F & X F fera pluy etitc que V F , par ce qui a précédé > il ÙM prouver que la 
fomme des deuxdroitesYV&VH eftplusgcandeqne la iômme des deux droites t> F 
& F H. Je confidere premièrement que par Euclide dans le triangle amblygonc V F H 
la ibmme des quarrcz H F & F V , ôc du reûangle M F V pris deux fois eft égale au quat- 
re V H, mais puis que par la conftrudion il a cfté tàit comme B F à F M ainfi F V à F J[, 
donc lereâangle B FX ou le reâanglefi F X ( puifque B F & F H <bnt ég.Ues ) eft égal 
au rcdangle M F V : nous avons doocd'un coftc la fomme des quarrez H F Ôc FV ôc da 
rectangle FI F X pris deux fois égale au quarré H V , mais le quarré F X cft moindre que 
le quarrc F V, donc la fomme des quarrez H F, FX ôcdu rcdangic HFX pris deux 
fois eft moindre que le quarré Fl V. Or cette fomme eft égale au quarrc fait des deux 
drcMtesH F& FX, comme d'une feal(e parEudide, donc b lommedes deux droites HF 
flc F X eft moindre que H V & H V eft plus grande que ces deux droites H F ôc F X ; fi Je 
prouve donc que la droite Y V cft plus grande que la droite D X il reftera prouvé que la 
lômmc des deux Y V ôc H V eft plus grande que la ibmme des trois D X , X F , F H , 
c'eft à diK que des deux D F, F H,pour ftire Cette dernière preave,je confidere le trian - 
gle amblygonc B VF auquel par Euclide les deux quarrez B F & F V font égaux au quat- 
re B V , ôc au reftangle A F V pris deux fois ; or puifque par la conftruclion nous avons 
fiiit comme B F,à F A, amft V F à F N , donc le tcftangie B F M eft égal au rcOongle 
A F V, ôc partant la (bmme des deux quattezB F flcF V cft égale à k fomme du qu^rr^ 
BV>8cdttccâang|eBFN pris deux kniOi Icxcâans^cBFNpris deux foU cft %a 
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au rcftang-lc B N F pris doux fois , & à deux fois k quarrc F N , donc la fommc des deux 
«juaiicz li t F V cÛ tgalc a la Ibinmc du quatre B V,du reâaiiglc BU X pris deux fois, 
& du quarré de FN pris deox fois $ orle quacré B F eft par Euclidc ^6gA aa quarr^ fiN, 
ttU quarrc N F , & au rcdlantrlc BNF pris deux fuis , nous avons doncla iommcdes 
quarrcz B N, N F, F V, & du rciilaiigle BNF pris deux fois égale à la Ibmmc du quarrc 
JB V du rcâanglc BNF pris deux tbis, & du quarrc de FN pris deux fois . ôtcz de ciîâque 
<ôté le rectangle BNF pris deux fois , ^ le quarré NF,jlreftera donc que le quarré de 
•BNy&leqùarré FN feront égaux aux quarrezBV & FN, or le quarré FV c(i: plus grand 
que le quarrc de F V par la conftruâion , donc le quarrc B V ell plus grand que ccluy de 
B N, & partant la dc^icc B V cft plus grande que la droite B N, mais nous avons prouvé 
que conunc la droite B F efi à F D . ainfi N F eft à F X , donc comme la droite B F eft 
>à F N, ainfi Gaz D F à F X, & par la convetfion des railbns , conuiie B F à B N , aihfî Cen 
D F à DX , & comme B F à D F , ainfi B N à D X , mais nous avons fait comme BF à 
D F , ainli B V à Y V , donc comme B V à YV , ainli Icra B N à D X , mais nous 
avons prouve que B V cil plus grande que BN , donc YV le icra plus que D X. 
Or il a efté déjà prouvé que V H eft plus grande quelcs deux droites H F^F^^ donc 
il c(l pleinement prouvé que les deux droites Y V & V H font plus grandes que les trois 
D X , X F, & F H , ou que les deux D F & F H, & ainfi la dcmonftration eft complettc. 
11 luit de la qu'en poiant mon principe , que la nature agit toujours pac les voycs les plus 
courtes, la lûppoiition de Monfieiur J^élcattes eft fituflè lors qu'il dit que le mouvement 
"de la lumière te âic plus aifèment dans l'eau , & les autres corps denfes que dans l'air. Si 
les autres cocps Farcs.car fi cette fuppolîrion de M.Dcfcartcs étoit vrayc,& que vous ima- 
giniez qu'en ma tigure l'air eft du côte de H,ac 1 eau du côte de B,ii s'euiuivroit en tranO- 
poânt la demonftrarion que le rayon qui partiroit du point H, &rencontrerdit l'eau au 
point F^ic romproit vers B, parce que le mouvement par l'air étant plus lent f^on la fup* 
pofitiori dc Monlicur Dcfcartes , il (croit mcfurc par la'droite H F, & ccluy qui fe fait 
dans l'eau Icroit nicfurc par la droite F D, comme étant plus vite, de lôrtc que les deux , 
miroites H F, F D, étant les plus petites,h refiaûion fc ftroit vers B , c'cft à dire que le ' 
tayon s'écatteroic de la perpendiculaire , ce qui eft abfiirde & contre l'expérience » fi la fî- • 
tiiarion des deux points B & H change dans les deux lignes BF ^ FH prolongées de part & 
d'autre autant que vous voudrez, la dcmonftration aura lieu ,& >fbus le verrez de vous 
morne. Je n adjoûie point ranâlylc,car outre qu'elle cftiong^^ ôccmbarraflcc,il vous doit 
fuffire que le retour que vous venez de lire eft court Oc parement Géométriques il fuit de 
tout cda, que lors qucles deux points B & F fontdonncz , oubienH& F, on peur trou- 
ver aifcmcnt le problème par les plans, mais lors qu'on donne deux points C, O, B , &; H, 
^ qu'on veut chercher par eux le point de reûaàion dans la ligne ou plan qui fepatc 
lesdciixmilieus , en ce cas le problème eft folide,&ne lêpeotconftruire qu'en y em- 
ployant des paraboles , des hyperboles , ou des cilipibs» mais comme cette invcntiott 
n'eft guère mal-ailee à un Gcolnetrc médiocre en demeurant d'accord du fonde- 
ment , & de la proportion fur laquelle il doit travailler , & que je vous ay déjà expli- 
quée, je n ay garde de doûter que vous ne la trouviez d'abord , vous,Mon(icur,qux cilés 
û fort andeffiis du commun i outre que ne s'agiûànt proprcmeiic<bns b queftion qoa 
vous 4ne faites , que d'apprendre quelles font les voycs de la nature , j'y ay déjà (àtis&ir; 
& que cette grande ouvàcic a'a pas bcfoia dc nos inâjTiuneiB de de nos machines pour 
taire les opc£auons< 
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Lettre de Monfieur de Fermât a JSdonfteur de %jhef»al 

é Taris* 



M 



ONSIEUR, 



Après vousavoir ccmecdé de vos civiiitcz,& protcftc que je (èray ravy d'avoir des oc< 
cafions i vous plaire, je vous fiipplicray de me £iire paît de vôtre invention fur le (b;et des 

tangentes des lignes courbes , & encore de vos Spéculations tnechaniques fur la pcrcul- 
Con ,j;iui(quc \ uns me faites cfpercrla communication de vos pcnfc'es en cette matière. 
Apres ccia je vous ditay que Mr. Fremcle m'a donne depuis quelque temps l'envie 
de décoi^ir les myftercs des nombres , en quoy il me (èmbie qu'il eft execemement 
vedeïie luy ay envoyé les belles pcopoOtions (îir les progrcITions Ocoinetriqucs,qui com- 
mencent à l'unité, lefquelks j'ay non feulement trouvées, miis encore demon(lrccs,bicn 
que la demoniUation en foit aQez cacbce , ce que je vous prie d'cûavcr , puiiquc vous les 
avez vciies mais voicy ce quej'ay décottvect depuis (ûr le ûjet delà piopofîrion ia^U5. 
Livre de Pi<^4iaiiee , en quoy j'ay fupple^ ce que Bach^ advoiie n'avoir pas Iceu & réta- 
bly en même temps la corruption du texte de Diophantc, ce qui fcroir trop long à vous 
déduire : il futlît que vous voyez ma pcopofition, & que je vous fade plutôt ibuve- 
nir que j'ay autrctbis dcmonftrc qu'to nombre moindte de l'Unité qu'un multiple du 
quaternaire n*eft ny quarré ny compolé de deux quaicez^ny en entiers, ny en fractions. 
J'en dcmcuray là pour lors, bien qu'il y ait beaucoup de nombres plus grands de l'unité 
qu'un multiple du quaternaire , qui pourtant ne ibnt ny quarrez ny compotes de deux 
quarrcz^coounc 21, 33> 77> &c. ce qui a fait dire à Badiet (ûr la diviHon propolcc de 21. 
«n deux quarrez, quod qui^m impoOibile eft y ut retMr, cum is ncque quaduKus fit, ne* 
que fiiaptè natura compofitus ex duobus qiiadratis, où lemot de, reor, marque évi- 
demment qu'il n'a poiijt fccu la demonftration de cette impolTibilité, laquelle j'ay enfin 
trouvée & comprifc généralement dans la proportion fuivante. 

Si un nombre donné eft divtle par le plus grand quacré qui le mefiire , & que le quo< 
tient (êtix>uve mcTuré par un nombre pconier moindre de l'uiiité qu'un multiple du 
quaternaire ; le nombre donné n'cft ny quarré , ny compofc de deux quarrez, nv en en- 
tiers, ny en fraâions. Exemple , foit donné 84. le plus grand quarré qui le mefure cit 
4. le quotient 21. fequcl eft mefuré par trois, ou bien par 7, nioindres dehinité qu'un 
pittltiple de 4. je dis que ft^ n'cft ny quatré ny compofé de deiix quacrez, ny en entias 
nyen fraftions. 

Soit donne 77. le plus grand quarré qui le mefure eft l'unité, le quotient 77. qui eft 
icy le même que le nombre donné le trouv^mefuré par ir. ou par 7. moindres de 1 uni- 
té qii'un multiple du quaternaire % jecfia que 77. n'eft ny. quarré ny ompolS de denx 
î|uarrez ny en entiers ny en firaélions , &c. 

Je vous advoiic franchement que je n'ay rien trouvé en nombres qui m'nyc tant 
plu que la demonftration de cette propolition , & je fctay bien aifc que vous tallîcz ef- 
fort dé la trouver, quand ce ne fifoic que pour apprendre .fi j'eftime pllis moninvoir 
tion qu'die ne vaut. }*ay demonfiré en iiiite cette propoGtion qui (en à l'invention des 
nombres premiers. 

Si un nombre eft compofc de deux quarrez premiers entr'cux, je dis qu'il ne peut 
çftrcdivifépar aucun nombre premier moindre de l'unité qu'un multiple du quai- 
«ernaire.. . ^ 

Coinmc par acoplé adjoûtez l'uiiité» fi vous voiâcz, à im quarré pa'i^ 



Digitized by Google 



162 Lettres 

10000000000. lequel avec un,fait looocoooooi. Je dis que loooooooooi, ne peut erre di- 
vUc par aucun nombre premier moindre de l'unitc qu'un multiple de +. Et amfi iorl- 
qne vous voudrez éprouver s'il cil nombre premier , il ne &udra point lediviferny 
pai ttois, nj par 7> ny par u. &Ci 

Si ne fiut-il pas oublier root à âit la Ccometric , voicy tfe qu'on ma pcopole , & que 
;'ay trouvé tout aufll-tôt. 

Pcr datum extra vel intra parabolam pundum rcdain duccrc qux abrcindat l^men- 
tam à pandMlâ aequale dato fpatio. Et fî pnnâum fit intra parabolam , detemUnare mi- 
nimnm qoodàparabola per dîQum pundl:um abfcindi pofftt fpatium. 

Si vous ne rencontrez pas d abord la conftruftion je vous fiaay paît de la mienne^ 
J'attensdcvos nouvelles, âci'uis, &c. 



M 



J Monfteur de **** 

Du il Oâobre ic^o. 

ONSIEUEL, 



Les vacations qui m'ont éloigne de Tdofe m*ont en même temps él^gné de inoit 

devoir , & empêche de vous écrite plôtôt depuis la dernière de vos lettres en datte da 
21. Septembre. Je t.\chcr.iy de réparer par ccllc-cy I.1 longueur de l attentc , & commcn- 
cctay par la liberté que je prens de vous duc que )e n ay pouit v eu encore aucune pro- 
pofition de vôtre part,que je n'cuflc plutôt trouvée ftconfidcréc ,& afin de vous ren- 
dre vous même jupe dccettevcfit4,& vous ôtcr en tnûnc temps le fcrupulc que vous- 
pourriez avoir que je n'en uzc comme quelqu'un de ceux du lieu où vous elles ^lui s'attri-- 
biie impunément les inventions d autruy, après qu'elles luy ont clic communiquées* 
je commcnceray pat la propofition de la di&rênce de deux quarrez que vous irouvecev 
dans Bachet fur le Diophante an Commentaire de la pxopofition u. du |. Livre ea. 
même façon que vous me l'avez envoyée ,vous advoii.int pourtant que l'application que 
j'cftimc beaucoup c\\ toute votre , & que je l'ay apprUcde vous. Pour le fiijet des pro- 
grcfTions , je vous avois envoyé par advancc les propofîtions qui fervent à déterminer 
les parties des poif&nces - 1 , & par ma feconde Lettre je vous avois âit comprendte 
que j'avois confidcré toutes les propofitîons qui fervent aux puilfanccs plus un, deqnof 
je m'étois contenté de vous donticrdcux exemples , dont l'un étoitdcmonf^ré par moy, 
& par conicquent connu ncccflaircmcnt , ôc l'autre ne m ctoit point entièrement con- 
nu pattaifimdemonftrative, bien que je vousaflfiraflè que je n'endofitois pas: oc 
pour venir àlaconnoiffancc de ce dernier quoy qu'imparfaite encore & non achevé »ie 
ne le pouvoisfàns avoir plutôt examiné &j?rouvé par demonflrations tout -s leurs pro- 
politions contenues en vôtre dernière, ce que vous n'aurez nulle peine de croire,puilquc 
Je (êul exemple que je vous cnvoyay le marquoit aflez , auquel j'adjoûtois qu'eu toutes 
progrefliotM on pouvoit déterminer les divifenrs communs & généraux avec pareille aia 
fancc; Mais je vous advoiic tout net (car par advancc je vous advertis que conunc ic ne 
fuis pas capable de m 'atrribucr plus que je ne fçay, je dis avec même tV.uichifc ce que je 
ne fçay pas)quc je n'ay peu encore demonûrer l'cxclufion de tous divileurs en cette belle 
propoîhion que je vous avois envoyée, & que vous m'avez confirmée coudiaiit le» 
nomltfeS3»5»i7>a$7'^553- &c. Car bien que jereduiferexclunonàlapluspartdesnom> 
brcs , & que j'aye même des raifons probables pour le refte , je n'ay peu eucore dcmon- 
ûrer nccciTaircment la vérité de cette propolition , de laquelle pourtant je ne doute non 
(dus à cette heure que je fiùtbis auparavant. Si vous en avez la preuve aû.cucée vou» 
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0»'obli!;crcz de me la communiquer ; car aprcs cela rien ne m'arrcftcra en ces maricrcs. 

Rcftc à vous parler de la propoiition tbndamcntalc des parties aliquotcs , laquelle 
m'ctoit tellement connue qM|C je vous l'avois envoyée parla pcemictc Lettre que je 
vous écciviSf laquelle on m'a 'dît depuis s'être égpaéc^ Pourtaàc fi le Pérç Mo^êtinc veut 
prendre le foin la fiiire cheicher dans le Bureau de la Pof^c clic Ce trouvera dans un 

paquet que j'adrefTois à Monficur Outre que cette propofition cft fi naturel 

le qu'il cil iqipofllbkde dcrcrmincr ôc de trouver la mouidce.cholç fur çc fujet qu'elle 
nelcpre(èmed'abotd.Deibrtc qu'ayant depuis foitloag-^cmps' trouve i8t envoyé les 
:pfopo(îtions dc$ deux nonibrcs i/z^é A 18416. & autres isaicilles, il faloit par neceflTttc 
que j'euflc pafle par ladite propofltion.Pour vôtre application, il me Icmblc qu'elle n'ofte 
pas la longueur que je ciouvpis en cette ibr^e de queAions,quie(Ua leulc difficul- 
té que j'y ay toujours reconnue: linon que )ç ne rajrcfas biçn compri(c,dcquoy je 
ypus priem'avertir & me tendre certain^ 11 me &mDlç après cela qu'n 'mlaiporte de. 
vous dire le fondement (Iir lequel j'appuyc les ddnoiUlIcations'de^toutcc iiiul tonceme 
les propolitions Géométriques qui cil tel. 

Tout nombre premier mclUre infailliblement une des puiflanccs - 1. de quelque pro- 
grcfljon que ce fint , A: l'expofinit de ladite ptriflânce eft fioûsHimltiple du nombre 
premier donné - 1. Et après qu'on a trouvé la première puiflahce qui làtisfait à la que 
ftion,.toutcs celles dont les expoâns Ibnt multiples de l'expiant de la premicic iâtiitbac 
de même à la quclUon. 

Excmpk, fiÀ la progrcffioo donnée » ^ 

X » 3 4 .5 '. . ■ ■ y.'. 

3 927 il 24? 729, &c. • . . 

Avec fcs cxpolàns au deflfus. 

Prenez , par exemple, le nombre premier 11^ il meiîiiela tzpifiaBepuidànoe — 1, de 
laquelle 3.expo&nt cft (bûCmiiltiple deik* quieft nx^rè de Inanité que le nombre de 

ij. Et parccquc rcxpofanr de 729. qui cft 6. eft multiple du premier cxpoCmt 3. il s'enfuit 
que 13. mefure aufli ladite puiflance de 729 — i. Et cette propoUtion cft genctalement 
vtzye en toutes pro^cftïons & en tous nombres premiers. Dequoy je vous cnvoycrois la 
demonftiatloiMI je n'apptehendois d'énetrop long.Mais ttn'eft pas viayque tout nom- 
bre premier mefure une puiflàocc m- i en toute (brte de pcogrclfions. Car (î la premiè- 
re puiffancc — r qui eft mcfùréc par ledit nombre premier a pour cxpofant un nombre 
impair , en ce cas il n'y a aucune puiÛancc 1 dans toute la progreliion qui foit rac- 
fiuée par ledit nombre premier. 

Exemple , parce qu'en la piogceflSoa donUe aj jncfiixe la puiftance— 1 qui a pour cx- 
pofint ii.ledit nombre ^j.nc mcfurera aucune puîflance -+ i de ladite progcftîon à l'infini. 

Que fi la première puiftàncc - 1 qui eft mclUrée par nombre premier doiuié a pour 
expofant un nombre pair : en ce cas la puUïânce -+ 1 qui a pour cxpoûnt la moitié dndit 
premier cxpolânt fera mefurée par le nombre pccmiec doniaé.' 

Toute la difficulté confifte à trouver les nombres premiers , qui ne mefurcnt aucun'c 
puilTancc h- i en une progrefllon donnée. Car cela Icrt, par exemple, à trouver que les 
deux nombres premiers mefurcnt les radicaux des nombres : parfait s , & a mille autres 
choÊSfComme par exempl^d'oà vient que la 37.puiflânce— i en la progreQion double eft 
mefurée par 22j.jEn on mot il faut detennincr qifcls nombres premiers font ceux qui 
mefurcnt leur première puiflancc — i & en telle Ibrtc que l'expoûntde ladite puillancc 
foit un nombre impair , ce que j'eftime fort raal-aifc , en attendant un plus grand cclair- 
dlKmemcnc de vôtre part , & qu'il vous plailè deftndie cét endroit de vôtre Lettre» 
où vous dites qu'après avoirtrouvé que le divifeur doit être multiple -+ i del'expofant, 
il y a auftî des règles pour trouver le quanticmc dcidits multiples h- i de l'cxpcfant doit 
être le divifeur. Voicy une de mes propolitions que peut-être vous aurez aulU ttouvce 
que j'cftinic beauc<^p , bien qu'elle ne découvre pas tout ce que je cherche , que 
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ûns doâte fàChevcray d'apprendre de vous. 

En la progrcfTion doublc,(l d'un nombre quarrc,gcncr.ilv-mcnt pariaiVr,vôus, oftcz 2. 
pu 8.0U J2.&c4cs nombres premiers moindres de i'unitc qu'un multi^^ledu quaternake, 
qui mdiureront ie teftc feront fcfiêt fcqtiis comme de if :({aï èO* un quatre^ ècez aie fc- 

Ortcz 2. de 225.1crcfte 223. mcfiircra b ^7. puilTincc - 1 6cc. 
£n la |>rQ^effioi| triple, li d'un oombrc quarte» uc lupra^yous oftez 3.0a 27. ou 

. Les ÎKHAbECs pc«nalei^& mbjiiditirdél^^ qu'un «uieiple du qùatecnttie'i qtfi 

.131 cfurci ont le rcftc feront rctfctrcqui«i<6rnnK > . 

Oiïcz 3.de 2j. le rc(!czz. eH mefuré par 11. qui c(lpKQÛiécdtBioiDllccde rimké qu'on 
multiple dcij.« aufli i;. mciurc la 5. ipuiûancc - 1. • tv. 
■ Oftcz ^ dé I». le'iieàe itt/eft iîidhv2 pàr 59. moindre dé Pnmc^, &c aaffi 59. mefine 
ia 29. puiRâncé— 1. * 

En la progrcffion quadruple iiÊuUofitf 4:0a 64*&c^ l'infini cn toutè s progfceffiotw 
en procédant de incmc façon. • -i • ■ > • 

Vadioûtçtay. cnc<KC cette petite pfopofitioft. . -j v.' 

Si d'un ql^ané VDOS bfi^ à. te Kcàé ne peut être divtô 
qui fiirpa(ïc un quarrif de i.'cotnnte prcn nc's pour quarré looôoolduquel o(Vé isttAc9999S. 
je dis que ledit rcfle ne peut être divilé ny par a. ny par 83. ny par 167. &c. vous pouvez 
éprouver la même règle aux quarcez impairs , & li je vouiois )C vous U tendrois belle 
& genoaie^nMds lemcc go tea ie de vous i'âvoir indiquée faitetticrit. *■ ■ 

Avant que finir, voicy une autre propolîtion , laquelle VOUS ftunliia peilt-etce 
tquelque application,commc vous y êtcz trcs heureux. 

Si un nombre eft mefuré par un autre, & que le nombre divifc foit encore divifé 
|»atun antxe noinbcc BKMkkbe que le pfeniicr divifeiit jence cas» (î vons oftez du 
quotient de la iccoodedivifion multiplié pat la diflK:rence des deux divîlêttn>le de 
la féconde dividon , ce qui reliera fcfa nidnié par k praoïia divi^or.* - 

Exemple, 121. cft mciurc par n. 

0iyifaBL)aicoce m. par r.kqnotibitlèiai?. Acteiefte debditcdivifioB 2: 
MnltipK«te'qiMdeiit^.pat4.di&ieiioedupRmkr ftlk^ ftditpfodult 

68. " 

Oftez en 2. le reftc 66. fera nuffl mcluré par a. premier divifêur. 

Que fî le fécond divifeur elt plus grand que le premier $ cn ce cas fi vous ad/oûtcz 
au quotiencdelafecoadedi^Dn inultipUé parladillbcnce desdeux divilcurs le rdte 
de la Ificondë divinon , ce qui nSbeuuAiamU par k pMHukr divilcof. 

Exemple, 117. eft mefuré par 3. 

Divifez encore 117. pat 4. le quotient fera 2p. âc le refte de ladite divifion i. 
. Adjoûtes au qnocient ay. multiplié parla diiiméoedesdiviiions qui ne change icy 
tien > parce que c*cft l'unité , k lefleée hditedivifion qui eft i.bfiMame30i fera auffi 

mefurce par 3. premier divifeur, 

J'ay déjà trop écrit, & il me (cmblc qu'il eft temps que vous parliez après avoir em- 
ployé fi mal vôtre temps à lire cette longue lettcc, qui vous confumcxa que je 
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Lettre de Monfteur de %oberval,.i Monftm de Fertp^^t. 

■.-.il'»'. I , . •• • r.-.;'.u.' ' -î,.!- . '.IKjj'rl ■ 

Encore que depuis prcs de trdis-am fC lÂjreîHlS/lïîOinoçtU: 4'AVi>ip.C9avn avec 
vous , ■ je n'ay pourtant pas cftc priv<î cnricrcmait du plaifir que je reçois Ac 
vos Ipcculations Machcmaciqucs. Car ic PcrcMe^lame in.a foiï. û faveur de me 
communiquer ta plb^ grande partiedesIxnMsqa'il'arcçcucs^kWQWdcpius cc;tcn:tps 
ii , dans Icrquellcs , j'ay reconnu «ne augnu:ntation continuelle , ôç:ircs ieiilil?»U çfi. la • 
beauté' & Ibliditc de Vos penfécs, aurqncllcs il n'y a rien qucd 4dmirabie,foitl"ur Iciiijct 
de la Gcometric ou de l'Arithmctiquctlur tout je (liis ravi de vôtre invçnuoa(d^.4l>Ltti- 
mis & maxinUs J ^ du moyçn par Jli^ud vous l'appliquerez à b rechoche des touchan- 
tes des lignes courbes , k ne croVi pas que }afipies iî^ il fe foit ità^neni lui ce i^jct , 
qui ne ccdatdc beaucoup à ce que \ ous nous en avez donné : car l'invention de Mr. 
Ddcartes, k laquelle j'airignc le premier lieu après la vôtre , n'en aprochc que de bicu 
ic^, parce que quoy qu'elle puiûl- être rendue uniycrrcllc , ce qu'il n'a pas fait Se lè 
pourra maintenant à l'imitatioa de v6ttedecnieteéddÛoa,toatêsfois elle eft fans corn- 
panîifbn plus longue , plus emb.irrafTcc & plus difficile. Je vous' diray que j'ay d'au- 
tant plus admire vôtre invention,qu'à peine croyois-je que pour trouver les toucbautcs 
des lignes courbes > qu^ n'ont rapport qu'à d'aatçp; f^i^rbcs^ pu J^^ç à des dfQftc?, & 
pattifli'desxontbtfs > on peut s'en.iècvir» Vfip^VfiffiKmïiid^^ 
ne lur Icfujet de la roulette & autres lignes pareilles , Icfijuclles pour cette confi^cra- 
tion il rejette de Lî Géométrie , Cuis raifon , puis qu'à l'imitation de vôtre dernière ad- 
dition, là méthode peut être rendue umvctlî^k comme la ypfrç , tuiais avec une diili- 
culléiJaqndlebieii fonventne le pounroit j^rctquc fàtmoiim par ^n efprit huniain; 
Cette opiBioofttcaufc que quand je vis que vousaViÀtc«)tiyçlc$ toucbaqtc^^ la rou- 
lette, & que TOUS afluriez avoir la règle univericllc pour toutes les lignes courbes , je 
creus qu'elle nepouvoit être autre que celle que j'avois inventée au temps même que 
i'invcntay cette roulette , laqueUe r^leoametliàdeien'avois encore comoiuniqué 4 
jperlbnnc m'étant contenté d'enavoif ilemonftrâ Ic^efTcts à Monficur Palèhal en la tan- 
gente de la quadratricc qui fctrouvoir des plus ditîîciles, y joignit la dcmonûration 
Géométrique comme a tait Archimede en celle de la Ipirale , laquelle par nu méthode 
s'cxpcdic en deux mots. J'avois âit la ménK clioé^ ai la Oljoide , 6: avpis ^cmouûrc 
depliisqiiécesdenxIigocscoiithfiBfixK infimf94e le«rnacttce,^iaQt de^fl^fliiptoK^ 
paraidies entr'ellcs , ce qu'on m"! afluré avoir c&â déjà dcmqnftrc par j^t) Autcijr dont 
on ne m'a pcudirclc nom. J'ay auffi dcmonftré les tangentes des lignes courbes qui Ce 
décrivent avec un compas lùr la lupcrùcie d'un CyUndfc , puis le reduilèuc en plan , & 
en ^ec41odles de toutes tes lignes courbes qbi ont peu yenic à i^a <CGMifioi0a^, & 
cette méthode ell teUcmeot différente de la vôtre (contre ma première opinion) qu'elles 
ne (c rclfcmblcnt en rien qu'en la conclufion. Depuis Monlicur M\ dorgcs fiilânr quel- 
ques didîcultcz fur la vôtre , je luy en donnay la lôlution , & en U)fiW'^ tA^P^F je luy ou- 
vris les principes de la mienne , & luy en lis voir un. e}la} ci) la C^(fottk : H je içay que 
voiàs l'apés agreabteie vous en éonny. Elle n'eft ^ec une li Mbtile ic fi 

profonde Géométrie que la vôtre , ou celle de Monficur Dclcartes , & partant elle pa- 
. foit avec moins d'artifice > en recompcnfc elle me fcnible plus liinplc , plus naturelle & 
plus courte , de forte que poui toutes les touchantes doiU /ay parle d ne m a posmc- 
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mes eft4 bçfini) de.inettre la main A la plume. Dcpu is cette invention je me fuis ap^t« 
qtléaax lieux folidcs ('adtrcs & aifquatuor liiicas l Icfqucls j'.iy cnticrcmcnt rcflirucz, 
ciuoy que pour n'y rien oublier, il ne t".ullc giicrcs moins de dilcours qu'aux lix pre- 
miers livres dcselcmens. C'cftdcquoy)e voijs . cntrcricndray une autre fois , parce 
qu'il y a quelque cho(è qui me fimUe le mériter. En lUitc j 'ay confideré h peccuflion , 
le mouvement , & les autres efifecs, que caufe quelque imprcffion foit violente ou na- 
turelle , en quoy je ne croy pns avoir^nal employé le temps , puis qu'en une matière (î 
cpuicu(c, encore ay-je découvert quelque choie de grande utilité, à ce qnc;epci)iê» 
te laquelle je pourray pettC-étte augmenter «vec le temps. J 'oublioîs prel'que à- vMS 
dife que les nombrefrdoot vous avcs déjà découvert des proprictezadmirablcs,CQnâen« 
ncnt de grands myftcrcs , mais pour les mieux découvrir, il taudroit être plulîeurs CB- 
ièmbie d'accord & lâns jaloulie , & dcfquels le génie fut naturellement porté à cette 
fpcculation, ce qui eft tres-djfficile à rencontrer.. Si ce fujet vou!> plaît, ou quelqu'un de 
oenxdàrtr fsf parlcef-deflus , je pccndray aufli.plaifir àleconfideiet: plus particulieiB- 
ment , cfperant <)tte voos'die&îréspancté vos inventions, dcquojr je vous iiipplie en 

qualicédc,&C * . . 

Lettre de Alonfteur de Frenicle à Alonjicur de Fermât, 

J'ctois dans l'impatience de l^avoir vôtre retour à Tolofe , pour me donner l'hon- 
neur & le contentement de coïttihiiér nos confercnccs , loriquc lc R. P. Metibnnc 
m'en a donné advis \ i'iîfpdre qu'elles dureront pins long-temps que je ne penlbis', par 
ce qu'il cft furvcnu qirclquc chofc qui m'arrête icjr. J'ay mille remcrcicmcns à vous 
ftirc de 1.1 limitation dos côtcz que vous m'avez envoyée, laquelle vcritabletnent je pri(c 
ibrc , J avois bien reconnu que la proportion ctoit irrationcUe , 6c pour cela |c m'écois 
contenté des railons de lô. à «4» à 15. mais vous l'entendez iqr à llnfiny. J'avois 
par la leûaie de vôtre précédente , par laquelle vous mandiez qu'il étoit aifc de la trou- 
ver, que vous prctcndifllcz de donner une raifon rationcllc pour cette limitation ; c'cft 
ce qui m'avoit tait dire, que peut-être ne la trouveriez- vous pas li tàcilc , parceque je 
la l^ois être impoffible. fçày que l'Algcbcedece païs-cy ce n'eft pas propre pour 
Ibudfeces queftions , ou pour le moins on «Ta pas encore icy trouvé la manière deiy 
appliquerjc'eft ce qui me fait croire que vous vous cftcs ftbriqué depuis peu quclqueef- 
pece d'Analyfc particulière pour tbiiiUcr dans les (ccrcts les plus cachez des nombrcs,ou 
que vous avez trouvé quelque adrefle pour vous fcrvir à cét efifet de celle que vous 
aviez accoâtumé d'em^oyer à d'antres u£^. & U demonfttatioD de cene UmiÉition 
ctoit courte , vous m'obligeriez beaucoup de me l'envoyer , car fi clic cft trop longue , 
jenevoudrois pas que vOUs vous derournaûTiezde vos études à cette occafion. Cette 
même raifon de i.à I H- a.fe peut auffi appliquer à la proportion des côtcz des quatrez 
quicompolênt l'hypotcnulè^maiseniwfettsooixiaiic àcekiydespardesplus prochai- 
nes du côté impair, comme aulfi elle le peut appliquer aux nombres qui compolcntla 
moitié des côtcz pairs , au même iêns qu'aux pacties des impairs. Je viens mainte 
uant à ce qui regarde les triangles. 

Les medrades que vous doiincz,tant pour txoover les quarrez, que les côtcz des trian- 
gks qui appartiennent aux hypotenulboompol&slbtt VCrifedilemaicfiMrtbclles/c voos 
avez la méthode de fi bien difpofer vos règles , que cela leur donne une certaine grâce, 
qui les fait encore agréer davantage > mais elles ne fiuvcnr pas mon intention, car iea'ay 
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point entendu qu'on fc (crvit des quartez, ny des triangles des parties des hvpotcnufcs 
compoiees , mais Icukmcnt dcidites parties , par exemple , )c demande une manière de 
trouver que 65. eftVcompofê des quarrez 64. i. & 49. 16. fupoiànc feulement qu'il a $. & 
X). pour les panies premières , iâns employer à cet cfièt le qnarré 4. de j. ny les côtez 3. 
& 4. non plu<^ que ceux qui aparricnnent à 13. 

Des 4. proprictez des triangles que je vous avojs propofccs, vous avez fort bien 
trouvé la 2. pour les ^. autres vous n'avez pas luivi mon uucntion , partant il laui que 
l'e m'édaiiciflè plus que je n'avois £iit. La première cA âcUe. 

Que le triangle redanglc foit A fi C , il le ÙMt divife: en deux triangiles A B D, A 
DC.avecla perpendiculaire AD. 

£t deiechcf le tnangic A D C , en deux triangles E D C , par la perpendiculaire D E 
ScTautrc pareillement A BD,en deux, f^avoir^AD F, BD F, par la perpendiculaire DK 

Et derechef les triangles B D F, A D F, A D E, D £ C,par les autres perpendiculaires 
FO, F I, E L, E N, & continiier ainfi tant qu'on voudra, & faire que toutes les lignes, 
& fcdions d'iCcUcs, comme A L, L 1, i O, B O, O D, D N, N C, foint nombres en- 
tiers. 

Vous donnez par aptes tr angles dont le moindre cèté eft dif&tent d'un qoanré 

de chacun des deux autres. Je li^ay bien que la moitié de ceux qui ont i. pour diflfc- 
rence de leurs petits cotez, ont aulfi cette proprictc, fçnvoir, ceux qui commencent par 
un nombre pair . mais Je n'attendois pas que vous deuiliez vous fervir de ceux là , el- 
pccant que vous donneriez le moyen de les trouver tous. Oc afin d'exclutre les fiildits, 
on pourroit ainfi propofer le problème. 

Donner tous les triangles qui ont un quarte pour différence de leur petit coté à chacurt 
des deux autres cotez , en Ibrtc que l une des diffcrcnccs ne puifle pas meiurer l'autre. 

Pour l'autre propriété des triangles , qui eft d'avoir un autre ttiangle relajtif en diffê- 
rcnc^ s, en Ibrte que la différence des deux grands côtez du premier (bit celle des deux 
petits ctSccz du fécond ,& la différence des deux petits côtczdu premier ibit CcUe des 
deux grands côtcz du lecoud comme on voit aux triangles , 

U. 60. *. 61. I 119. *. ixa 169* , 

Vous n*ayes pas conlideré attentivement cette piopofition , car les trian^^es que vous 
donnez» 

449.'' 351- " 280. J 949." 851. "'420. 
K'ont pas cette propriété , mais en ont une autre , qui eft que les grands côtcz de cha- 
cun ont pareille diflerence» içavoir 98. & en outre que les a. hypotenulès ont pareil- 
le differeuce que les deux grands oôtez , mais œ n'eft pas ce que je demande , car aux 
triangles , 

n.*' 60.' 61. & 119.' 110. 
Vous voyez que 120. 9c 169» n'ont pas même difference que 60. êc 6r. ny 61. '& 169. 
même différence que 60. St 130. Il âudroit donc poiir (àtisfàirc à la qucflion qu'en vos 
triangles , il ycût même difl&rence de 449. à que de 851. à 420. & de 35i.à28o.que 

dC949.à8si. 

Vous me proposez par après de trouver un nombre qui foit polygone autant de Ibis 
qu'on voudra 8c non ^us. Je vous diray qu'il 7 a quelques années que je m'éiois mis 

à la recherche de cela , mais à peine eus- je commence, que je m'advifây , que les fîgu- 
• res qui font maintenant en ufage font (î extravagantes , lors qu'on les veut mettre en 
pratique , j'cntens quand on les veut rcpielencer avec des jcttons , ou des points, qu on 
les nommèrent plus à propos chimères, ou crotefques, que figures , lefqudles fi elles ne 
^nt entièrement r^ulieres, au moins doi vent elles en aprochec le j^us 4uelàice fépeut 
Cela fut caufe que je qnittay ce que j'avois commencé pour me mettre à reformer 
ces figures , 8c Dieu m'a fait la grâce d'y reiiillr en quelque façon , car ) ay trouvé une 
manière de fute des.figures régulières en nombres d'une infinité de fortes , 6c d'autres 
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auflj qui n'dot point d'angles ingrediçis de tant de c6tcz qu'on voudta. J'ay 

en (iiitc confîdcrc quelques-unes de leurs proprictcz, & ce qui dépend d'iccllcs, de 
iôrtc que je ne me fuis p.is beaucoup arrcfté aux fir^urcs communes , que je nommerois 
' plutôt progrcilion de triangles que figures, à caulc de ialiemblagc des triangles , par 
lequel dies (ont foaaées, }c croy bien que ce n'cft pas de ces nouvelles figures donc 

• vous voulez parlet , car pofflibic ne vous en cfiez vous pas encore adviS s mais 
pour les communes , on peut confidcrer vôtre qucftion en deux manières. 

La première, fi le nombre demandé cit plutieurs tbis polygone, de telle iorte, qu'il cn- 
vdope tous les polygones inferieuts > c'eft idice qne fi ce nombre eft par exemple Epta- 
■gonc il doive aufli être £xagonc,Pcnt.Quan4& triangles&ainfi pour avoir un nombre 
qui fur 7. fois polygone, il en (âudroit donner un qui fut figure de 9, g- 7- 6 5. 4.& co- 
tez ; ce qui fcroit à la vérité fort difficile, & il faudroit un nombre fort grand pour y 
ûtisfàire , car les nombres qui font feulement triangles, quarrez, & pentagones devien* 
nent incontinent fort grands , 0c c'eft à cela que j'avois commencé 1 travailler. 

L'autre confidcration e(l , qu'un nombre ibit polygone en plufieurs façons , ûnt Bt * 
foncier li les polygones font de fuite ou non ; je n'ay pas encore recherché Cela i fi VÔOi 
l avez trouve , vous m'obligerez de me le communiquer. 

L'autre qnèftion que vous me fiitrs contiott detax {«obWies , l'nn de choifir un noaôh 

bre qui fbit la f(.)nimc des dcui petits côtes de tant detrianglcs qu'on voudra,& non^ns. 

L'autre cft de dctccmiocr à Combien de triangles un nombre donné cft la fijoimcdes 
deux petits cotez. 

Poiir (bndre ces problème* , jl ftur confiderer que tout nombre premier différent de 

* l'unité diin nombre divifibic par s. la fomme des deux petits côtezd'nn triangle^ 

& tout nombre qui efl la fommc des deux petits cotez d'un triangle , luqacl les CÔtes 
font premiers cntr'cux diffère de l'unité d'un nombre divifiblc pars. 

Sut CCS fbndcmens il fint fiire la mémit choIc avec ces nombres , qu on fcroit fur les 
nombres pcemiets paircmcnt pairs -f i.pour trouver ce qui eft requis par les pro- • 
bkmes fi on demandoit des hypotcnufcs , nu lieu de la fbnimc des deux petits 
o6tcz;il fcroit fupcrflu de déduire cela plus au long , intclligcnti loquor. Si vôtre 
méthode eft autre que celle-là , vous m'obligerez de me la communiquer , & auIH de 
quelle âçon Te poutroit trouver le triangle, ayant ièulement la fomnie de fes petits c6- 
tcz ) fans avoir les quarrez & dotibics quarrez, dont elle efl la difl^icncc; car ces fôm- 
mcs ont cette propietc d'être toujours deux fois la différence d'un quarrc , & d'un dou- 
ble quarré, Se fi cette Ibmme efl un nombre compofé d'autres de même nature, comme 
J19. compofc de 17. Se 7. il fera 4. fins la diflfixence d'un quatre, & d'un double quarré. 

Ufiuidroit auflft trouver la même cbolêpoiir rencdme entière triangles, que 
pour la fbmmc des deux petits cotez. 
Sur le fujct des triangles , voicy ce que je vous propofcray encore. 
, Une hypotenufè compofec étant donnée avec les quarrez premiers cntr'cux qui ia 
compolênc par leur addition , trouver lès parties. 

Que 221. fbit l'hypotcnufc donnée, avec les quarrez qui la compote» (çavoirndxai» 
&. 196. 25. il faut trouver par le moyen d'iceux que 221, à 13. & 17. pour parties. 

J'attensdc vous la manière de trouver les nombres premiers qui nemefurent que 
les pnifiances-i; en coate analogie, & principalement en celle de 2. Je fuis, Scc 
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L^r/^r^ de Af> Je F rem de a Ad* de F et mat, 

VAcre règle (XKir iuoirMf les triangles pareils à <i. 6o.tfi. ik ÏÏ9' 120.i69.cft fiMtbon- 
iie,ie m'éeois feulement anéréàVexcmple , (ans laconfiderer aurrcment , mais odteque 

vous mettez en fuite pour les triangles dont le moindre côte diffère d'un.qiurré des 
a. autres , Icrt à la vérité pour trouver quelques-uns de ces triangles , mais non pas pour 
les rrouvertousaind que votus prétendez , car prenant tous les nombres qui Ibnt en 
|«opDvtioiicoiiiiiiele<iiMité H* z.dc quelque iioaibre au doubfe-<a.du même npihbrc, 
on ne trouvera pas leS triangles , qui fc font par 29. & la. ou par <jo. & açî. & une infini- 
té d'autres , mais on les trouvera tous par la règle que vous mettez en l'écrit parncnlicr 
que vous avez envoyé , qui le tait metant pour un des nombres coaftituciÊ» du triaiii^c 
Un nombre compofil dîe 2. quàrrezpremSen 'dDO'eiix , ft de*divecs otdiei. . 

Et cette dciniexe méthode fert à trouver tous }es pcimitifi dq|it les cètcz du 
qttarré font comme d'un nombre imp.iir à un autre nombre ; par exemple on trouvera 
par icellc qu'if y a 2. triangles , eù les cotez quarrcz l'ont comme de 6>. à un autre nom- 
l)K , dont te moindre c6lé «ft dlfttenc d'im qiialié des s. àntt^ 
fi>nt faits de 65. & 14. & de 65. & 24. & les autres^jui font en même pfoportion. Mais fi 
on voLiloit tous les triangles primitifs dont les racines des quarrez font comme d'un 
nombre pair à un impair, comme par exemple de 60. à quclqu autre nombre , on n'y 

' potttxoit pas fitisfairc par cette ^teglefiAOn après }in long tsit<»iemcDt,&lai.iegIe 
jic donne qa^b laifon (kdo. àtStfr. Maisily a ienciite 3. autres proportions outre celle- 
là , qui ont toutes 60. pour un de leurs termes. J'ay 2. règles différentes , dont chacutic 
donne tous les triangles fulHits^vcc cette dififcrence.quç l'une regarde laproportion qui 
commence par un pair, âc l'autre celle qui cbnimcncc par un impair, & ccilc-cy n'eft pas 
beaucoup diffi»iente de vôtre decniece, car ayant pris untiiaiigle primitif, je me (qrs de 
(on hypotenufe pour le premier terme, 8c pour l'autre j'ôtt d'un des côtez dit triangle 
la diffcrence de l'autre côté à l'hypotenufe. Exemple. 

Que 20. 21. 29. foit k^triangle , 29. le premier terme > pour l'autre ) ote de 20. la diffé- 
rence de 2L à 29» on de 21. hdiflètence 
dontlesqttatie^GOiiipofeont letriangtedMXch^. ' 

Vôtre première rccle pour trouver quarrez en proportion Arithmétique à le mc- 

,tnc detaut que la prcccdcntc, car on ne les peut pas trouver tous par icclle, par exem^ 
pie, od ne trouvera pas le quarté de i.ajy. 41. ou de 17. 53. 73. mais par la propofition qu£ 
vous mettekcti l'écrit particulict on ks-peut tous comprendre. Vous pouviez Aufli 
donner aifcment parla 1. règle le 5. quarréfàns obligerai prendre la diffcrence des 2. quar- 
rez trouvez i comme en l'exemple que vous apportez le quatre - 2, de 5. q[\ 23- le quarré 
ibïvaht -4- i.cft37« fi on veut avoi^le^i nombre; il &ucad/oûtcr à 37. le double de 5. & 
onaura47. ...» . . 

Si.oo prenoit 4. fon qiiarré — eft 14. le quarré (ùivanr -«- 1. c(k 26. atiquel ad|o6- 
tant 8. double de 4. on aura 34. les 3. nombres étant réduits font 7- 13- 17- 

l^a méthode dont je me iers pour trouver ces 3. quarrez proportionaux cÙ. toute au- 
tre que celle-Ui, & voicy comme on procède pour les avoir tous. L'hypotcnuli: 
de tout triangle primitif (êA le côté du moyen quarré, la différence des 2^ cdtezdn 
triangle faa le mOÀndie tôté, & leur fomiâae.reca le plus gcaud. 

Y 
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Exemple. Qoc le triangle (bit a. 45. 5j te moyen côté fcta ttïypotenufc 53. hdifecnce 

«le 28. à 45. qui eft i7.fcra le moindre & leur Commcj^jBai le plus grand^on aiuailonc 17. 
53.7;. pour les rncincs des quarrcz cherchez. Et H on ptend COUS les triangles Gonuncn- 
içaiit par le premier 3. 4. 5. on aura tous lefdits quarrcz. 

Apres cette rcgic gcncralc j'en ay conlldcré deux particulières, dont ïnnc eft celle 
que vous propofes en l'éciit panlctilier'» (çavoir que le moindre des 3. quarrcz demeu* 
lanc toujours le même, on .lir les 2. autres en une infinité de façons , & à laquelle vous 
croyez que je n'.iy pas pris garilc, quoy qu'il y ait déjà loog-tcinps que je l'ay tcouvcc, 
lorfquc je travaillois aux triangles rectangles , - • 

(3hie tout nombccAc chacun d'iceuxcftbdillèrcnce des a^moindie^côtes dlinein- 
finite de triangles) 

Et tout nombre premier différent de l'unité d'un multiple de 8. ou compofc dcfdits 
nombres premiers ieulcmcnc , cft la difteraicc des moindres cotes d'une mdmtc dt 
triangles reâangies primitifs. 

Et y a3rant dés voyes certaines pour trouver tous les triangles qui ont une même 
dilVcreiîce en leurs moindres cotez , on aura aifemenr tous les quarrcz (uldits. 
iiur quoy il faut remarquer que li le nombre propolë , qui doit être la racine moindre 
du quatre de 3. & qui doit être la diScrencc des deux pcdts côccz du triangle n'cft dt- 
vifible que par un leul nonaitee pteniter dilferent de L^l'un oâoràire comine font 7. 49. 
343.17. 289. ficcjcnombrc (cra la différence des petits côtcz de 2. triai^es ^'on peut ' 
nommer Surprimitift , pource qu'ils font primitifs des 'primitifs , car d'iccux de'pend 
l'infinitc des autres triangles , fie ces deux triangles (bat toujours les moindres , donc 
l'un commence ptt un pair ,8c l'autre par un impair, ftd'iceux le forme llnfinicé des 
autres. Voicy la manière dont je mcifèrs. 

j, 2. 4. I. Si je veux par exemple avoir tous les triangles qui ont 7. de 

S. 3. 9. 4. diftcrencc entre leurs moindres cotez je cherche les deux 

19. f . 2.9* ' premiers triantes qui ont cette diflfetence , fie trouve 5. tz, i|. Se 
46. 19. 53. 22; S. 15. 17. je prens les racines des quarrez de chaque triangle,içavoir 
3.*2. &4. 1. & mets chaque couple en tcfte d'une colomnc. J'.iy donc pour le 1.3,2. 
Pour avoir le triangle fuivant je prcns la plus grande racine du 1. pour la moindre du 2. 
içavoir 3. 6c pour la plus grande je prens le double de la plus grande du i. -i- la moin- 
die,ainfii'auray 8- qui eft double de ^ 2. ce g. lêra la moindre racine Ju s.triangle^ 
iSclapIus grande dudit 3. (era 19- qni ell double de 8 3. on fera la mcmc cholc à l'au- 
tre couple 4. 1. & on pourfuivra aulVi loin qu'on voudra. 

Ayant dotic tous les triangles qui ont 7. pour diffirrence de ieurs moindres cotez , ii 
ikn. fiidle , pasce qui a efté dit cy-dcvant de trouver tous les qmncz arithmetiqiicnieiH: 
proportionaux , dont le moindre eft 49. Si le fuldit moindre quarrc croit divifîblepac 
2. nombres premiers de même nature que les fuldits il y auroit 4. fouches, dont tous 
les triangles dependroieut i s'il ctoit diyiûblc par 3. nombres premiers > il y en auroic 8^ 
qui ne dependtoidit point l'un de l'autie, &c. AioR i6î. compofê de 7. & 33. eft la diffe- 
icnoe des petits c6tez des triangles rurpdlBiti6i9.igo. 181. I 60.221.229. I 279.440, 
521. I &400. j6i. 689. & de chacun d'iceux on peut faire une infinité de triangles pri- 
nuti&,qui auront le même 161. pour différence ,& partant le quatre de 161. icra le moin- 
jdre qoané des 3. proportionaux en mie infinité de fortes. U finit excepter l'unité de ce 
qui a efté dit, car elle fcrt bien de différence à une inlînité de triangles, mais elle n'a 
qu'une feule fouchc , qui eft le triangle 3; 4. 5. d'où dépendent tous les autres > on aura 
7.13. 17. 7.17. II. donc les quarrez proportionaux, dont les racines 

7. 7J. lO}' 7'97' 1^7* font icyj& on les peut continuer tant qu'on voudra 
7. 435' tfoi. 7' $6$. 799. en continiianc les triangles. Voilà donc pour la i. 
7. 2477. ^503. 7- 329}- 4^î7- chofc qui appartient afifdits quarrez. 
La 2. eft de trouver kÛits 3.quaccc£cn telle force qu'ils foienr comme cnri^tn^ |'ud 

» r • 
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l'autre ,& que le dernier & pliis grand des ^ foit le i. des 3. fuivans ,^ comme on peut 
voir en ces colomnes, la fobriquc derquclks je vous cnvoiray au pEcmicr voyage» 
toutefois ;'cûimc que par l'inljpcûion vous la jugerez airemcnt, ' , 



7, 17. S}. I I. %9, 4i* 

»3' 37* +7- I 4»- *5- "î- 



47. 61 79- \ "î- m- 2'7- 
79. loi. 11^. 3.17. 293. 



119* Ï45* ^67- l 355* 445* $«• 
167. 'i97« 2a3< I su* 7SI* 



I. 5, 7. 

X' «3- "7» 

17. 25. 3t. 
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7f. 85. 97' 

97. 115. 127. 

11 y a aufll des voyes pour avoir les difterentes égales defdits quarrez , car en la I4 
colomne ù on multiplie 24. par les (bnuncs de tous Icsquarrez , lesquelles lômmes Syat 
1. 5* 14' 30. &c on auia les diffirrences des quacicz. £t en la (cconde colomne il £ïudroit 
multiplier 24.par les femmes des feuls quarrez impairs j il y n d'iufVes cho(cs à conûdC'» 
rcr là defl'us, que je n'ay pas maintenant le loifir de déduire plus au long. 

Me voicy maintenant à l'endroit de vôtre Lettre » auquel vous parlez des nombres 
qai (bac la iboune desdaupctitsc6tei d'un triangle, dcibrcie là jet, je vous dois Àttt 
de l'opinion que vous avez que je ne (ceuflfe pas que chacun de ces nombres peut fcr- 
vir de différence à une infinité de quarrez & de doubles qu^rrcs i vous vous eftez 
^ndé iUr un advcrtiflcmcnt que je doimois, ^uc lei^ts nombres font toijjours a. fois 
la ditfctènce d'un quatre 8c d'un double quane , mais ;c n'ay pas dit qa'U» fulfent lènle- 
mcnt a. fois la diffixence d'un quarté, & d'an double quaxxé , comme vous cioyies avoir 
Icu î il feudroit avoir bien peu de pratique aux nombres , pour ne s'être pas appcrceu 
jd'abord que 7. eft 4. fois la différence cnuc de tort petits nombres , l^avoir entre i Se 
8. I 2.&9. I 18.&25. I 25. & 32. & je ne vous ay pas cotté cela pour une propriété 
dctciits nombres 5 mais vous ayant deihandé le moyen de trouver le triio^doatnn 
nombre donné el^ la ibmmc des cotez, (ans avoir les quarrez, & doubles quarrez , dont 
il cil la différence , il faloit vous .idvertir que leldits nombres étoicnt toujours 2. fois la 
dificrcnce d'un quatre , & d'un double quarté , car il y a 2. couples dont je me icrs pour 
avoir ledit ttian^par eïemple pqur avoir le triangle dont 7.eft la Homtae des 3. côtez je 
me fers de i.& 8.& de 2.& 9.& pour ce que j'ctois prcffé je n'eus pas le loifir de m'éclair- 
cir d'avantage , je n'entens pas que lefdits couples fbient 2. 9- & i8. 25. comme vous avez 
crcu , mais i, 8. & 2. 9. & ce que j'oblcrve en cecy eft que Icfdites fommcs font 2. fois la 
diff^enced'nn qnaxré & ^nn double qnarié, en chaque couple deiquds il y a un 
nonâbre moindre que |a difTercncc donnée > fçavoir à un des couples le quarré cflf 
moindre, & à l'autre couple c'eft le double quarré; cela s'obfprve toujours ainfî; 
-£c aux nombres qui font compofez de 2. nombres premiers comme 119. il y a 4. 
couples ; dont on des nombres eft moindfe que 119. Et voilà la méthode dont je me 
lêrs pour voir quds Gynt les couples utiles pour ùik les triangles , car ce ibnt .cenW 
aufqucls un des nombres eft moindre que la différence. Ainfi à 17. les 2. couples uti- 
les ibnt X. 18. & 8. 25. à chacun delqucls couples il y a un nombre moindre que 17. & fé- 
lon votte méthode même on le (crvira aulfi bien de 1. 18. que de 25. 8. car fi à 2$. s. on 
jprexid a. & la diffetenoe de $. ^ a.de même à t iS. on«iia iJk la diffèretioede z.à p Ôc on 
aura en l'une 8c l'autre iorte les.mémes nombres à-}. De mêmes ii on donn'ott léjuan ait* 
roit4. couplcSjfçavoir r.i6i. i 8.169. ! 81.241. 1 118.289.3 chacun delqucls il y a un nom- 
t?rc moindre que 161. âcpour trouver les triangles je me icrs des racines des doubles 
qisacrezfcaf elles lont les racines des quarrez qui com'polènt l'hypothcnuiê 1 akifi à 17. oit 
9uca ]4adnc8 des doubles quarrez 8. i8.iiiaîs quand il y en a 4Xomme à 161. jeptendt 
les extrêmes , fçavoir 9 8. & celles du milieu 2. it. qui donneront les triangles 17. 144. 

& 44. 117. 125. Pour avoir le côté pair du triangle il faut prendre le double du pro- 
dcdtâîs cacioCs fuidites des doubles quartez^ainli le double de 9. par», eft 144. £clc 

y a 
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éonUe de B^NV H. cft44; mais pour le côté impair on prend le x. tf2. I 

produit des racines des quarrcz fimplesîainfî i.par 17. donne 17. 169-8. ! 
èc y.p.ir 13. donne 117. le I. pourletrianglc17.144.145.lca.pour 81. 242. I 
44.117. IZ5. Vous voycs ii f 3y cuiaitbn de dire que les nombres 289. 128. j 
ûfilits font la difoencede a. couples quand ils Ibocpcemien, &de4.0Qoplcs Ion 
qu'ils ftnc divifibles par 2. nombies premiers. Mais ce qui le montrera encore mieux eft 
la façon de trouver tous les couples dont un del3its nombres cft la différence ; car (clon 
ma méthode U cil ncccllàire d'avoir ces deux couples qui font comme 2. louches. 
Exemple. 

On me demande tous les quarrcz & doubles qnarrcs dont 7. eft ladifecnce» Je cher- 
che les 2. couples utiles à chacun defqucls il y a un nombre moindre que 7- j'auray 1.8. 5c 
9- 2.)c prens leurs racines & en £iis 2. colomncs fcparccs comme on voit icy, & mets 
Doubles Quarrcz 1 ^^"^^^^^ en chaque colomne les racines des 
- j-qiuiicz. qnaxxcz d'un oôcé, êc celles des doubles 
^, ■ I. quarrcz de r.iurrc. J'ay donc d'un côté 

5. 4. 1.2. pour avoir les r.icincs des couples 

ij. 9. liiivaiis. Jcprcnsia Ibmmc de 1. 2. qui 

31. as» cft 3. pour la ladoe du double qnarnf$ êc 
75> 53» la fomme des racines desdeux doubles 
181. 128. quarrcz prochains pour la racine du 
quarté. Ainû la Tomme de i. 2. cft 3. & celle de 3. 2. cft 5. ;'ay donc 5. ôc 3. pour le 3. 
couple, la lbmmede5t3*cftt.ceUedeSÀ9««ftzi.Onpoarlîiicainfî autant qu'on Veut, 
& l'autre colomne qui commence par 3.1 Se Ëiit de même. A chaque colomne la rangée 
de main droite dont les nombres font pairs & impairs .-dtemativcmcnt contient les ra- 
cines des doubles quarrcz , ierqucls Ibnt plus grands que les quarcez, lors que la racine 
du double quarté eft paire comme Ui,dc 1 1. i. mais le double quarté cft moindre 
quand ù. racine eft impaire > ce qui a lieu lorfque le moindre quarrc des 2. qui compo*- 
fent l'hypotenufe du triangle dont ladite différence cft la fomme des cotez , cft impair, 
comme à 3.4-5. mais c'eft ieicbouts, quand le moindre quarrc eft pair comme au 
triàngle 5. 12. 15. Je laiflib le rcOe pour k ptemior voyage, auquel je vous envoyeray auftl 
la méthode dont je me im pont ftcmo; ks triaqgies ichti6 en difeence* 
60.61.& 119. 120. 169. car jcnemelaspasde83.qiiaiiKzpfopoEtioflaux. VoicjlêQkm^ 
ce que je vous propolcray. 

1. Trouver le momdrc nombre qui (bit autant de fois qu'on voudra , & non plus 
k fimme de 2.quaxKeac 

2. Trouver un Cnangle auquel k double du quarté du petit côté étant ôté du quat- 
re delà diffcrcncc des deux moindres cotez , ilreftc un quarrc. Par exemple fi le trian- 
gle cherché étoit 7. 24. 95. U taudroit qu ôtant 98. de 289* k rcftc 291. fut un 
quairé. 

3. Trouver un nombre qui &rvc d'hypotenulc.à tant de triangles qu'on voudra A: 
non plus,à chacun defqucls le produit du moindre côté pacl'hypoteiMiièlôic plus gcaiMl 
que le quarrc du moyen côte. 

4. Trouver les bornes des proportions que les racines des quarrcz conftitutiB du 
ttiuigk doivent avoir l'une à rauue , afin que les niangk* ayent la propriété dus. pco« 
bkmc. 

Pour cccy il y a autant de danger que les racines pèchent en cxccz , qu'en défaut, 
mais elles ont un clpacc aftcz grand pour s'égayer , & elles ne fonç pas gcnccs com- 
me àl'aillixe limitation que vous m'avez eirrayée. Si ks ndnes ibot en pcopoecion 
donbk , ou moindre , ou fi elles font en proportion triple , ou plus grande , les triantes 
n'auront pas ladite ptoprictc. Entre ces deux proportions il y a un grand efpacc qui 
contient une infinité de proportions propres à ces triangles , kqucl pourtant n'cft pas 
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fi gnOicl <|ùe la^diflbxnce & inieivdUe des 

plus rctrccy. 

Vous n'avez pas pris garde » que je vous avois propcfc par ma prcccdentc de faire la 
tnonne choie de icncenue cncicce du uiaiiglc que vous demandiez de la Ibimuc des 2. 
moindres dbtez. Te fiiis , Bec 

Letirede M, de Fermât au %/Hreni Vere Mèrfenne 

de l'Ordre des Minimes. A Taris, 

jyjON &£V£REND PËREi ' . 

Je vous dois deux rcponfès pour les deux dernières Lettres que j'av rcccul-s de vôtre 
part, & que)'ay trouvées toutes deux en mcrac temps à mon retour de la campagne, le 
îiijet delapiankrc concerne Monfieur Des- Argues, &celuy de la féconde MonHcur 
de Fienkle. Je fii^wns la léponfè aux queftions de Monlîenr Des-Argncs f afqacs à eé 
que j'auray vcu par vôtre faveur le troifîéme Livre des Coniques de Mr. Mydorge , & 
les autres s'il y en a d'imprimcz depuis les deux prciriiers qui font les Ibuls que j'aycn 
mon pouvoir. Je vdus promets alors de m'eftcndre Tur tout ce qu'U fcmble que vous 
defirés de hm^, & cependant je (iiii obligé de vont dire qaefcftimetxaucoop MonGeur 
Des- Argues , & d'autant plus qu'il eft luy feul inventeur de (es Coniques. Son livret 
qui paflc, dites vous, pour jargon , m'a paru tres-intclUgiblc & trcs-ingenicux. Pour 
Moniicur de trcnicic l'es uwcnrions ai Arithmétique me ravilTcnt , & je vous déclare 
iDgqaâemeiit que j'admire ce gettie, qui ûiw ayde d'Algèbre pouffi: fi avant dans la coi|^ 
ooi/lânce des nombres entiers, & ce que j'y trouve de plus excellent (Boofiile en h vitel& 
de les opérations , dcquoy font foy les nombres aliquoraircs qu'il manie avec tant d'ai- 
iance. S'il vouloit m'obligcr de nie mettre dans queiqu une de Tes routes, je luy en 
aucoistrcs-grande obligation» & ne âîiois jamais difficokédc radvoiier, caries yoyes 
çrdinaires me b(rent> & Ion que j'cntEepcens quelqu'une de ces queftions ^ il me Icm* 
bkdque je vois devant moy 

Magnum maris acquot arandum , 
'à caulc de ces fixquentes divifions qu'il Sm, fiûic pour trouver les nombres pre- 
miers. Ce n'eft pas que mon Analyfe loit defeâueulè, niais elle feft lente & longiié 
pour ce regard.ôc j'ofc dire fins vanité que fi je'pouvois J'accompagncr de cette facilité'^ 
je trouverois de fort belles choies, je voudrois avoir mérite par mes fervices l.i fweur 
que je luy demande , & ne deièrpere pas même de la payer par quelques inventions 
qui peut être feront nouVdks à MonGeur Ennide. 

Je viens aux proportions des quarrêz. Sur quoy je voQS puis psotefter que je n'ay ja^ 
mais vcu , ny Stiphelius , ny cette clavicule , & ne fçay ce que ces Livres contiennent , 
2c pour làirc voir que j'ay vcq peut-être plus loin qu'eux, & làtis^ire à la Icmonce de 
MonfieucEicnide, je vous envoyé le quanné de I4> aux conditions icquilcs , duquel fi 
vous ôtez deux cnâdntes^le teflantietaanffl quatre aux conditions requil^, ic li vous 
6tez encore dcni enaeinics deceiettant , ce qui rcftaa iêra encore quW aux monctf 
conditions. • ' 

Le I. Quarté Êut m fcs lignes 137^. ; . 

Lea.fiit9t5. 

Le 3. fait 591. 

Oc ne doutés point que je n|^ pollcde la methode'generaic pour âire toute Ibite da' 



quancB en tette ftrte, èc akx conditions qa'6taiie td noinlHed*cnGdmei qu'on voiuba. 

le rdbnr'lbtt encore quarré , &c. 

Mais àn'ôtcr qu'une ("culc enceinte , je crois h qucftion impolîlble , à quoy peut- 
être Monfîeut de Freiuck ne prit pas garde ^ lors qu il me propoià d oter 3. enceintes 
de ss. & puis 2. du rcftanc te pub une du icflanc , car aux deux premicxs cas la queftion 
eÛ faifablc en beaucoup de manières , mais au 3! je ne rcftime point pofllble, deqnoyr 
la raifon dépend de ma règle , Kiqucllc je n'ay pourtant ny trouvée , ny cherchée que de- 
puis que )'ay tcccu la Lettre de Monûcur Frenicic , & c'cit pour cela que ;e ne détermi- 
ne pas ^dûment fin^dflîbilitéde tictoiufqu'à ce que /auray eu encore quelques 
jours pour y fonger de nouveau. 

Mais ce que je trouve de plus beau en ma règle, & que je ne crois pas avoir clic 
touché ny par Sriphelius , ny par aucun autre, cft que je puis determmcr en combien de 
façons & non plus châque quarré peut-être di^ole aux conditions tcquil'cs , coinoïc 
pttcaemples'U m'cft permis de Hcmandfr à Monfienr Frenicle en combien delbcteii 
diffiMltes 2z. pcùt être rangé. 

Je pafle bien plus outre en paflant aux folidcs qui le font cfFedivcment,;'ay trouvé 
une règle générale pour ranger tous les cubes à linfîny , en telle £içoo que toutes les 
lignes de ktkts quarrez taUt diagonales, de largeur, de loogatiat, que de hauteur, fiflcat 
un même nombre, & déterminer outre cela en combien de façons différentes chaque 
cube doit être range , ce qui cft , ce me (cmble , une des plus belles choies de i'Acihlïiè- 
tique, vous en trouverez un excmjple lùr le cube 64. à cote du quaftc de 14. 

n émt ranger les 4. cjmam gui font h fclkiirf du cube , en tdle&çon que le il Qiit 
deflbus , & le iêcond foit mis fur le premicr,cn telle façon que 5?. (bit (iir 4. dc 5^.itir î'. 
11 faut enfuite mettre le 5. fur le 2. en telle façon queôo. Ibit fur 5^. & 57. fur 56. & enfin 
îl feut mettre le 4. fur le 3. en forte que ij. foit fiit 60. & 16. f^it 57. Cela étant fait vous 
aurésun cube qui fgra divifSen xa.quanDeB,klqneb ik nouveiooc tons difpofcz aux 
conditions requî(ès , & il y aura en tout 7^ lignes dilfefcntes,jdefiiueUei chacune 
une même Ibmmé , fçavoir ijo. 

Vous voyez combien cccy cft au delTus du Tétraèdre & de l'Hexagone de MonfîeUr 
Frèniclc , dciqucls le premier n'eû pasfi)lideen cfS:t, mais par fîâion fcuicmeni,quo]r 
que je nedoâte pasf^lInepuiflèéErehauflë enlblidc:mais dans ces deux propofif 
tioosil y a beaucoup de nombres fuperflus dans les cntrc-dcux des lignes qui aboutit 
fcnr ou au fommet ou au centre , ce qui fait qu'elles ne font pas li parfaites que la 
mienne en laquelle je puis encore 6tcr les enceintes requifes & faire que le reliant dé- 
mettre aùflî cube, ic& Je fiiûltiets pourtant 1« tout à mondit Sieur de Frenide , & ccois 
que fi j'avois l'honneur d'étie<onnu de luy, il auroit obmis quelques paroles qui font 
Âins là Lettre. Je ne reftcray pas de luy afleurcr l'eftime que je fliis de luy, & de le con- 
jurer de me £iire part de fa méthode. Pour le iolide de la roulette , je le reduirois bien à 
des lôlides plus fimples, mais à des Sphanes, cônes , bii cylindtcs qui ibint créés par des 
lignes droites données» il me femble qu'il eft impoflîble: exculèz fi le papier me maa- 
tjue , 8cc . 

Depuis ma Lettre écrite un de mes vieux papiers m'cft tpmbc en main, lequel contient 
une bbfcrvation lur le problème 21. du Livre de Bachct imprime à Lyon 1624. & qui 
porte pour titre, PibUemes plaiûns & deleâables qnl & font par les nombres. 

Voyés l'endroit oik il propoè de ranger en quarré les nombres confccurifs en pn^ve^ 
fion Arithmétique , en forte que tous les rangs tant de haut en bas , qu'à côté & par Ici 
diamètres fafTcnt une même femme, dcquoy il baille une règle générale pour les quar- 
rez impairs, & avoue n'en avoir peu trouver aucune pour les pairs, mais avoir Iculc- 
ment fait [dniienis oblêrvatlons particulières par le mojren ddquelles il aiai^ hs pUrs 
ju(ques à 144. 

Or pour la règle des quarrez impairs, je dis premièrement qu'elle n'eft pas de fbn 
Invention , car elle eilt dans l'Arithmétique de Cardan , mais d'oillcuts elle ne rcibut la 
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queftion que d'une lèule âçoti qui te peut être en plufieurs. Je dis donc que ma mé- 
thode range les quactez pairs , & impairs à l'infîny. 

2. Qn'cllcics range en toutes les façons pofllblcs , IdqucUcs augmentent comme 
les coaibinailuns à mclUrc que les quarrez ibnt plus grands. 

Qfk la legle des paitcmehc , impairs n'eft pas diiSxente de celledes pairement poi», 
mais bien la même, quoy que Baçhet ayecceuqu'dlc devojt être difEercnce. 
Voicy un exemple de ma méthode. 
- 11 range le ai. d'une Iculc £>f on , n'y fi^achant autre choTe, & voyez coaunc il le 

* n 24 -7 so ^ 

4 12 25 8- 16 
. .. - 17 5 IJ 21 9 . 

. 10 18 i 14 IZ ' . 

' . ^ 23 6 19 » 15 . .. 

Envoiqrs* aucmqueî^fchoifipanmplnlienn que nu méthode cnièigpc. 
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i V »4 » "7 

|6 4 n 

,9 II 2 15 31 • ' 
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Il range le 36. à tâtons d une iculc façon , comme s'cnfoit. 

7 U «7 • 3<> 

19 14 16 IS 23 24 

18 20 aa ai I7 « 

aj 29 10 9 I» • 

' • • 16 5 3J 4 a • 3» ■ 

En voicy ui> autre parmi plaHeurs que ma mctbodc fi)!licntt»file temps ne me SMO- 

quoitjcvous cncnvoyccois demi douzaine. 

5 il 4 33 36 a . 

14 ig »a ai 1} H 

a6 7 9 10 30 ai>% . . 

II 25 27 28 12 8 . • • 
ao a4 15 16 19 17^ . 

• ; • • 3Î 6 .34 3- 3»* ■■ ' ■ ■ 

Mais parce qu'on pourroit croire que la règle n'a qu'on Jpul exemple lors que 
diamétraux demeurent les mc'mcs. Voicy qui fait voir le contraire. C cft un exemple 
de ma méthode du 64. diifcrcnc decduy de Eaçhct , & qui garde pourtaitcics dia- 
mctcaux. 
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176 Lettres . 

En voilà aflTcS pour donner de l'exercice à Monfieur de Frcnicle , car je ne fçay guc- 
res rien de plus beau en l'Arithmétique que ces nohibrçs que quelques-uns appellent 
IManetarios , ôc les autres Magicos > &i de fliit j'ay veu plulicurs Talitrnans , ou quel- 
ques-uns de CCS quarrcz rangez de la forte font dccrits,& parmy pîufîcurs un grand d'ar- 
;gent, qui contient le ^ range fdon la méthode de Bachct , ce qui fait croire que per- 
^nnc n'a encore connu la générale ny le nombre des (blutions qui peuvent arriver à 
chaque quarrc > fi la choie cA iceuë à Paris , vous m'en cclaircirez , en tout cas je ne la 
dois qu'à moy icul. Je fuis , &£. 

Lettre de Monfieur de Fermai au ^jverend T^ere MerÇeru> 
ne de l'Ordre des Minimes, a/f T^aris. 

jyjON REVEREND PERE, 

J'ay receu avec grande fatis^âlon vôtre Lettre accompagnée de cclle de Monnciit 
Frenide, qui me conArme en l'cftime que je bifois de luy. J y répons fuccinéiement , âc 
premièrement fur ce qu'il a douté quej'euflc une méthode générale pour ranger tous 
les quarrcz pairs à rinfiny,;e vous prie de l'aflurcr du contrairc^car il eft trcs-ccrtain qu'il 
y a plus de lo^ans que je la découvris , Si. en donnay dés lors des exemples fur des quar- 
rcz plus hauts que ceux de Bachet comme Mr. Delpagnct Vous pourroir témoigner. II 
cft vray que je n'avois pas longé de déterminer exa^cmcnt en combien de façons ces 
quarrez pouvoicnt être ordonnez j'avoiic que je n'avois pas veu toutes les maniè- 
res qui y conduifcnt , puifque je doûtois même que le quarré peut demeurer Magique 
en levant une feule enceinte , mais ayant trouve une règle pour les ordonner en beau- 
coup de façons , je creus qu'elle les contenoit toutes , ce qui me fcmble excufable, puif^ 
que je vous envoyay ma Lettre atilTi-tôt après la première méditation que j'eus fait 
fiircc fiijet. Dépuis que j'ay receu la dernière de Monfieur Frcnicle, j'ay auffi-tôt de- 
couvert que la queflion du quarrc 22. étoit de ma portée , fie pour ce que l'opération 
feroit trop longue qui confifte à ranger le quarré de 22^ en telle forte que levant ^ en- 
ceintes il refte Magique , fie du reliant encore 2. & qu'il demeure Magique, fie puis une 
feule du refte à la même condition , je me contenteray pour ce coup de vous envoyer Iç 
quarrc qui refte après les trois premières , fie les 2± fécondes enceintes ôtées , duquel (i 
vous levez une feule enceinte le refte demeure Magique comme vous verrez. 
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Parce que le temps me manque je diffère à vous envoyer les j. enceintes qui man- 
quent pour patfairclc quarré entier de 21. jufqucs au départ du prochain Courrier, 

Apres 
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^Aprcs cela vous dcvcs croire que dcsquc^'aurayloiliry ) iray àu(U avant fut ce l'u;cc 
qa'U «ft po(fiblc. 

Pource qui cû des cubes , jk nVm fysy pas plus que Monfteur Fienidc , mais pouttant 

, jc puis les ranger tous à la charge que les Di icoii.iles feules de quarrcz que nous pou- 
vons (uppofcr p.ir.illeles à l'Honlbn , feront éentes aux côtczdcs t]uairrz , ce qui n'cft 
pas peu de cholè. hn aciendant qu'une plus longue méditation découvre le relie, je drcf- 
iètay ccluy de s. lo.on u. k ces conditions fi Monfieur de Frefiide me l'txdonnc. 
Pour les qaarrez qui ont des cellules vuides j'y tnvailktay au plutôt. 

. Ce que j'ellune le plus cft cet abbrcgc pour l'invention des nombres parfaits, à quoy 
je luis reiûlu de m attacher , li Monfieur Frenide ne me Ëiit parc de là methode.Vuicy 
trois propolitions que j'ay trouvées,lur lefquellcs j'cipcrede fike un grand baftimcnt. 
I«csnuinbci»iiioindies de l'unité que ceux qui procèdent de la pfogceflîon double» 

fiooune 

I 3 7 15 31 63 117 i55 ni lozi 

ir 12 2047 4095 S191 Sec 

Soient appeliez les nombres parfaits , parcequc toutes les Ibis qu'ils font premiers 
ils les produifcnt. Mettez au delVus de ces nombres , autant en pcogirc(&oo naturelle 
2. 2. 5. &c. qui Ibient appeliez leurs cxpolâns. 

Cela ûippole , je dis , 

1. Que lots que rczpolànt d'un nombre r ad icaleftcompo(i{,(bn radical cftaullîcom- 
pofé, comme paicequeé.cxpolànt de 65. cft compofê, je disque 63.eftaufli com« 
po(4 

2. Lors que l'expoCuit eCt nombre premier , je dis que Con radical moins l'unitiî eft 
mefiiré parle double de l'expose , comme pareeqm 7^ cxpoânc de 127. eft nombre 

premier , je dis que i :6. e(l multiple de 14. 

^. Lors que l'expofanr eft nombre premier , je dis que fon radical ne peut étic mc- 
furé par aucun nombre premier que par ceux qui font plus grands de l'unité qu'un 
multiple du double de l'expofant , ou que le double de l'expoânt.Çomme parce que ir. 
«xpolànt de 2047. eft nombre premier , je dis qu'il ne peut être mefurc que par un 
nombre plus grand de l'unité que iz. comme 2^. ou bien par un nombre plus grand de 
r unité qu'un multiple de 2a. en effet 2047. n'cft mcfuré que par 23. par 89. duquel U 
vous ôccz l'unité , refte 18. multiple de 22. 

Voilà trois fort belles propolitions que j'ay trouvées & prouvées non fans peine. Jc 
les puis appellcr les fondements de l'invention des i-pcfrnbrcs parfaits. Je ne doute pas 
que Monfieur Frenicle ne loit allé plus avant, mais je ne tais que commencer , & lâns 
doute ces propofitions pafl'eront pour trcs-bcUcs dans l'efprit de ceux qui n'ont pas 
beaiMoup q^nîché ces matières , & je lèny bien aile d'appcendce le fentanent de Mon* 
iîcur de Robcrval. 

Au rcftc vous ou nioy avons équivoque de quelques chara£lercs au nombre que j'avois 
crcu parlait, ce que vous connoilhcz ailcment , puifquc je vous baillois 1374389$ ;+7i' 
pour Ion radical , lequel j'ay pourtant depuis trouvé par l'Abbc^ tiré de ma 3. propo- 
îîtion edrcdivifible par 223. ce que j'ay connu à la féconde divifîoil que fay faite «car 
l'cxpolànt dudit radical eftant 37. duquel le double eft 74. j'ay commencé mes divifions 
par 149. plus grand de l'unité que le double de 74. puis continiiuant par 22^. plus grand 
de l'unité que le triple de 74. j'a^ trouvé que ledit radical eft multiple de 22}. 

De ces Abbtegez j'en vois déia naître un grand nombre 4'autxes ,Stmf*rS vtdtt 
ftft gran lume. 

Jc vous entrctiendray un jour de mon progrcz fi Monfieur de Frenicle ne vient au 
Iccours, ôc n.\bbrcgc par ce moyen ma recherche des Abbregez , en tout cas je vous 
cofijute defiiEe enibaeqttcMr.dcRobetvaljoigne A» tiavail an mien» piiilque j« 

":■ 2 
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me trouve prcfîc de beaucoup d'occupationî quincmclaiflcncqucfortpcudctcoip* 

à vacqucr à ces choies , je fuis , &c. 

Lettre de Monfieur de Fermât à ]\Io?ifi€ur de Carca^i 
ConjeilUr au Çrand ConjetL (iATarij[jt 

Vons m'oblign toâ/'oius » & je connois dans la continuation dtym iôios cdled(e 
vôtre affciflion , dcquoy je vous rends mille grâces. Pour la Géométrie je n'olê pas 

encore m'y attacher fortement depuis mon incommodité, je n'auray pourtant pas 
beaucoup de peine à trouver les deux de vos propolîtions ; pour celle de la parabole , je 
ne l'ay pas examinée ny tentcc, je remets tout cecy à ma première commodité. Mais 
de peur que vous ne m'acculiez de n'envoyer rien démon invention ^ je vous envoyé 
trois nombres parmyplufieurs autres que j'ay trouvé dont les parties aliquotes £bai| 
le multiple. 

Le nombre fuivant eft fous-triple de fes parties aliquotes, 14942123276641920. 
Ccluy-cy cft Ibus-quadrupic , i80258278oj70î<J466i76a 
Et ccluy-cy aufli, 87934476737668055040. 

Puirquc icme trouve fiircette matière en voicy deux que j'aychoiûs parm^Tmes 

fous-ijuintuplcs. " .--.-*<.•. - ^ 

Le premier (ê-produit des nombres fuivans multipliez entt'eux,83SSâoS. zSoz. 24Ôt 

2197. 2iS7. vr,i. 467. 307.289- 241. 125. 6u 41. 31. 

Et l'autre iè produit des nombres fuivans multipliez enti^eux, i^^pOTfTZ, 243. 
127. 125. IIJ. 61. 4J. 31' 29« 19' II. 7* 

En voicjr encore un (bus-double de fts parties àt mon invention, lequel multiplie 
par 5. fait un (bus^triple, ledit nombre cft, 5iooii8o]6o. ^ ■ 

C'cfl: parmy quantité d'autres que j'ay trouvez que j'ay choifî pat aJvancc ccux-^ 
pour vous en faire part , afin que vous en puillics juger par cet échantillon. J'ay 
trouvé la mettiodc générale pour trouver tous les polTiblcs , dcquoy je fuis aiTuré 
que MonCeur de Roberval fera étonné , & le bon Pere Metiènne auifi , car il n'y a ccx- 
tainemcnt qnoy que ce Toit dan^outes les Mathématiques plus diffidUe ^piececy, 6c 
hors Monficur dcFreniclc, & peut-être Monficur Defcartcs , je doute que pcr/bnnc en 
counoifle le iccret, qui pourtant ne le fera pas pour vous , non plus que mille autres in- 
ventions, dont je pourray vous entretenir une autrefois , Sx. pour exciter par mon 
exemple les Sçavans du Pais ou vous cdcz , je leur propofc de trouver autant de trian* 
gics en nombres qu'on voudra , de même aire, cc que Diophanteny Viete n'ont tcott* 
vé que pour trois icuiemcut. J e liiis , &c. • " ' 

Lettre de Monsieur de Fermât k Monsieur de Carcovi 
ConJeiJier a» Qrand ConfeiL A ^aris, 

jyi'ONSIEUIL,' 
Je fiiis marry de la perte du paquet de Monficur de S. Martin , je luy ccrivois fur le 
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fiijct des nombres , & luy tailbis part de quelques propolitions , <5c iur tout de la fuivan- 
tc que Monficitr Frcniclc m'avoit autrefois propolcc , & qu'il m'advoua tout net ne 
içav<^ {Kûnc Trouver un triangle rcâangle, auquel le qnané de la diffetence des deux 
moindres côtez furpatTc le double du quatre du plus petit côté d'un boilitnie^uatré. 
Je luy advouay aulTi pour lors que je n'en IçAvois point la folurioii, &quc je ncvoyois 
pas mcme de voyc pour y venir, mais dcpuui )c l ay trouvée avec autres mtinics,voicy le 
triangle 156. 16i7> 1525* 11 fist à la fuivante «{ucftion pour laquelle MoQfieur Ftenide & 
mctoiten peine de ce prealdïle. Trouver un triangle rc6langlc duquel le plus grand 
côte foit quarrc , &: le plus petit diftcre d'un quarrc de chacun des deux autres. Si vous 
jugez à propos de taire part de cette proportion à mondit licur de S. Martin, je m'en 
remets à vous , je ne tefieray pas de luy récrire par la piemieie vojre. 

J'ay donné à Monfieur l'Archevêque un petit mémoire decorreâlonsiiirkTheoQ 
Smytnafiis.quc je croy qu'il cnvoycra à l'Authcur ivcc le manufcrit de l'Artronomic. 
Je Rt.iv ravy que cette otcalion me Icrve àctrcconnu de Monlicur Bulli.ujd de qui le 
mente étant connu a tout le monde m'a efté pleinement contirmé par ce nouveau tra* 
vail fur le Thcon , où i'ay particultetement admiré la cocteftion du Deccêt de Timo- 
chée » qui ne pouvoit être deue qu'à uàc main de cette importance. Je fuis , &c. 

Lettre Je Monfieur Tafcal 4 M» de Ftmat* 



M 



tex^ Ittillet iCj4* 

ONSIEUR, 



L'impatianoe me prend aufll-bien qu'à vous,ScqUOy que }c fois encore au Ut, je 
ne puis m'cmp'-'chcr de vous dire que je receus hier au foir de la part de Mr. de Car- 
ca\'i vôtre lettre lur les partis , que j'admire fi tort que je ne puis vous le dire. Je n'ay 
pas le loilîr de m'étendre , mais en un mot vous avez trouvé les deux partis des dez & 
•des parties dans la parlaite judetTc , j'en fuis tout ûtisfait ,car je ne douté plus maui' 
tenant que je ne fois dans la vérité , après la rencontre admirable où je me trouve avec 
vous; j'admire bien davantage la méthode des parties que celle des dcz. j'avois veu . 
pUWleurs perlbnnes trouver cdlesdes dez.comiiie MrJe Chevalin de Mcrétquleft ccluy 
qui m'a propofé ces qucftions , & auCC M6nfieur de Roberval , mais Mr. de Merc n'a- 
VOitJamais pu trouver la jufte valeur des parties ny de biais pour y arriver, de forte 
que je me trouvois feul qui culVc connu cette proportion. Votre mothodc crt ties- 
&urc , & cft celle qui m'ell la première vcniic à la pcnlee dans cette recherche. Mais par- 
ce que la peine des combinailbns eft exceffive, j'en ay trouvé an Abbiegé , & pcoprc- 
mcht une aiuremediodebicn plus courte & plus nette que je voudrois vous pouvoir di« 
rc icy en peu de mots. Car je voudrois déformais vous ouvrir mon cœur s'il fe pouvoit, 
tant j'ay de joyc de voir nôtre rencontre. Je voy bien que la veriic eft la même à Tololc 
, &c.h. Paris. Voicy à peu prés comme-jc fûs pour Içavoir h vdeut de chacune des par- 
,«es , quand deux joiicucs fQoent par exemple en trois paztiesY& chacun a mis !a.pifto» 
les nu jeu. 

• < po(bns quek premier en ait deux & l'autre une, ils jouent maintenant une partie, 
dont le ibrt eft tel , que fi le preiiiicr la gagne , il gagne tout l'argent qui eft au jeu , fça- 
▼oir 64 piftolëi i û l'autre la gagné , Us ênt denxpanies à deux parties*; &par confis 
quçnt s'ils veulent fe fcparer,il faut qu'ils lefiltlit chaCUn leur mifc , fçavoir chacun 
52. piftoles. Confiderez donc, Monfieur, que fi le premier gagne il luy apparticrrt 64. 
s'il perd il luy appartient 32. Donc s'ils veulent ne point bazarder cette partie, & fe fe- 
parcr iànslajeiicr ,1e premier doit dire, je ùxà icur devoir jz. piftolà^. cardia perte 
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même me les donne , mais pour les 32. autres, pcut-eVe je les auray » peut-être vous les 
aurez , le hazard eft égal , partageons donc ces 32 piftolcs par la moitié ; 9t me donnez 
outre cela mes 52. qui me font (cures , il aura dcnc 48. piftoles & l'autre i6« 

Pofons maintenant que le premier ait deux partics,& l'autre point, &ils commencent 
à joiier une partie , le lort de cctttc partie cil tel , que i\ le premier la gagne il tire tout 
l'argent, 64. piClolcs, fi l'autre la gagne les .voilà revenus au cas preco(V:nt , auquel k 
pcmier aura deux parties , & l'aucre une$ Or nous avons déjà monficé qu'en ce 
cas il appartient à ccluy qui a les deux parties 48. piftolcs , donc s'ils veulent ne point 
;oiicr cette partie , il doit dire ainfi , fi je la pagne , je gagncray tout, qui cft 64. fi je U 
perds , il m'appartiendra légitimement 48. Donc donnez - muy les 48. qui me lont 
cenaincs» au cas même que je perde , & partageons les 16. autres par la moitié 
puis qu'il jr a antant de haasud que vous les gagnez comme m<^, ainfi il aura 4B flcS. 

qui font 56. piftoles. 

Puions enfin que le premier n'ait qu'une partie & l'aiîtrc point. 

Vous voyez , Moniteur, que s'ils commenMnt une partie nouvelle , le fort en tel , 
que (i le premier la gagne , il aura deux parties à point , & partant par le cas precedenfe 
il luy appartient $6. s'il la perd ils font partie à partie , donc il luy appartient 32 piftolcs. 
Donc il doit dire (i vous voulez ne la pas joiier donncz-moy î2. piftolcs qui me ibnt 
(cures , & partageons le rcftc de j6. par la moitié, de 56. ôiez 32.reitc 24. partagez Uooc 
34. par la moitié prenez en xz. moy 12. -qui avec 32. ibnt 44. 

Or parce moyen vous voyez parles fimples Ibuftuâions que pour la première par- 
tie il appartient fur l'argcm: de l'autce 12. piftoks, pour la &conde autres 12. & pour, 
la dernière 8. 

Or pour ne plus âire de myfterc , puilque vous voyez andî bien tout à découvett, ^ 

que ;c n'en failbisqnc pourvoir fi je ne metrompois pas , la valeur ( jcnrcns là valent 
fiir l'argent de l'autre feulement ) de la dernière partie de deux , cft double de la partid 
de ^ & quadruple de la dernière partie de 4. âc oûuplc de la dernière partie de 5. &c. ^ 
Mais la proportion des premières parties n'cft pas fi aifiSe à trouver, cUc cft dondainll,,^ 
car je ne veux rien dé^fèr. Et voicy le proUeme dont je fiiilbis tant de cas , commcA 
en cfïct il me plaît fort. W 
Eftant donne tel nombre de parties qu'on voudra trou\ ci- la valeur de la première. 'X 
Soit le nombre des parties donné par exemple 8. prenez les huit prcaiicts nombret^f." 
paits , te les huit premiers nomfsies impairs , (çavoir 2« 4.6. S. la {2. 14. 16» ■ ^ ^ 

Et I. î s. 7. 9. II. Ï3. 15. multipliés lesnonibrcs pairs en cette forte le premier par le 
/ccond , le produit par le troifiéme , le produit par le 4. le produit par le cinquième, 
j&c. Multipliez les nombres mipairs de la même Ibrtc, le premier par le lècond , lepro- . 
duit par le troifiéme , &c. le dernier produit des paies eft le dénominateur, & le dernier 
produit des impairs eft lenumecateur de la fradlion qui exprime la valeur de la pretniene 
partie de s. C Vft à dire que fi on jolie chacun le nombre des piftollcs exprimé par le 
produit des pa i s , il on apparticndroit fur l'argaicdc l'autre le uombrc exprime par 
le produit des impairs. '* . . 

Ce qui & demofiftie , BVÛs avec beaueoop de peine par les combin^léms . celles que 
vous les avez i maginéeS, pL je n'ay peu les dcmonfirer par cette auttt voyis queje ykol 
de vous dire , mais feulement par celle des combinnifons, & voicy les propofitions qui y 
mcocnc ^qui font proprement des propolîûons atitlimctiques touciuujc les combmai^ 
lôns.idont ;'ay d'aflBfes belles proprietcz. ,• > • • ;.!..,...., - ..ù 

. i^d'un nombcequelcQQqiie deOLetttes^par exemple de 8. h, B, C>D3*'H, G, H,inPW 
en prtnez toutes les combinaifons poflibles de 4. lettres , & en fuite toutes les cotijl^iir ■ * 
nailbns poflTiblesdc 5. lettres , & puis de 6. de 7. &dc s. &c. ôcqu'ainli vous prâni<9 
tontes les combinaifons poûàbles depuis la multitude qui cft la moitié dt;M toute ju^ 
cottc, je dis quc/( vouf joignez ensemble h moitié de la comhiiyiifen de.4, iivcc 
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diaouie descomlwnaifops lùpcticuies, la fommc &sa. le noirtbie tânciémc <le h pro> 
gicflkm quatennire à coaunenccr par k bioaiic qui 

Par exemple , & je vous le diray en Latin , car le François n'y vaut rien. Si quotlibct 
littcrarum vcrbi gtatia o£lo ABCDEFGH, fumantur omncs combinationcs qua- 
ccrnarij,quinquciurij,rcnacij > &c. ufquc ad oâunaciuin. Dico li jungas diuiidmm 
.Gombinationis qnatcrnarij nempc i$. ( dinidium 70. ) cum omnibus combinauonibus 
quinqucnarij ncmpe 56. plus omnibus combinationibus fcnarij nenipc z8. plus omnibus 
combinatioiùhuslc'ptcn.iri; ncmpc 8. plus omnibus combinationibus oftonarijncmpc 
I. ùâuni eÛc quartum numccum progrcilîonis quatcniacij cujus or^go 2. dico <i\ix(* 
tom numcium, quia 4. oûonarijdioûdium cft. 

Snnt enim numeri progreflionîs qiiatetnarii quibus origo eft 9. ifti* 2. S. sa. laS. 511. 
&c.quoriina 2.primus cft,8. fccundus.ji. tcrtius,& 128. quartus,cui 128. acquantur h- 35, 
dimidium combinationis 4.1ittcrarum, h- 56.combinationis 5. litrcraium, -+ aS.combi- 
iiationis éditccracum, 8 combinat lon.i s y.littcrarum, -+ i combinat louis 8.Uttccarum. 

Voilà la première propofltton qui cil purement Arithmétique. * 

L'antre regarde la doâtine des partis , & efl; telle : il èuxt dire auparavant fî 
on a. une paitic de 5. par exemple , & qu'ainli il en manque 4. le jeu fera in- 
.failliblcmcnt décidé en s. qui cU aouble de 4. la valeur de la première partie de 5. fuc 
l'argent de l'autre cft b fiaâion qui a pour numcnaeuc h moitié de la combinaiion de 
4. lut s. ( je prens 4. parce qu'il dl égal au nombre des parties qui manque, âc^. par«e 
qu'il cil double île ^.)Sc. pour dcoominatcuT ce même numecateur,plus touics ks coin* 
binailbns liipcricurcs. 

Ainfi lî j'ay une partie de 5. il m'aparticnt fur i'.irgcnt de mon joiicur,-— .^c'cfl; à dire que 
s'il a mis 128 piilolcs , j'en prens 35. & luy iaitlc le rcftc 93. Or cette fradion 
eft b même que ccUe-là J^°i:.*laqadle eftftte -par k amUtipltcation des pairs pont 

dénominateur & de la multiplication des impairs pour le numeraléur. 

V^ous verrez bien lânsdoûtc tout cela (1 vous vous en donnes tant (bit peu la peÛRei 
Ceil pourquoy je trouve inutile de vous en CQtfctenir davantage! je vous envoyé 
ncantmoins une de mes vieilles tables. 

Je n'ay pas k loilir de la copier , je la rcferay,vous y verrez comme roûjoors la valeitt 
de h première, partie cÛ égale ^ çelk de la féconde , ce qui le trouve ai^mèiic par ks 
COmbinaifbns. 

Vous verrez de même que les nombres de la prcmiac ligne augmentent toù;ours. 

Ceux de la féconde de même. 

Ceux de la troifiéinc de méine. 

Mais cil fuite ceux de b 4* diminiienc* 

Ceux de la s. «Sec. ... . " 

Ce qui crt étrange. 

J-c n'ay pas k temps de Vous envoyer lademôii(lration d'une diflâcultc q\iî étbnotc 
,fort M..«... car il a tres-bon cfprit , mais il n'eft pas Qeon^etre. C'cft comme vous 
fçavez un grand défont, & même il ne comprend pas qu'une ligne M.uhcmati- 
quc (bit divJiîbIc à l'infiny, & croit fort bien entendre qu elle eft compofêc de points 
en nombre fïny , jamais je n'ay peu l'en tirer, û vous le pQUvicz faire qu le.ren^ 
droit partir. " .' . ' 

Il me difoit donc qu'il avoir trouve faufTeté dans les nombres par cette rai^tjn. 

Si on entreprend dc£ùrC un;fijcavccun déiiy a advantage de rentrcprcndcc çn 
comme de 671. à 625. 

Si on enttepcend de fidre Sannes avec deux dez il y a deûdvantage de l'entc^reih 
dreena4. • 

Et ncantmoins 24. cd à 36. ( qui cû le nombre des faces de deux dez ) comme 4.à 6« 
( qui cit le nombre des faces d'un dé.^ 
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Voilà qud ctoitlbh grand (candalequi luy Êiifoit dite hantemeiitqiieks propofî* 
tions li'écoiem pa» conHames , Se qnc l' Acithmetique fc démcntoir. 

Mais vous en verrez bien aifcoient li raifbn par les principes où vous cftés. 

Je mcttray par ordre tout ce que j'en ay fait qiund )'âuray achcv.C des traitez 
Cjcomctnqucs où je travaille il y a dcja quelque temps. 

J 'ep ay fait anffi d'Arithmétiques , fur ic iùjetdciqneb je vous fiipplie de me mandée 
T6nee avis fur cette démooftcatioii. 

Je pofe le Lemmc que tout le monde fçait, que h femme de tant de nombres qu'on 
voudra de la progrclllon continuée depuis l'unité comme i. s. 5.4. étant prilc deux fois 
eft égale au doniec 4. meoée dans le prochainement plus grand 5. c'eftà dire que la 
ibinnic des nombrescontemis dans. A, étant priic deux fois eft ^ale au produit de A 
in A •+ I. 

Maintenant je viens à ma propofition. 

Duorun) quorumlibet cuborum proximorum diffcrentia unitatc demptà fèxtupla 
ed omnium numetorum inminorîs radiée contentorum. Sint dus radiées R, S, unita- 
tc difFcrcntcs,dicoR' — S' - i.xq.fummxnumerorum in S contentorum Icxies Ibmptxj 
ctenimS vocetur A, ergoReft A -+ i. Igitur cubus radicis R,fcu A -^ 1 eft A' j 
A* -f jA A l^ Cubus vcroSfcuAeft A'.Et horumdiftctcntiaeft 5 A* 3A i'. 
id eft — S' . Igitur û auferatur unitas, 3 A* -+ 3 A a;q. EL' — S* — i,fcd duplum Himniz 
numcRmun in A feu S contentorum aequatur ex lemmate A in A -f i hoc eft A * -t- A. 
Igitur fcxtuplum fummx numcrorum in A contentorum xq.j A* -f j A. Scd 5 A* -+ 
3 A xq. R 3 - S' — t. Igitur R^ - S' - 1 xq. icxtuplo fumnix numccotum in A Ictt S 
contentorum : quod eiat demonftrandum. ' 

Onnemapasâitdediflknlté li delTus , mais on madit qu'on ne m'en BûGnt pas 
par cette rai fbn que tout le monJc cfl accoûuimc aujourd'huy à cette méthode j AC.- - 
moy je prétends que Cms me faire grâce on doit admettre cette dcmonrtrntion comme 
d'un genre excellent , j en attens ncancmoins vôtre avis avec toute foumilfion ; tout ce 
que /'ay demonftté en Arithmétique eft de cette nacure, voi^ encore deux difficultcz. 

J'ay demonftré une propofition j^ane en me (avant <ltt cube d'une ligne comparé J 
au cube d'une autre. 1 

Jcprctens que cela e(J purement Gcomctnquc & dans la fevcritc la plus grande. % 

De même j'ay vdCbUa le problème de quatre plans, quatre points & quatre Sphsres, F. 
quatre quelconque étant donnez trouver une Sphxre , qui touchant les Sphxres don*. . 
nées paflc parles points donnez, &Uiflc (îu les plans des portionSide Sphcres çap»» 
bles d'angles donnez , & celuy-cy. 

De trois cercles, trois points, trois lignes quelconques étant donnez trouver un cer- 
cle qui touchant les cercles » & les points , laiftê fur h ligne un arc capable d'angle don-^r 
né. J'ay refblu ces problèmes plainement n'employant dans la conftruâion que dd[i' 
cercles & des lignes droites. 

Mais dans la demonftration je me lèrsdelicuxfolidcsdc paraboles ou hyperboles^ 

Je pretens neantmoins qu'attendu que la conftruâion eft phne ma icdotioa eft pla- 
ne , & doit pafll-r pour telle. 

C'cftbicii mal rcconnoître l'honneur que vous me faites de fouffrir mes entretiens, 
que de vous importuner fi long-temps , je ne pcnfc jamais vous dire que deux mors, 
éc û fC.nc vous dis pas ce que j'ay le plus lur le cœur , qui eft que plus je vous connois 
fbis je vpus admire & vous honnore , & que fî vous voyez à quel point cela eft» vous 
doqoedciB une pbcc dans vôttc amitié à ccluy qui eft j âit . 
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TdiU domUeJl fait mention dans U Ltttrc frtcedtitU, 
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Lettres 

Lettre de M o?ipcur Tajcal a AI. Je f ermât. 

MSIEUK» 



Je ne peus vous ouvrit ma pcnfcc entière touchant les partis de pliifieuts joueins 
par l'Ordinaire paflS , tt mêmes i'ay quelque répugnance à le faire, de peur qu'en cecy 

cette admirable convenance qui ctoit entre nous,& qui m'ctoit fi chcrc ne commence à 
Ce dimcntir.car je crains que nous ne foyorfs de diffcrcns avis fur ce Ilijet. ] e vous vcus 
ou\ rir toutes mes railbns , & vous me tcrcz h grâce de me rcdrcilcr li j'erre, ou de 
m'affcrmir (i fay bien rencontré. Je vous le demande tout de bon 8c finceremcnt, 
car je ne me tiendi ay pour certain que quand vous Cetés de naon coté. 

Qiund il n'y a que deux joueurs vôtre méthode qui procède par les combinaifbns 
cfttres lèurc. Mais quand il y en a trois, je croy avoir dcmonitration qu'cilc cil mal 
jufte,n ce n'cft que vous y procédiez de quclqufautre manière que je n'entens pas , 
mais la méthode que je vous ay ouverte, de dont je mefes par tout cû commune à tou- 
tes les conditions imaginables l- r i' ^#rtcs di'pr/ris.au lieu que celle des combi- 
uailbns ( dont je ne me fers qu aux rencontres particulières où clic cil plus courte que la 
générale ) n'eA bonne qu'en ces feules occafions, 8c non pas anx autres. 

' JclûisiêttcquejenAedonneiayàentCDdre,maîsilme£nidsaunpeadedi&onis, êc 

à Vous un peu de patience. 

Voicy comment Vous procèdes quand il y a deux joiîcurs. 

Si deux joueurs juu.uis en pluiicurs parties Te trouvent en cet écat qu'il manque 
deux parties au premier , & trois au ftcood , pour trouver le parti il âut ( dites vous ) 
voir en combien de parties le jeu Het» décidé abiôlumcnt. 

II cft aile de fiipputer que ce fera en quatre parties , d'où vous concliicz qu'il f.mt 
voir combien quatre parties fe combinent entre dcugc joiieurs, & voir combien U y a 
de combtnaiibns pour£iirc gagner le premier, & combien pour lefècond. Se partager 
l'argent fuivant cette proportion.} 'cutle eu peine à entendre ce discours W il je nel'edfe 
' Iceu de moy même auparavant , aufTi vous l'aviez écrit dans cette penfee. Donc pour 
' voir combien quatre parties le combment entre deux joiieurs , il faut imaginer qu'ils 
^ joiient avec un dé à deux faces ( puis qu'ils ne font que deux joiieurs ) comme à croix 
&pile,& qu'ils jettent quatre deces dez ( parce qu'ils jouent en quatre parties )9c 

1 maintenant il faut voir combien ces dez peuvent avoir d'afTictcs différentes. Cela cft 
j aifé à fuppurcr , ils en peuvent avoir fcizc qui cfl le fécond deaié de quatre , c'cft à di« 

2 re le quarrc > Car tigurons nous qu'une des faces el^ marquée A, favorable au premier 
I joueur, & l'aotee B &vorabIc au Second , donc ces quatre dez peuvent s'aflcoic fat une 
I de cesiêizeaffietes» « 

1 «aaa 
a bbbb. 

Et parce qu'il manque deux parties au premier joiicur , toutes les foccs qui ont 
a deux A le font gagner , donc il en a 11. pour luy , & parce qu'il y manque trois parties au 

2 fécond, toutes les faces oà il y a 5. B le peuvent ftire gagner , donc il y en a 5. 

^ Donc il âuc qn'^s patta^ent la (bmme comme 11. à 5. Voilà v6tre méthode quand 
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de M* de Fcnnat. 18; 

n y a deux ^oâeDcs. Sur quoy vous dites que s'il y en a d^rantage il ne lèia pas diffi. 

dlc de Élire les partys par la même mcthodc. 

SurccIa,Monfîcur , j'ay à vous dire que ce party pour deux ioiicurs fondé fur les 
Combinaiibns cft tres-)ulle & tres-bon. Mais que s'il y a plus de deux joueurs il ne Icra 
;pss toujours iufte« & je 70us diiay la ni(ôn de cette dil&fence. 

Je communiquay vôtte méthode à nos Meifieuxs , lin quoy Monficur de ILobeC; 
:Val me fit cette objcclion. 

Qu^c c'cft à tort que I on prend l'art défaire le party fur la fuppofirion qu'on joiic en 4, 
parties , veu que quand il manque 2. parties à l'un & 3. à l'autre , il n'ell pas de nccdlî- 
. que l'on joûé 4. parties pouvant arriver qu'on n'en joiieca que deux ou 3. ou à la 
yeiit^ peut- être 4« 

Etainll qu'il ne voyoit pas pourquoy on pretcndoit de faire le party jufte fur une 
condition teinte qu'on joiicra 4 parties, veu que lu condition naturelle du jeu , elt 
qu'on ne joiiera plus de's que l'un des joueurs aura gagne , Se qu'au moins fi celan'é- 
toit faux , cela n'étoit pas demonftré. 

De forte qu'il avoit quelque (bupçon que nous avions fait un p.iralogifhie , ;c luy 
répondis que je ne me fondois pas tant fur cette mcthodc des coiubinailbns , laquelle 
Vetitablcment n'cd pas en Ton lieu en cette occalion , comme fur mon autre méthode 
univerfclle à qui rien n'échape, ôc qui porte là demonftration avec fby , qui trouve le 
même party precifement que celle des combinaiibns, 0c de plus je luy demonftray la 
vérité du pnrty entre deux joueurs par les combinaiibns en cette Ibrtc. 

N'eit-il pas vray que lî deux joueurs (c trouvans en cet état de l'hypotcic qu'il man- 
que deux parties à l'un&s.à l'ancre conviennmfmaiitMMHit de gré à gré qu'oiljoue 
quatre partie^oxnplettcs , c'cft à dire qu'on jette les quatre dcz à deux faces tous à la 
fois, n'cfl il pas vray, dis-jc , que s'ils ont délibéré de joiicr les quatre parties le 
party doit ctrc tel que nous avons dit fiùvant: la multitude des ailicccs ùvorabies à 
chacun. 

II en demeura d'acord, 6c cela en effet cft dcmonftratif, mais il nyoitque la même 
chofe fubliftat en ne s'aftreignant pas à joiier les 4. parties , je luy dis donc ainfi. 

N'c(l-il pas clair j que les mêmes joueurs n'étant pas allreints à joiier quatre parties, 
mais voulant quitter le jeu dés que l'un âuroit atteint fon nombre, peuvent lâns dom- 
mage ny advantagc s'aûreindcc à joiier les quatre patries entières, & que cette con- 
vention ne change en aucune manière leur condition. Car fi le premier gagne les deux 
premicfcs parties de quatre, &: qu'ainli il ait gagné ,«rerufcra-il de joiier cncoîc Jeux 
parties , veu que s'il les gagne il n'a pas mieux gagné, &>> ii les perd »1 n'a p.is moins 
gagné, car ces deux que l'autre' a gagné ne luy (bffiént pas , puis qu'il luy en faut trois , 
& ainfi il n'y a pas alSs de quatre parties pour £dte qu'ils pntflcnt tous deux atteindre 
le nombre qui leur manque. 

Certainement il cil ailé de conûdcter qu'il ell abfolument égal & indiffèrent à l'un & 
à l'autre de joiier en b condition naturelle à leur jeu qui cft de finir dés qu'un aura Ibn 
compte , ou de jouer les quatre parties entières ; donc puifiine ces deux conditions Ibnt 
égales & indifférentes le party doit être tout pareil en l'une & enl'auCtCyOr il cft ju« 
fte quand ils font oblige/ lic joiier 4. parties comme je l'ay monftré. 

Donc il elt jufte aulfi en 1 autre cas. Voilà comment je le dcmonfbray, Scù vous y 
prenez garde cette denaoaftration eft fisodée fiu l'égalité des deux conditions vtaye 
& feinte à l'égard de deux joiicurs , & qu'eni'nnc & en l'autre un même gagnera tou- 
jours , & fi l'un gagne ou perd en l'une, il gagnera ou perdra en l'autre, & jamais deux 
n'auront leur compte. Suivons la mcme pointe pour trois joiicurs. 

Et polbns qui! manque une partie au premier , qu'il en manque deux au Iccond, 
& deux au tr<n(iéme : pour faire le party fiiivant la même méthode des combinaiibns 
£ittC chercher d'abocd en Gombicn de parties le jeu Icta décidé» comme nous avons 

Aa 



ÏÎ6 



Leccres 



âît quand ilf avoitdeux jo&eBis,cereiaens. Cacils neiçaiitoiift jdàet l.pattîesûm 

que la dedHon Coit arrivée necd&icenicnt. 

Il finit voir maintenant combien j. parties fc combinent entre trois joueurs , ôç. 
Combien ii y en a de âvorablcs à l'un , combien à l'autre. Se combien au dernier, <Sc fui- 
vant cette proportion diftcibucr l'argent de même qu'on a âitenrhypotcfe de deux 
ioiienn. 

Pour voir combien il y a de combinaifons en tOttt> oeb eft aiic « c'eft la tioiii&nte 

puifTancc de 3. c'cft i dire (on cube 27. 

Car (i on jette trois dcz à la ton ( puis qu'il faut joiicr trois parties ) qui ayent chacun 
3.âccs , puis qu'il y atrois jojicurs , l'une marquée A ^vocable au premier, l'autre 
pour le fécond , l'autre C pour le troiHéme. 

Il c(l manifefte que Gcs trois dcs fctttz enicmble peuvent s'aûèoii fiic 37. alCetcf 
différentes , (Ravoir , 

Or il ne manque qu'une partie au premier, donc toutes !cs aflic* 
, tes oikily ann Afi)ntpoucluy,d«mciIyena'i9. 

Il manque deux parties au fécond, donctoutcs^lesaifietes OÙ 3 

y a 2. B Ibnr pour luy, donc il y en a 7. 

Il manque deux parties au j. donc toutes les ^etes où il y a 2. 
Q Ibnt pour luy , donc il y en a 7. 

V ' S de là on concliioit qu'il £»idi«^ donner à chacun fuivant la 
proportion de 19. 7.7. on fc trompcroit trop grollierement , & je 
hlay garde de croire que vous le làlllés ainlî. Car il y a quclquct 
£ice8 fiivocablcs au premier & au fecond tout enfemble comme 
A B B , car le premier y trouve un A qu'il luy faut , & le fécond 
deux B, qui luy manquent, & ainli A C C cft pour le premier ôc le.. 




^piliemc. 



f 



Donc il ne ûnc pas compter ces âces qni Ibnt communes à » 
deux comme vaUans la ibmme entlete à chacun, ^lonei^ 
la moitié. ^, 
Car s'il arrivoit l'aflictc ACC, le premier, & le troifiémc 
anroint même droit à la fbmme ayant cliacun leur compte, donc 
ils partageroient l'argent par la moitié, mais s'il arrive l'alfieie 
A A B , le premier gagne iènl, il fine donc fiire k fiipputatioK 
ainfî. 

Il y a 13. alTictcs qui donnent l'entier au premier , & 6. qoL 
luy donnent la moitié, &: huit qui ne luy valent tien. ^ 
Donc n la fbmmc entière c(i une piAol& 
U y a 15. faces qui luy valent chacune i. piftole. 

Il y a 6. &CCS qui luy valent chacuocT* piûok» 

Et 8. qui ne valent rien. 

Donc en cas de party il faut multiplier , 

► >• 13. Par une piftole qui fijnt. |} 

6. Par une demy qui font. j • • 

S. Par zeio, qni font, o 

Somme 27. Somme 16 ^ 

Et divifer la fommc des valeurs 16, par la fbmmc dcsalfietcs 27. qui fait la fra-r 

âion-^qui eft ce qui appartient au pccouci en cas de partys, i^avoit xâ.piftoké 
deaj. 

patty da ftcond fcda ttoifiéme jolteiu lêttoaveca de même. 
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deM.de Fermât. 

: Il y a 4. afllctcs qui luy valent i, piftolc, multiplies, '* • ' ' 4- 

Ily a j.alTictcsqui luyvakDti^piftolcSymiiltjpIiéSy ■ ^ 

' Et ' 20. affietcs que ne luy valent rien. % 

Somme 27- Somme 5— î-^ 

Donc il appirticnt au fccond joiicur 5. piftolcs & _l_ fur 27. & aucaiii: aa uolRSlUcï;. 

fjSc CCS trois fommcs 5. _L_ j. _i. & ctant jojntccs font les 27. 

■ ,J Voili, ce me fcmblc, de quelle innnierc il f.uidroit f.iirc les partys par les combinai- 
"^fons luivant vôtre méthode, û ce a elt qui vous ay es quclqu'dutrc choie fut CC fbjet 
wquc je ne puis fçavoir. 

Mais fi je ne me trompe ce pnrty cft mal juftc. 

La railbn en eft qu'on fuppoll- une cliolc fauflc.qui cft qu'on îolic en rpnirios inl.nl- 

f"iblcmcnt,au lieu que la condition luturcllc de ce jeu la cft qu'où ne joue que julques à 
ce qu'un des joiieuxs ait atteint le nombie de parties qui ktf manque , auquel cas 
: jeu cefll". • . ■• : . • 

Ce n'cfl pas qu'il ne puiffe arriver qu'on joiic 5. parties, mais il peut amvec.auflî 
[u 'on n'en jouera qu'une ou deux ,& ricu de ncccnirc. ' ' . 

Mais d bu vient,dira t'en, qu'il n'cû p^vs permis de iairc en cette rencontre la mciMC 
ion feinte que quand il y avoir deux joiieuts? 
voicy la raifon. 
^ jjans la conc 
J||car U conditic 
^pcuvèiïtatteindî 

jjflrxnanqu^&^ un dés autres deux qui luy manquenr,ear ils n'auront jolie que trois parties, au 
li . u que quand il n'v avoir que deux joueurs la condition feinte & la véritable convo:, 
Jfc noinr pour les avantages des joiieurs en iout,6c c citccqiù meti'cxtjKanc. duicrcncc en- 
r trc h condition ftlnteft la Terltable. ' ^^^1^' 

. .Q^'ff U joiieuts le trouvahs èn l'état de l'hypothcfc, c'efl à dReslt îffanquc'lttvrpar- 
r tic au premier, & deux au fécond ,& deux an rroilîcmc, ueulent maintenant de gtc à 
grc & comienent de cette condition, qu'on jouera <rois patries complettes , & que 
ceux qui auront atteint le nombre qui leur manque prendront la4bmme entière { s'Us 
£è trouvent fêulsqui l'ayenc atteint) ou s'il & trouve que deuxTayenc atteint qu'ib 
la partageront égaiemeut. 

En ccbis le party fc doi^ite comme je viens de le donncr.que le premier aie 16. le: 

fccond, 5 -1— le troifiéme, 5 ^-f- de 27- picoles, & ccU..|(Otte là dcmonûration de 
iiby mêmes en fuppofànt cette condition ainfi. * '1 . 

l Mais s'ils jouent iîmplemçnt à condition non pas qu'on ioiic AMeflàsrement 5. par- 
[^tics, mais feulement ;u(que$ à édquiernn ^'entr'cui ait atteint lès parties, flC qu'alors 
(cjeu ccfle fans donner moyen à un autre d'y arriver, lors il appartient au ptcmiet i7.. 
ïiftoles , au lècond 5. au troUîcme 5. de 27. ^ -A^fife 

Et cela fe trouve par ma méthode générale qui détermine aufll qu'en la oélwooil- 

'^rçccdcntc il en faut 16. au premier 5 au 2. & 5. -7" au 3. iâns fc fcrvir des combi- 
' jiàUib||s , car elle va feront lênie & fins obftade. 

Voîli, MonCcurySliçs penfces fur ce fujct fur lequel je n'ay d'autre avantage fur vous „ 
que ccliiy d'y avoir beaucoup plus médité. M.iis c'eft peu dc'cholc à vôtre égard, puif- 
que vos pi^nneies yeues font plus pénétrantes que I4 lot^ucur de mes efforts. ^ 
Je nei^RÇbparde vous ouvrir xaiiôns pour en anendré le jugement de votts« / 
.1 V Jecroy.i:olît4voir faitcorinoî^ combinaifons-eft bonne 

.cnrte deuf ioâlbEs par aiÊcidentVcQooiiie eft l'cft au0i quelquefois entre trois 
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joiicurs] comme quand il manque une partie à l'un , une àlautic,âcdeuxàrautrc,p.K-: 
ce qé'cn ce cas le nombre des parties dite kfijucUtt le ,eu fera «hcvPne fuit pas po " 
en âirc gagner deux» mais die n'cft pas genccale , & n'cft bonne gcnctalcmiin|^qu'a 
xas feulement qu'orffeitaftrcint à joiici- un-ccrtain nombre départies cxadcmcnr. 

De Ibrrc que comme vous n'avics pas ma méthode quand vous m'avéyiropo^e 
rarrv de plulicurs joueurs, mais leulcment ccUc des combinaifons ,je ccai^fluc noi 
loyons dclbntimcns dififercns futcc fuietvicvous fuppUetlenieiBindar-dciidttii^^^^ 
vous procédez en la Kchcrchc de ce party. - , * ^ ï- 

J^rcocvrajr vôtre téponfe avec rcfpça & avec foyc, quand même votre fcnumcn^c^' 
icroic contraire» je fuis, &C. * ' Ml 



Lettre Je Monftetir TafcaJ à M- déferlât. 



Du If. oaobte ttm, , 




jyjONSlEÙR, 

vôtre d cinicrc lettre m'a parfaitement làtislait, j admire vôtre méthode pour le 
partys , ^uc je l'fintçns fjrtjbj«),^e cH entievement vôtre» & n'a rie 

de commun avec la mienne, & arrive auTiicmc but ficilcmenr. Voilà nôtre intelligc 
rétablie, mais, Monfîcur, j'ay concouru avec \ eus en cela , clurehe^ .lillcnrs qui vo 
fuivc dans vos inventions numériques dont vous m av ez fait la grâce de m ciivoyer i«; 
cnonciations , pour moy je vous confèlfè que cela me pafle de biea loin , je ne fuis ca 
paUe que delcsadmicer,& vous lupplic tres-humblement d'occuper vôtre pitmre 
loifitàlcs achever, tous nos Meilleurs les virent Samedy dernier & les cftimcrcntci 
tout lent cœur : on ne peut pas aifemcnt lUpportcc l'attente de choies li belles & 
fouhaitablcs,peufés y donc , s'il vous plaît , & aflârez voiis que je fuis, &c. 

Troblemau p'ofofna à T>.de Fermât, * * 

PRoponatur ( fi placet ) Vyallifio , & tdiquts AngU^e l|piematids » fcqucns quxÔ! 
iiumcrica. 

# Im'cnirc Cubum , qui additus omnibus fuis partibus aliquotis conficiat Quadratum^ 
Excmpli gratia. Numctus 343. cft Cubus , à l^ae 7. Omnes ipfius partes aliqu 
funt 1, 7,49;qua: adjun^x ipfi 343.conficiuntiuiwniii4i(j6,qUi cft quadcatusà 
Quaericur alius cubns nttmcrus cjufdem naturàc. 

Qua:rltui etimi inimems Quadratus qui additus çMunibuSj^fuis j^rtibns aliqnoti. , 
tonficiat numcium Cubiun. ^ *'* . t*3 

Has folutioncs cxpcâamus j qoas fi Ân^lia ^t Gallix Bclgica & Ccltica noq^âedc-l 
tint»dabit Gallia Nâbonenfis'^ «aiquc in plgcms iràicencls amidtix D. D^ff'ofiè^ 
xec^cdiçabit. • v > v v j;^'^ 
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• Lettre de M» de Fermât à Monpeur le Cbelfalier 



M 



Du so. ArrU itf^f, 

ONSIEUR; 



Puis que Vous voulés, que les complimcns cclVcnt, foit fait. 11 me fulïit de vous aûcu- 
rct* une fois pour toutes ^ que vous vous elles trcs-juflxment acquis un pouvoir abfoltt 
fur moy , & que ;e ne pcrdray point «foccafion à vous le témoigner. J'ay Icu Y Arithmé- 
tique Infriitomm dcM.Uvallis, & j'en eflimc beaucop l'Authciir. Ètbicn qucLi qui- 
draturc tant des paraboles , que des hyperboles infinies air elle taitcpar moy depms 
fbrtlongucs années, & que ; enayc autiestois entretenu l iUulhe Toricelli , je ne laiilc 
pas d'eftimcr l'invention de M. UvalHs , qui (ans doute n',i pas Içeu , que j'cuCTc préoc- 
cupe Ton travail. Voicy une de mes propolitions aux termes que je la coneeus en l'en- 
voyant à ToriccHi. >So!cnt les deux droites SKR, & KO F. Et loient defcntcs les 
courbes EGHQ^i uu côté,&.DABC de l'autre , en forme d'hyperboles , dont les 
afymptotcs foicnt les droites ptcmiercment données. Soient encore tirées A G , B H » 
parallèles à S K R, & les droites BN,AM,GL,HI, parallèles à K O F. En l'hyper- 
bole ordir.aire le r.clangle N P crt éyal au rectangle MAO. Mais ruppofoiis mainte- 
nant , que le produit du quarrc B N Ck de la droite B P, foit égal au produit du quarté 
M A & de la droite A O. En ce cas la courbe fera une nouvelle hypert>ole , dont la pro- 
priété icra.que le parallélogramme B I (cra égal à rcfpacc compris loiis la bafê B H, & les 
deux courbes B A D F , F E G H qui vont à l'infini du eôté F. Que li le produit du eubc 
B N & de la droite B P, cft égal au produit du cube A M & de la droite A O, en ce cas 
ce fera une autre hyperbole , dont la propriété fera, que le patallclogramme B 1 Icra dou- 
ble de l'elpaœ compris fous^balè BH & les deux courbes en montant , ut fitprà. Et 
par re^Ic générale > Si le promlit d'une puiflancedeBNpnr une pinflancc de V> P,eft égal 
•lu produit d'une pareille puiflancede Âl A par une pare:lle de A O, en fiippofant celles 
de C N de M A pareilles entre elles , comme aulli celles Je B P & de A O aulii pareil' 
les , le parallélogramme B I fera à la figure prolongée à l'infini , ut lu pi a , comme la dif- 
férence de l'expolànt de la puilTaneede BNavcc l'cxpofaijtdc la puiifancedc B P cft 
à rexpofant de la puiflTance de B P. De forte qu'il luit de là , qu'en l'hyperbole ordi- 
naire , l'eipacc de la figure prolongée à l'infini n'ell point égal i un efpace donné , parce 
que l'expolànt des puiflTances étant le même ne donne aucune différence. Et pour £tire 
que l'elpace de ladite figuie prolongée à l'infini Ibit ^1 à un efpace donné , il faut que 
rexpo(àntdc BN Ibit plus grand que celuydc BP, comme il eft nifé de remarquer» 
Tout cecy quoy qu'énoncé un peu diverfemcnt le peut tirer du livre de M. Uvallis. M;iis 
il n'a pas fait une Ipcculation fur ces figures, de laquelle il ièra làns doiite bien aile d tue 
advcrtit &qui peut palier pour un des miracles de laGeometrie. Je l'ay autrefois don- 
nélà Toricelli aulTi bien que la précédente. C'cft comme il activequequdquesfoisrel^ 
pacc prolongé à l'infini.comme BADFEGHefl: aulTi infini, comme en l'hyperbole or- 
dinaire,£c quclqucsfois fini.commc en celles dont les cxpolants de BX furmontenr ceux 
dcB P.On demande^ fi lors que ledit efpace prolongé à linfun cft égal à un clpacc fini, 
il a un centre de gravité fixe & certaine. Or il arrive une cho(èmetveilleulè en cette 
recherche , &: laquelle j'ay découverte , & démonftiée, c'cft que quek]uesfois ledit dfya^ 
ce quoy que fini n'a point de centre de gravité fixe, & quelquestois il en a. Car par 
exemple , lors que le produu du quarré B N, & de la droite B P, cft égal aux produits 
femblablcmcm tirez , la figure B A D F£ G H prolongée à l'infini qui en ce cas eft égale 
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au parallclogrammc B I , n'a pourtant auaxn centre de gravite. Mais û k produit , pat 
- exemple, du cube BN & deladxoke BP eft égal aux piodttits lèniblàlbks & icmââ* 
blcment tirez , en ce cas non (ènleinentrc^cc de la figure prolongée à l'iafini > cft^il 
à un cfpacc donne , qui eft , comme nous avons dit , la moitié du parallélogramme 91, 

* mais cno^ cette fïgutc prolongée à linrini a un ccntrede gravité, qui va en ce cas 
en la ligne? F coupée en telle (b'rtean point 0,'que la ligne POibLt égale à la ligue 
KP. Et ce point O fcn Wiit centre de gravité de cette figtire piokmgée à l'infinL Sk 
Monfieur Ûvallis veut avoir la Jcinonftration de cette propofîtion & de la rcglc"?' 
gcncralc pour trouver ledits centres. de gravité, je vous i'envoycray pour luy en âircu* 
part. '• • . f 

Pour ce quic^arde la quadrature du cerdedans fondit traitté, jeti'en liiis pas pleftic^ 
ment perfiudé,cat cequifi dcduit parcompsunifixien Geomcûde n'eft pas tt>âjout# 
véritable. 'F 

Je ne vous parle ny de votre livre , ny de ccluy de TUomas Ânglus , ne fut or uhrà ' 
arefidam, Vouseftà fimvecam en Phyfique , & je vous ieconnois pour tel. j 'cry>crc 
pourtant au prcmiec voya^ dtf vous'entretenir de la proportion que gardent les grave 
dans leur d.Mceiue naturelle , dequoy vousavcs traittc dans vôtre Livie que Monfici 
Bord m'a fait la ta veut de me £ùre voir. JefuiSy&c. 

Troblema frofofirmr tlD-, de Fermât, 

QUa:ftioncs purc.Ar»*î»Cticas vix cft qui proponat, vix qui intelligat. Annon quia 
^rithmcticaliaLit haâenus teaftàn 0éôinetricè potius quani Arithmettoe ^ Id Cânc 

innuunt plcraquc & Vctcrum & Rccentiorum volumina. Inniiit & iplc Diophantos^ 
t<jai licct à Gcomctria paulô magis quam cxteri difccflerit , duni Analyticcn numcris 
_ tantum rationalibus adftringit : Eam tamcn parcemGeometrii non omnino vacarc pro 
"'boncûtis fuperque Zetetica'Vtctans in quibus Diopluu^ ifiethodus ad quantitatcQ 

* Gontilmanitideoque adGeometriam porrigitur. Doûiffim itaque de numcris inte- 
gris , tanquam pccuHarc fibi vcndicat Arithmetica patrimonium. Eam apud Eucli- 
dem Icviter dumtaxat in clcmcntis a4jimbratani , ab ijs autem qui Iccuti lunt, non làt^is 
excultam , (nifi ftirte in ijs Diophanà libris , quos in/uda temporis abftulit , dclitçf^ 
ciâ,) aut promovere ftu^ant aV^W'^u»' n«7;te,aut renovare.Quibusntpianriamlli- 
ccm prafcramus, Theorcma feu Problema fequens, aut dcmonftrandum aut conftruciî' 
dum proponimus .Hoc autem fi invcncrint, fatebuutur hujufmodi qmftiones ncc fiib 
tilitate, nec difficultatc , ncc ratione dcmonftrandi , gclcbrioribus ex Gcomctria eUc 
ki&xioies. 

i d\Pato ^povis numéro non-quadrato , dantur infiniti quadrati qui in datuin nma^- 
rum dufti , adfcità unitate, conficiant quadratum. Exemplum. Datur 5. numcrus non- 
quadratusiJUe duâus in quadratum i, adfcitâ uniutc, coniicit 4, qui ell quadratus. 
'itemidem|^Éiâusinquadcatanii6, adfcitâ. unitate,facit 49, qui cil quadratus. £t lo- 
co I & i6»poflantidii iofinitiqùadiati idem praeftantes inveniii.SedCanoBeai < 
lem» Dato quovis mimcro non-quadrato, inquirimus. Quxratur, vcrbi 

: conâciat quj 
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Lettre de M* de Fermât à Afo7jjicur le Qbeyalier^ 

K^enelme 'Dtgbj. 

J'ay rcccu vôtre dernière lettre à la veille du départ de M. Bord , qui ne nie don- 
ne qiiafi pas le loifUr de vous £ùte un mot de réponfe. Vos deui^ lettres Anglotfes m'ont ' 
cfté ttaduites par un jeune ^/r^/^/V, qui cfl en cette ville, &qui n'A point connoiflance 

de CCS matières ; de ibrtc que {\\ tiaduftion s'cft trouvc'c fi peu intclligi blc, que je n'y av 
peu découvrir aucun lens règle ; & ainli je ne puis vous rclbudre , ii ce Mylord à làtis- 
&it'à mes queftions.ou non. Il me lemble pounant au travers de l'ob&urité de cette tra- 
duâion boumië , que i'Autheur des lettres à trouvé mes queftioas un peu trop aifêese 
ce qui me fait croire , qu'il ne les a p is rofoluës. Et parce qu'il pourroir cquivoquerfut 
Iclcns de mes propofitions, j'.iv dcm intic un nombre cube en nombres entiers , lequel 
adjoùté a toutes les parties aliquofcs LUic un nombre quaccé J'ay donne par exemple 
34; , qui cft cube , & aufli nombre entier . lequel adjoûcé à roucea fcs parties aliquotes 
fait 400, qui cft un nombre qiurrc. Et par ce que cette qucftion revoir pluficurs autres 
Iblutions , je demande un autre nombre cube en entiers , qui joint a toutes fcs parties 
aliquotes fàlle un nombre quatre ; Et li le Mylord BrounCKer répond, qu'en entiers il 
n'y a que k feul nombre 343. qui ûtisfàflè à la qucftion, je vous promets, & à luy aufli, 
de le defâbufer en luy en exhibant un autre. Je dcmandois encore un quarrccn entiers, 
qui joint à toutes fcs pairies aliquotcs filTe un cube. Pour la queftion propolc'e dans 
l'écrit Latin , que je vous cnvoyay , elle cil auÛi en nombres entiers. Et partant les 
refolutions en ftadlons ( Icfqucllcs peuvent être d'abord fournies i ynêUketde trhm 
Arithmeti€§ ) ne me ûtistèioicnt pas. Je luis , &c. 

Lettre de j^f. de Fermât à Alonficur le Qhel^ier 

Kjcnelme T>igbj!^^ 

J'ay receu avec joyc & fatisfaclion vôtrç dernier pacquet, & quand ii ne conticn- 
droit autre nouvelle , que*cdle de vôtre coi(valefience , &: du retour de vâne ûnté , c*eft 
» un bien fi grand, & fi confidcrablc pour tous ceux qui aiment les belles lettres , qu'ils 
ne peuvent en recevoir un plaifir médiocre. J'ay rcccu la copie cfc la lettre de Mondcur 
Uvallis, que j'efimic comme je dois ,& j'advoiie , que les figures Ibnt les mêmes que 
les miennesi & que fcs conclurions pour leur quadrature font aufli les mémesî mais û ô- 
çon de demonftter, qui eft fondée fiir induâion plûtôt que fiir un raifonnement à la mo- 
de d'Archimede, faixa quelque peine aux novices , qui veulent des fyllogifines dcmon- 
ficatiâ depuis le commeçoemenc ja(qn'à la fin. Ce n'eft pas que je ne l'approuve , maifl 
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toutes iès propofîtions f>ouvant être dcmondrccs via erdirtarlâ , légitima ^ AnhhntéUi 
en beaucoup moins de paroles, que n'en contient fon livre, je ne fçay pas , pourquoy il a 
ptcfcrc cette manière par n^tes Algébriques à l'ancienne , qui cft & plus convainquan- 
te, & plus élégante »ainn que j'el'pere luy £ùte voiràmoapcemier loifir. Je voudcots 
qu'ailUite il eût detcnniné les centres de gravité de ces hyperboles infinies en diftin-> 
guant celles qui en ont , d'avec celles qui n'en ont pas :car tandis qu'il dira, que la 
chofe luy cil connuc,& qu'il n'en a pas voulu charger fon livre, il ne me pcrfuadcra pas: 
Et d'autant plus , que la proportion geqpcale fans demonûtation me fuffica de là part i 
Et je vous réponds à l'advance , qn'eUe ne Içuicoit fpntenit plus de huit , ou dix lignes. 
Dés qui me l'aura envoyée, je luy Êiiay paît de ma^eculation fur ce £ijct« &<leiiui 
feçon de ucmondrcr. 

Pour les qucftions des nombres , j'ofc vous dire avec rcfpcd & fans rien rabatte de 
fa haute opinion que j'ay de vôtre Nation , que les deux lettres de Mylocd Brotinxer , 
quoy qu'oblcurcs à mon égard & mal traduites , n'en contiennent aucune folu- 
tion. Ce n'crt pas que je prétende p.ir là rcnouvcUer les joutes & les anciens coups de 
lances , que les Anglois ont autrctbis fait contre les Frani^ois. Mais iàns ibrtir de la 
Métaphore « j o(ê vous rouûenir,& à vous , Moniteur , plus juftement qu'à tout auâe , 
qui excellez aux deux meftieis , que le bazard, & le boii>heur (è mêlent quelquefois aux 
coiiihats de fcicncc aufli bien qu'aux autres , & qu'en tout cas nous pouvons dire , que 
nonomftis fcrt omnia tel/us. Je feray pourtant ravy d'e'trc détrompé par cet ingé- 
nieux &. gavant bciijneur , & pour luy témoigner , que nôtre combat ne icra point à 
outrance, )e me tâMis dans la qucftion fulvince , que je m'en vay luy propofer , de la 
rigueur de mes ptemiercs qucftions , qui ne vouloicnt que dos nombres entiers : il me 
fulfira , qu'ils foicnt rationaux àlamodedeDiopiuntc. Le nom do cet Authcur me 
donne l'occafion de vous faire Ibuvcnit de la promeû'e, qu'il vous a pieu me tàuc de 
recouvrer quelque manufoit de cét Autheur , qui contienne tous les treize livres , 
de m'en fiiirc part , s'il vous peut tomber en main. Voicy la nouvelle quedion ou pour 
Mylord BrounKcr, ou pour Monficur Uv.dlis , que j'écris en L,it in fuivuir vôrrc ordre. 

Datum nkmerum ex dêtobus numeris chbis com^ojitum divtdtre m duos altos nume*, 
ns oihs, 

Sâm frofofitionem in ^uâdratis tantum extijuutus ejt Dtofhéuitus, lu eubis ut teui 

tâvit ^uidcm , in ijs faltem l'thris , qui ad nos de majore ipjîus ofiere perVenerunt. 

Exemplf gratiâ , proponatur numerus 28. ex duobus Cobis i. C" ^7- compofitus , oportct 
di^um mmetum 28. in duos altos Cubos râtionalcs dividere, & frtfofitionis folutionem gc- 
maréliter pif^are. ' 

Je conicns , que Monficur fienidc rcntrcprcnnc , je fiais pcrfuadé, ^'il ne la tcâi^ . 
vcrn pas fî aiféc , que les autres , que je fçavois ctrc de fa juri<di£Hon. Je l'ertimc ex- 
traordinairement auÛl bien que vous, mais pourtant ce que je m'cnvayadjoû.ter, l'e- 
ftonnera , fi vous prenés la peine de le luy communiquer. Je luy avois écrit, qu'il n'y 4 
qu'un feul nombre quattéen entiers , qui joint au binaire fàflc un cube, & que ledit 
quatre cft 2s niiqucl lî vous adjoûtés 2. il (c fait 37. qui cft cube. Il a peine à croire cet» 
te propolition négative , & la trouve trop hardie & trop générale. Mais pour augmen- 
ter fon etonnement, je dis que fi on cherche un quarré , qui adjoûté à 4. ËtiTe un cube, 
il n'en trouvera jamais que deux en nom bres entiers, fçavoir ^ & m . car 4. adjoûté & 4» 
fait 8. qui c(l cube : & 121. adjoûté à 4. fait 125. qui efi auffi cube : mais apr& cela toute , 
l'infinité des nombres n'en fçauroif fournir un troifiéme, qui ait la même propriété. 

Je ne lî^.iy ce que diront vos Anglois de ces pcopolitions négatives, & s'ils les trouve^ 
«<Hit trop hardies. J'attens leur tetoliîtion , & celle de MonG^r Frenidc , qui n'a point 
répondu à une longue lettre , que M. Borel luy rendit de ma part ; dequoy je fuis fur- 
pris , car je luy lépondois cxailemcnt à tous les doutes, ffi Iny. Flit^ quelqi|Ov(m^ 
llion de mon chef, dont j'attends la folution. Je fuis, • ■* ' ^^^^^ 
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J'oubliois de vous dire , que Monlîcur Bord a écrit à Ton pere que Monficur l Am- 
baflàdeur de Hollande s'étonnoie dcquoy je n'avois pas répondu à M.Schootcn qu'U 
pictend avoir refolu mes qncftions , & m'en avoir propolc d'autres. Mais |e vous af- 

fturc.quc ;c n'.iy rien vcu de fa part ,& que fi vous m'en cnvovcs copie, j'y rcpondray. 

J*ay nus la proposition un peu plus générale dans la page ("uivantc où elle nie fcmblc 
être mieux. On la peut concevoir pour M. Frcnidc^qui aime les nombres cnttets,cncâ 
ternies. 

Trouver deux nombres cubes , dont la Comme fbat C||>e! fie trouver deoz nombres 
cubes , dont la (bmme (bit égale à deux autres nombres cubes. 

JPtûfoJka Dtefhantus datum numerum quadratum in duos quadratos dividere. 
Jtem,D4ttm mumentm ex da^us éfmutnitis etmpofitim im Jtiêt édhs quâdratos dividere. 
S^^fti9Hem âutem âd tMkês evAert , tieciffe , nec Vieta teatayit^ 
^idni igitur famofam propo^mm, &retaiimAtu reftr>ât4u$ Amdyfiit, exfedirt 
Mt dubitemus , aut dijferamus ? 
FrtfOHâtmr itaque , datum mtiminim eiAtm m duo^ cubts rAtitndcs dividere. 
Item.Dâtmm mmenam ex duéimsatyisctmffitiêm induos dlits etths raticnaUs dividere. 



V^emarques * de M -de Fermât Çurl' Arithmétique des Infi>- 
nis de Monsieur %)yallts Trofejjeur de Qeometne en 
^Angleterre dans l'Vmiferfite d'Oxford. 

1. "TJ N ion Epitrc ildedaie comment il s eA mis à la rcçhctche de la Qjiadraturc du 

JC/ Cercle , & dit que quelques vcritcz qui ont cftc dcfcouvcrtcs en Géométrie» lu/ 
ont donne l'cl'pcrancc , qu'elle le pourroit trouver. Ces veritez (ont , 

Que lacailbndes cercles infinis du Cone aux infinis Hu Cylindre eft Connue, fça« 
voir celle du Cone au Cylindre qui a même bafc & hauteur : & pareillement l'a rai(6il 
des diamètres dcfdits Cercles , (çavoir celle du Triangle qui pafliè pat l'Axe du Cone» 
au parailclogr.unmc , qui paflc par l'Axe du Cylindre. -S 

Comme aufll on a laraifon du Conoide parabolique au Cylindre drtynicrit , <Sc ceJ< 
le de la parajxile an paralldogcamme, qui paflènt par leurs Axes , qui Ibnt comme l'aH 
ièmblagc des Diamètres des Cercles infinis , qui compok tn Icfdits (blidcs. 

De plus , qu'on a nufTi trouve la raifbn des ordonnées tant au Triangle» qu'au Co- 
noide parabolique , ou parabole , qui ibnt les Diam t;cs dcl.lits Cercles. 

D'oH il condnd , que puis qu'on a trouvé aulli la raitbn dé la Sphère au Cylindre 
circonfcrit , ou celle de l'infinité des Cercles parallèles » dont on peut concevoir que l.i 
Sphère cft compofce , à pareille multitude de ceux qui fc peuvent fcindre au Cylindre; * 
on pourfa auilî clpcrcr de pouvoir découvrir la raifon des ordonnées en b Sphère , ou 
au Cercle > à ccUc du Cylindre , ou Quarrë , fçav<rir la r^ibn dc^ Diamètres des Cer* 
des infinis , qui compofênt la ^here » aux Dianneties des Cercles du Cylindre i ce qui 
ftroit avoir la quadrature du Cercle. 

Mais de même qu'on ne pourroit pas avoir la raifon de tous les Diamètres pris cn- 
fcmblc des Cercles , qui compoiènt le Cone , à ceux du Cylindre circonrcrit , fi on n'a- 
voit la Quadrature du Triangle non plus que la raifon éa Diamètres des Ceicles qui 
compofcnt le Conoïde parabolique, à ceux qui fisnt le Cj^dre circonfcrit » fi on n'a* 
voit la Quadrature de la Parabole. Ainfi on ne pourra pas connoîtrc la raifon des Dia- 
mètres de tous les Cercles , qui compofcnt la Sphère , à ceux des Cercles , qui compo- 

ncj cy-dcvaiit imprimes page i88. & ipo. envoyez par M. de Fcrm« i. M. le Chevaliar Diçby 
rqiiei , ont efté le fiijct d'un Livre de M . Uvallis celcbre Profcfléur de ôcomctric dans rL'ni»erlîtc 



•LcJ Problème 
avec cei Rcmaniuci , ont eite le luj 



d"Oxfbrd : le tiireJc <c Li.rc imprimé en Aneîetcrre en i« ^8. eft. Commercium tpiftolicum , iiucr D. Viccco- 
miiem Brounrkcr Ani;!un> ; D. Kenclmum Digoy ; D, Fermatium Scnatorcm Tolofaiium , D. Fr:niclum Nobitem 
Parifinum . cum U. Jgh. Uralli* Ocomcc. ProfclT. Omu] i P. Fcaoc i Scbooicii , Mâih. Prof. Lugcitui Sai|v«> 
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fcnc le Cylindre drconfcrit ; fi on n'a pas la Qijadraturc du Cercle. Car de denaaiider U 
taifon, qu'ilyacntreicsDiamcttcsde tous les Cordes Parallèles, qu'on peut conce- 
voir en h Sphère ( le(qaeb Diaoïeties prb tons enlcmble', ne fimt autre choft , qn'oii 
Cercle ) ôc ceux des Cercles , qu'on peut feindre au Cylindre circonfcrit ( Icfqucis font 
un quarré circonfcrit audit Cercle ) cela n'eft autre cholc , que de dcmandcc la caiiôn dii 
Cercle au quanc circonfcrit. 

a.-En ta noÀneEphte après avoir poflS nneliiite de nombres, fçavoir 6. 30. 14a. 
6)ail demande le terme moyen,quidoitétteniiscntcei.dc6. Jesdpaaids,qaeflona 
cgard à la fuite entière dcfdits nombres , on ne peut pofcr aucun terme moyen entre • 
Icfdits I. & 6. pource qu'en cette fuite les nombres ne font pas une proportion conti- 
nue > mais en autant de façons , que l'un cft comparé à l'autre, autant font ils de pro* 
portions difièreitoes , de Icîte que ce Gsm plufieurs pnopottioiis, ou progrefliotts .dis- 
jointes, & ainfl quand on prendtoit untcmiemcqrenentte i.&6.il n'anroît rien de 
commun avec les mitres nombres. 

Toute la proportion ou iuiic,qu'on peut remarquer en ces nombres,confiik au raporc 
qu'ont entt^eux les nombres , dont ils proviennent par multiplication , auxquels on voft^ 
une efpece de progreffion Arithmétique; neantmoins nelçauroit paÂbr aux nombrdp 
fufd'ts.en telle forte que par iceluy onpuiffc donner un terme moyen entre deux des 
nombres , qui ait correfpondance à toute la fuite : au contraire la propriété même de. 
.cette progtelCon fiùt , qu'il n'y en peut avoir. Voicy comment. 

Les nomtKes donnez 1. 6. 30. 140. 630. fimt produits par les fiiivans en multiplianr, r; 
4* î. 4» ^ 4- 4.-I ou les cquivaiens I. î_îlill» 

En ces nombres , qui fervent h faire les donnft , il cft ùcUc h voir où cft le raport:. 
U confiftc aux premiers, en la Iculc augmentation du dcnomm.ucur de l.i fn£lion , qui^ 
y cfl jointe, ce qui feit d imi n ue r les nombres d'autant plus , qu'ils s'c'loiguait du premier 
terme,l^voirdei.&aux sfo. i. LJ^jSto.(qnilbnc ks mânes en autres termes) Icsl 

numetatents des ficaûions augmentent de 4. & lesdenominatents del'nnité, ce qui fait 
pareiIlctncntdiminiierlesnombres,tantpIus la progreftion avance} en forte que cela] 
qui câ le plus prôche du premier terme i.f^voir 4. ^ ou ^-qui vaut 6.eft le plus gcand 

de tous. 

11 £iut auf^jtematqucr , que le raport des nombres de ladite progrcffion n'arrive pas 
îttlqucs au premier terme 1. ou plutôt ne commence pas dés le premier terme, mais- 
an fécond fiulement , qui eft ià borne» De forte que fi on vouloir augmenter les tetw' 

mes de ladite progrcffion , en la changeant & mettant un nombre moyen entre le prc- 
miet & le fccond terme , fçavoir entre i. & 4. ^ ou i.il ne faudroit pas avoir égard à j. 

Mais aux antres nombres 4. 4. JL 4. 1 4. i.ou à ces autres qui font les mêmes j*iiJ«J* 

%ar cette progrcffion n'auroit pas de fuite , fi on la commençoit par i.. 

Puis donc qu'il ne faut pas avoir égard au premier terme i. qui n'a rien de commun 
avec les nombres de Udite progrcffion j mais aux autres feulement, & qu'ils augmen* 
lent à mefure , qnlls!lppcochait du premier tenue z. Il s'enfuit , que le nombre , qu'on 
pcendroiit entre i. 8c 4. JLon Xièroit plus gtand , quc^iedit^ ou 6. & il faudroit mal- 
plier le premier terme u pat ce nombre moyen, qui fêtoit plus grand que tf. pour avok 
le moyen terme entr<;^les deux premiers des nombres prcmicrement donncz.qui font f. 

6. ( car lefclits nombres donnez i. 6. |0. 140. 6jO. n'out point d'autre raport ou liaifon, 
que celle, qu'ils empruntait de leurs moltipltcateurs , autrement lis n'en ont aucune ) Se 
ainfi on auimt un nombre plus grand que 6. pour le moyen terme d'entre i. & 6. xe qui. 
cfl abfurde. 

De là s'enfuit, qu'q^i ne peut donner le moyen terme cqpe t. & 6. en. tant qu'ils font 
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compris en la fiiitc ou progrcflion des nombres x. 6. 30. 140. 6$o. 

On peut inférer de là , que la ligue courbe V C, n'eû point égale en elle incme» 
8c qu'eût ne peut provenir d'aucun mouvement ccmcinu , qui (bit égal ou réglé } mais 
de pluHcurs diffecens,lui?antics parties que c'cH: une ligne compofec de propor- 
tions de plufieurs courbes comprifcs entre les parallèles à l'axe V X de la figure r car en 
iccUe il ert bien ncccflaire , que la moyenne ligne tirée entre la premiccc ôcla lecondc 
parallèles, i'çavoir entre 6. (bit moindre que 6 'mais outre que cette moyenne ligne 
lèroit de diffirrente longueur lùivant la nature & h propriété de cette poition de la 
courbe V C, qui n'a rien de commun avec les autres portions , comme a eflé dit ; clic 
n'auroit r.iport qu'avec les 2. termes, 1.6. & non pas avec les autres, n'y avec les moyen* 
nés , qu'on auroit ticces cntrc-dcux , li on prcnoit le tout conjointement. 

3. En 1.1 première propofîtion ledit fieurUvaUis propo(c unefiiitede quantité corn- 
mcnccans par , ( qui reprefente le point ) & qui fe fui vent en progreffion Ârithmeti- 
que cherche quelle raifon il y a entre la femme de((iites qUanCLtez>âc la ibmme 
d' autant de termes égaux à la plus grande des données. * 

Le moyen qu'il dcnane pour trouver cette raiiôo, eft de prendre les lommes de diver^ 
les quantités dénombres commenceans par les moindres } puis comparer les caiibns 
les unes aux autres , & inférer de la une propofîtion univcrfelle. 

On le pouvoir fervir de cette méthode, fi la dcmonllration de ccquicft propofc 
croit bien cadiée » &: qu'auparavant de s'engager à la chercher on le voulut allcurcr à 
peu prés de la vérité: mais 11 ne s'jrâuc fier que debonne font, Se on y doit apponer 
les précautions necclfaircsi car on pourroitpropolèr telle dio& & prendre telle règle 
pour 11 trouvcr,qu'clle (croit bonne à plufieurs particuliers, & neantmonis feroit faul- 
Ic en etfcd , & non univcrlcllc } de forte qu'il fâucdtfe fcrt cizcon(pc£l pour s'en fervir» 
quoy qu'en y apportant la diligence requilè elle puiffiï éttc fort utile , mais non pas pour 
prendre pour fondement de quelque Icicncc, ce qu'on en nira déduit} comme ùk le 
ikm Uvallis ; car pour cela on ne Ce doit contenter de iien moins , que d'une denion« 
ftration, & principalement au fujec de la propoiition,dont il s'agit > dont la fglution 
demonftration eft fbrt facile. 

• Voicy comme on demonftrcra que lefditcs quantitcz propofJcs , étans jointes en- 
Temble, font hi moitié d'autant de quantitcz c'gales à la plus grande d'iceilcs. 

Soient cxpofées des quantités ou noipbres, qui commencent par le point, ou par 0, 
& qui le fuivcnt en progccinon Arithmétique , & foient celles de la première ligne. 

1. «. 4. k r. iL Quantités données. 

2. d. d. d. d. d* Quantités égales à la plus grande des données. 

3. d. c. b. A. 0. Excès des plus grandes par dcfTus les données. 

Puifque les quantités données lonr en progrclVion Arithmétique, Icfroifiémtf ter- 
me ^, lurpallcra iciccond de pareille quantité, que le Iccond ( Içavoir 4) furpaiVe ic 
premier qui eft # { mais l'excès de 4 par deflus « eft « & partant toutes ces quantités fe 
liirpaflêront l'une l'autre de proche en proche , félon la quantité du lècond terme 4. Et 
fi on prend les quantités de 2. en 2. laiflant une d'iceilcs entre-deux , comme font a, c, ou 
h, d, de la première ligne > leur différence fera le troifiémc terme , comme il cil évident : 
le de même fi ooles picnoit des.en 3* dics aurokat le qnattiéiiic terme r^pour Jeiic 
difièrence. 

De là il s'enfuit , que fi on prend autant de termes égaux au plus grand terme </, des 
quantités données , comme en la féconde ligne 5 leur exccs pardclTus les quantitcz don- 
nées fera égal aufditcs quantités données » comme on voit en la ttoifieme ligne. Car 
Texcez de i/, par defliis la plus grande des quantitcz données , fçivoir par deffus d, eft §, 
quiefiie premier terme des qiMntittadonnées ; l'cxccz du méme</, pardellus le terme 
précèdent c, eft le fécond terme 4, comme il a cfté monflrc ; fçavoir pource que les 2. 
. quauùtez c ^ d^iç^ïn f rgchaiaes ; ^ cnTuitcrexccz (i\xd,^zi dcOui h, Teia ^, ^ mSi de« 
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autres; jufqucs à ce, iju cnnn étant au premier terme o, X'cxccz do d, par dcflus iccluy 
fera le mcnic d : & ainii la ligne des cxcez,qui cft la troilîémc , Icra égale à la première 
qui contient les quantitcz données. Mais la pccmicie & la tvoifiâne ligne étant jointes 
cn(èmble i (çaiK)ir les quantités données , étant jointes aux cxccz des qu.intitcz <fe la (è* 
condc ligne par dclTus celles de la première, qui font les données, t'ont l.iditc Ic- 
coiiJc ligne , qui a chacun de fcs termes cg.il .ui plus iirand de ceux de la première, par- 
tant la l'ccondc ligne, ou le plus grand tenue des données , pris autant de fois qu'il,/ 
de tenues * fera double de h pieiîiiece lignc,c*cft à dire des qnamitez données. Ce qu'a 
filHoic dcmondrer. 

4. £n la Iccondc proponrion il requiert, que Icptcmieil terme ibit «,&leiccoadi; . 
auucmcnt il dit que modcr.uio ejt adbibenda. 

A cela ;e dis, que ii on commence par quelque nombre qu'on mette pour lefê« 
cond terme, la fomme d'autant de fois le plus grand terme fetatoâjours double des 
qadntitez données; car fi p«ur 4, b, c, di on prend quelques nombres, qu'on voudra, qui 
Ibicnt en progrclfion Arithmétique depuis le premier terme 0,cela Aicccdeza toûjouts 
en la même lortc, atnli qu'il a cite cy-dcvant dcmoiulré. 

Lettrpde Monpeur le ChtnfalicrDigh ^ M Je Fermât^ 

Du j. Dccemb|in<A(H^ 

Je me donnay l'honnénc de vous écrire le 19» du mois pafliS» depuis ce temps là j'a/ l/i 

cfté en Normandie ,& à mon retour j'ay trouvé la Lettre que vous m'avcs £ut l'hon- *■ 
neur de m écrire du 17. du même mois, donc je vous rcnd^ tres-humblcs grâces, .& m'c- * 
ftimc tres-hcurcuxde vous Icrvir dans le conuneiceqni cft entre vous & Mondeurde 
EHBicle, à qui je monftrny aufTi vôtre Lettre ,& comme vous y parlez de nâtre Chan- 
cellier Bacon, cela me fit fouvcnird'un autre beau mot qu'il die en m.i prclcnccunc 
fois à feu Monliciir le Duc de lîouqiiingam. C'ctoit au commencement de (es mal- 
heurs, quand l Alllmblée dcsEft.us, que nous appelions le Parlement .entreprit de le rui- 
ner, ce qu'elle fit en fuite : ce jour là il en eût la première alarme. J'étois avec le Dac 
ayant dilhc avec luy, le Chancelier furvint, & l'entretint de l'acculation qu'un dc" 
ceux de la Chambre BafTc avoir prcfentéc contre luy, <5c il lupplia le Duc d'employer 
fou crédit auprès du Roy pour le maintenir toujours dans Ton elprit ; le Duc luy ré> 
. pondit qu'il étoit fi bien avec le Roy leur Maître qu'il n'étoit pas beToin de luy rendre 
<idc bons offices aupràde Sa Majcfté > ce qu'il difoit, non pas pour le refufer, car il l'ay- 
" moit beaucoup , mais pour luy faire plus d'honneur ; !e Cliancelicr luy répondit dc très- 
bonne gtaçe , qu'en clîet il croyoit cire parf.,itement bien dans Iclprit dc ion 
4^^aitrc , mais aufiî qu'il avoit toujours remarque que pour li grand que foit un teu, & 
^our fi fortement qu'il brûle de luy même, il ne laifleia pourtant pas dc brûler mieux Ac 
d'être plus beau & plus clair fi on le foufBc comme il faut ; de même j'ay dit à Monfieur 
Frcnicic que pour fi grand feu d'elprit qu'il ait, & quelque merveilleux que foit fon gé- 
nie pour la l'cicncc des nombres, Ibn feu fcroit plus brillant s'U le vouloir exciter ou 
augmenter par l'cftude , par la le&urc des Anciens & par la converfation. II vous hon« 
note infiniment , & dit que jamais homme n'a approdié de vôtre fond de Icience , il m'a 
apporté ce matin un écrit pour vous l'envoyer , je l'ay fiit copier par mon Secrétaire, 
car vous ne lauciô» peu lire, ii écrit d'ordinaire Uu de lambeaux dc papier, & U vite • 
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qu'il nVaquc lay même qui puiflc lire Ibn écriture. Vous aurcs vcupar ma dcrnicrc 
Lettre que j'ay rcccu celle que vous me fîtes i'iionncur de m écrire lors que vous cllics 
à la campagne. Au lieu de vous laitier pafler le titre de p-nclVeux que vous vous don- 
nez injuilcmcnt , ; admire intîniment la ficilitc & la prefcnce avec laquelle ;ui milieu de 
vos grandes occupations vous exprimez fur le champ vos profondes llibti les pchkes. 
Je vous fuppliedc croire que j'honnotc vos rares talcns , &quc je voudrois que mes 
avions vous pcuflcnt témoigner mieux que mes paroles ù quel point je lliis, i5cc. 



Lettre de Aîorjpeur le CheUalierT>igl?j à M. de Fermât. 



Du II. Dcccmb:c 1^57, 



ONSIEUR 



Depuis que je me fuis donné l'honneur de vous écrire une Lettre du 5. de ce moi*, 
c receus- cJk- que vous m'avés Kut la faveur de m'écrirc du 25. du pa(lc,dont je 
vous rends tres-humbles grâces ; elle me fut rendue comme j'ctois à table avec Mon- 
Jîcur Frenick- a qui ;e la montray , 6c y ayant papier & ancre ilir le buffet, je le priay de 
Vous écrire quelque petit mot fur ce que vous y difics fur Ibn fujcr , je vous envoyé 
^O'A écrit : il me tait ibu venir fort fouvenr d'un Aumôiùcr qu'avoir le feu Roy d'An- 
leteire , qui étoit un des plus Eloquens l'rc\lie.iti:mi «.le fon temps, & rres-fubtil Théo- 
logien : mais depuis que la guerre fut commencée il n'y avoir plus moyen de le faire prc- 
chl-r ou parler de là kicnce , il n'avoit d'autres idées en Ibn imagination que de ma- 
chines de guerre ôc des llratagcmcs pour prendre des Villes, cnquoy il n'entendoit rien 
tiu tout : ainfi Alonlieur Frenicle ne me veut entretenir d autre choie que de la Théo- 
logie Myllique& do fcs pcnfées fur le Tranc-arbitre , ou fur la prcdelUnation , quittant 
le rang qu'il pourroit pofledcr d'un des plus grands Mathématiciens du (îccle pour un 
des moindres Théologiens: car c'eitbien t.ud de commencer la Phylique & laTheo' 
logie après l'âge de cinquante ans , je dis la Phylîque , parce qu'il eft mal aifé d'être un 
urand 'rheologien 11 on n'eft un folide l'hyllcien, & fi on n'a une véritable connoillan- 
ce de Li nature dont le ibmmct fërt de bafe à la grâce. iMais je dois bien prendre carde 
de m'engager en ce que j'entens aulTi peu iSc encore moins que luy , jC reviens h ce que 
je f»^av de (cience certaine,dont je vous fer.iy dcmonflration évidente foutes les fois que 
l'occalion s'en prcfentera, & c'ell que je liiis , &c. 

•$^5^-5:is^ '^"^ ^^^^^ ■■^iit^ 

Lettre de Alovpcur le Cheyalicr T)igky ^ M. de fermât. 

Du ij. revircri^jî. 

ONSIEUR, ^B^^ 



Je fuis fur le point d'entrer en carroAe pour aller à Roiien , dont je ne croy pas 
revenir de 15. jours ou trois lèmaincs , c'eft pourqiioy dés que j'eus reCeu vôtre pacquct 
du 27. du pairéj'allay chez Monfîeur Clerlclicr, & n'y ayant pas moyen de luy fai- 
te taire des copies de vos écrits avant mon départ , je creus que vous trouveriez 
)on que je les luy contiaffe fur la parole qu'il me donna de vous les rendre fidele- 
îcnt dés qu'il auroit tiré copie de ce qu'il luy faut: c'cft un fort honnête homme. 
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^ fort vôtre icrviteur* il dit qu'il fe donocfoit fhonnedr de voas écrire , par 
cet Onlinaiiv. Au reftc, Monfieiir, quand bien je demeurcrois icy ;c ne ièrois pas aflfia 

vain pour accepter la chnrgc que vous voudriez m'impofer ,ellc cft trop pelante pour 
ma foiblcflè, )e fçay trop b)cn, quid ferre recnfent , t^uid valeant humeri , pour 
pouvoir être Acbitrc entre deux Grands Pcrfonnagcs il faut aller du pair avec cux> 
Ciaflns s'aqoitta bien nul de cette IboOion entre Caeûr 8c Pompée , n'ayant pas les 
reins aufTi forts qu'eux. Il eft vray que cens qid finit dans les valéeapeiiventdilcerner la 
hauteur des plus grandes montagnes pour en avoir de l'admiration. Mais pour bien ju- 
ger de ce qu'il y a au fommci de quelqu'une d'elles il faut ctre monte aufTi haut lur une 
autre. Vous me permettrez donc de vous dire avec le groffier Palacni<Mi,wjv mfimm 
in ter vos tarifas- comfo/tere lites , Et pour ce qui ell de la chaleur avec laquelle vous, 
Monf!cur,& Monfieur Dc(cartcs avcs foûtenu vos fcnrimens, je ne fcrois pas d'avis d'en 
rien ofler ou changer , pourveu qu'il n'y ait rien qui igit offenceant , ce qu'on ne peut 
prcAuner de deux aulT) grands hommes , & à quoy Monfieur Clerl'clict prendra garde. 
Car de vouloir étoufièt ce petit féa brillant Hc étincelant , ce feoit ôtec beaucoup de la 
grâce & de la force à une conteftation d'efprit & de fcience , & c'cll une des raiions 
pourquoy les difputcs aux Univcrfitcz des Suiflbs Ibnt fi peu ngrcablcs , leur manière 
cTargumenter c tanc bien éloignée de la vivacité des Bacheliers de la ^prbonnc.qui preP 
ièfltavec vdiemence &avec chaleur s car cette chaleur provient d'un feu qui ne brûle 
pas , mais qui IcmUe donner la lumière & la vie comme celle du Soleil. Je ne fçaurois 
m'empcchcr de vous env<jycr quelques Vers que le plus grand génie de nôtre Ifle pouc 
les Mules écrivit au Chancelier Bacon , qui étoit ion grand amy , & que vous témoi- 
gnezétre fixt le v6tre ert le cHatic lôomnt. J « vom dîcagr comment /e les ay rappeliez 
en ma mcmoitc: l'autre jour m'entrctcnant avec une pcrfonne de grand mérite de vos 
lares qualitez , je luy tccitay ces vers y mettant vôtre nom au lieu de ccluy de D.ico , 
il en voulut avoir une copie , je la luy fis tranfcrirc par mon Secrétaire liir le brouil- 
lard que j'en fis àla hâte, il vous en auroit &it auffi une copie s'il eût cfté chez moy, 
mais je viens dcVenvoyer chez Monfieur rAmbalTadent d'Ângletene. Je fuis, &c. 

jMtera del Signor 2)/^^ al Signor 7)i Fermât, 

|tU<o Siq.P4i>Roii COhMOf 

Hâurcî temuto d'infaftidire troppo V. S. IllufiriflÎAa con nuova letteca « Ce la 

fua ultima dclli 4. del corrcntc , non m'haveflc recatn cngionc (qunntunque in fôg- 
gcttodi poco rilicvo) di rendcrlc qualche picciola Icrvitu 6 più prefto ofl'cquio c con- 
formità alli fuoi commandi > Havendo imparatodal ûvio» chc come c'è tempo di parla-: 
j»>vUoi andieddfilentios&daUo ^iritolbPoëuThoîcoiChe 
^' ilJUaHh.Mcorfvole 
ffaver prieghi e parole. 
Ma lei havcndomi iatto l'honore d'ordinarmi di mandarle un de' miel libri deila 
Phyfica in Inglcic , nonfhovolttto lalciar andare fênza accompagnamento di quefte 
poche righe>peccingratiarh délia fua tanta compiacenza in dire che ha intento di 
tralcorrerlo, pcr auvezzarfi cofi alla noftra rozza tavclla ; rozza in quant'.il fuono, & in- 
grata ail' orechia non auvczza a cfla > ma forfc , quanto alla copia , proptietà , & ener- 
«ia d^U'clprcfiioni, & all'clcganza c poUtezza in ogni altro genero , che non cède pun- 
to aile più eteganti e (tinute, ne dcUe volgati» ne deUc dotte , che Inbbino mai hk^ 
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vuto prattica ncl mondo « c che ndie pocHe che habbiamo , non lolo va dcl pan , ma 
auvania di giaa Inn^ U miglîoci 6 Tolcsmi, à Latini , 6 Gieci $ ecœctoando pcro 
neU'HcroicaHomero & VirgUio, iqualicloi,lcnza contrafto,ron fuori d'ogni coin- 
paratione con tutti de i fccoli dopoloro, c pcro, prudcnccracntc fcce quelGrammi- 
tico ardito CiugUo Scaligcro ( che maggioc cpithcto non ^ poiTo concéder io , ^uan- 
f unque i pedanti moderni g|' afl^ghino il titolo invidiofi» di divinoCritico ) che ùi'vece 
di ht cenlîita deU' oltimo e (ocfc il minore di cffi»gl' eieflê na altace. Onde vctaoïinî» 
te aJk vdtc lamente la forte che ci ha fà«i, 

Penitns toto divifos orbe Britdnnos. 
Poichc habbumo^ paiecchie compolitiom Foctiche lequali mcritarebbono la iiicc 
&il godimento naivôûle.eperleqtiali capire, ho oooofiiuto 4. pcr(bne di fpiriti 
fiiblimi & ingegDofifllmi ( doi Francefî , e doï Icaliaoi ) che per baver vifto délie grotTieri 
intcrprctationi in prolà di certi carmi Inglefi, fi ibno applicari con fîrrvore a ftudiarc no- 
^ Ara lingua , pcr bcver alla (chietta tonte délie noibre acque, le quali hanno poji confcr- 
£ito baver glî più (êdatO/a lorolète in fimile iiiateria,chequainvo^a abondante fiume 
di attta regionc in tcna ^nna. Fer confortnarmi dunque al voler di V. S. J. ho *meflb 
in mano dcl Mcflaggicto di Toloû Liincdi palTato un involto contcnendo il mio detto 
libro,dcl quaic vcranicntc non ne haveva piu copia apreflb di mc,liavendo per cio fcritto 
in Inghiltcrra, doue è (lato riftampato queûo ttattato trc 6 quattro volte in ambeduc 
ieUniveciiràdi Oxonio eCantabri^ : epoichelcifi uvolepenaiedi dar un'oc» 
chînra à qucdo mio componimento , mlrallegro molto che cio HaneUa Ungùa nella 
qualc io l'ho conccpuro : Pcrcflcr che quantunque il tradottorc fia ftato huomo dot- 
tiiïimo^e la iua traduttione clTaminata per tutto il Collegip dc*I>o*<<>>^^ Inglclî di quefta 
Cinà tutti valent! Tbeologii gualiiafecctDfiiaparfavk aria fliidiodl cotti iloioftmina* 
fij y nientediBâeno,egU è cofa ccrta, che ci è gran dilferenza tra l'original & il tranfcritto^ 
inquanto alvigor dcll 'cfprcfllonc , c credo ^chc dopo haver vifllito fcmpre in noftra 
cortc poltta , c convcrlato continiiamentc co'l Bacono, il Scldcno e altn maggioh lu- 
mi dcUa noftia Patria, non fi ftimatebbe vanità in me s'io mi atttibniflê Io Icrlm èat^ 
rettamcntciningleft. Eqnandoioftdilpcimodtl^odi qucdo dicorfo, godevo di 
tranquillità a(nii pcr rpicgarcon maggior chiarezza cio che volcva dire,cflrendo che lo 
fcci ncllo fpatio di quclU quafi doi anni ch "io fui continiiamente fui marc : duran» 
te il qualc , è ben vcro che quaii ogni giornolidrfHOCGafione di preparanni a combat* 
tote con la mia âotta ( cflèndo nd mar mediterraneo dtcondata dalle forze Franceli e 
Spagnuole, con chi hauevamo allora guerra , e anche d ille Vinezianc ) nicntedimeno 
miavuanzava tanto tempo, chcfe non foflc ftato che pcrcvitar il tcdio(' ancorchc il 
comandodcl Rc fïi il mio primo motivo ) miaccingcvo ogni giorno con prcmuta a 
mctter qualche coiâ in catta, dimodo che pc^ côn ragione dite corne qud più docto 
& gcmil cavagliexodi tutta la nation CaÔigtiana, e Ptencipe de'loro Poeti GusSM*. 
ibdclaVcga, 

Entre las armas del Çangrunto M*rtê - ^ 

Hune del^ tiemfê ttê hfpoft pmâ, 

TméHA hârdUfiéuUtAmràUfUmd, 
Wa poi che Ici fi dcgna voler vcdcr de i mefchini parti del mio fterilc ingcgno , ho 
volfuto farlc parte ancora d'un altro trattaîicivolo che ho corapofto intorno all'infal- 
libiiità délia Rcligionc Catholicapcr dar rodisfàtione a un' de' maggiori genij ch'io 
habbia mai cooofciitto. e dw findmenfe Ilia convinto. Perche loi non fi contenta* 
va di confiderat Udîo oome un Legiflatore, che volelTe dimonfirare 11 fuo potcre con 
d.ir prcmij 6 pcne (ccondo una volontà impcriofa Icnza motivo ragioncvole fondato 
* innatura, c pero bifogno penecrar nclla FUoibâa délia JELeligione» c perche cfTa fia 
neceflâna a glliuornini. Ip una parola, bilbgno combatterein loi tntte le maggiod 
teede'piùdotti SociniW (lapiùteccibU'lêttad'Hecetidchefiamaiftau) nd dio 
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Être ho qtii impiegato tutto'l vigorc dcl mio dcbbolc ingcgno in una firada non calcaCt 
d'altri » de cane k piu (quifite elpiclfîoiii che s6 detla Ungna noftta, & non ne feaiftam^ 
pare Ce non 30. copie per datad amici Confîdcnti. GU nundo ancoia un altco trattato 
InglcfcjChc ha fatto gran romorc in Inghiltcrra & chc molri vogliono attribuirca 
me , ancor chc iia fotro il nome dcl Signor Bianchi ( conoiciuto ibtto titoio di Tho- 
mas Anglus ) per cflèr dhe i lêntiiiiaici ddt'Autor & li mid inno precifâmcnte gl'if- 
td&. DimancktpenionodcliniotantoimpoctunadayfithdT 

Littnde Monfîew Tafcal i M. dè^^k^t '^âji 

I 

I)tBieiiiffitkie.Aouft iMo. ^ 
OMSIEUk, ^ 



M 



Vous êtes le pins galand homme du monde , & je fuis aflîitement un de ceux qui' 

fçay le mieux rcconnoîtrc ces qualitcz là & les admirer infiniment, fur tout quand elles 
font ;ointcs aux talons qui il trouvent lingulicrcmcnt en vous i tout cela m'oblige à 
VOUS témoigner de ma main ma reconnoiffiuice pour l'offre que vous me &ites , quel- 
que peine que j'aye encore d'écrire & de lire inoy même : mais l'honneur que vous 
tnefiitcs m'cft fi cher que je ne puis trop me hâter d'y répondre. Je vous diray donc, 
Monfîcur , que fî ytlxnt^ùaxé. te iccois voléa XqIoIc, & que je n'aurois pas i'ouifert ■ 
qu'un homme Comme vous eût âît un pas pour un homme comme moy.Jc vous dira j 
aùfli que quoy que vous ùnfcz celuy de toute l'Europe que je tiens pour le phis grand € 
Ccomctrc , ce ne fcroit pns cette qualitç là qui m'auroit attire. Mais que je me figure • • 
tanid'clprit & d'honctctc en vôtre convcriàtion que c'cft pour cela que je vous rccher- 
chcrois. Car pour vous parler firanchemcnt de la Géométrie, je la trouve le plus haut X 
'exercice de l'efptit , mais en même temps jc la oonnois pour fi inutile que je âis peu de^ ' ' 
diïFcrcncc entre unhoomic qui n'cft que Gcomctrc,& un habile artilân. Auflî je Tappcllcf X 
le plus bcavi nicricr du monde.mais enfin ce n'cft qu'un méticrj& j'ay dit (buvcnt qu'elle . 
cft bonne pour Juic l cilay,mais non pas l'employ de nôtre force: de forte que je ne te- ' • 
rois pas deux pas pour fitlGeometrie , te je m'affurc que vous êtes fort de mon humeur. . 
Mais il y a maintenant cccy de plus en moy que je fuis dans des études Ci éloignées de 
cet cfprit là , qu'à peine me fouvicns je qu'il y en ayt. Jc m'y ctois mis il y a un an ou " 
deux par une raifon tout a fait iingulicrc , à laquelle ayant latisfait je fuis en hazard de ^ 
n'y plus pcnfêr jamais, outre que ma iânté n'cll pas encore aflèz forte , car je fuis (i foi- 
bteqœ je ne puis marcher ûnsbafionjny me tenir àchcvaL Je ne puis mâne £ûce 
que trois ou quatre lieiics au plus en carroflc, c'cft ainfi que jc fuis venu de Paris iqf . 
en vingt-deux jours : les Médecins m'ordonnent les eaux de Bourbon pour le mois de 
Septembre > & jc fuis engagé autant que je pui s^^tr e depuis deu:& mois d'aller de là en 
Poi t ÉH Éja 'ean julqu'à Saumur pour dememefVk'à Noël avec Monfîetur le Duc de * 
RoancsvfGlItvemeur de Poitou ,qui a pour moy oes iêntimens que je ne vaus pas. 
Mais comme )c paJfcrajipar Orléans en allant a Saumur par la rivière , fi ma fànté ne 
me permet pas de paifer outre , j'iray de là à Paris > Voilà , Monfieur , tout l'état de ma 
vie ptciènce, dont je fuis obligé de vous rendre compte, pour vous affluer de Km- 
poifibilité où je fuis de ceâioÊri'honncttr qué vous daignez m'offirir, & que je ibohàite 
de tout mon coeur de pouvoir un jour rcconnoîrre ou en vous ou en Melfieurs vos en- 
fans, aufqucls je luis tout dcvûLic , ayant une vénération pacticuUecc pour ceux qui por- ■.' ' 
tcm le nom du premier homme du monde. Te fuis , &c. ^ . .a 

■ ■ ' ** jf *" ê 
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vi%p cLAi^miMO m M. qAssE!^(po^^ 

Tctrus de Fermât. S, T. 

7)e proportione quagravia decidentia acceîerantur. 

PKonuntiavir Galilcus motum uniformitcr accclcratum eflc cum ,qui i quictc rc- 
ccdcns tcmporibus xqualibus a:quaiia ccleritaris momcnta Hbi ibpcraddit. 
Eum vcro qui xqualibus fpatijs zqualia ccicritatis ^momcnta fibi fupcraddir , adco 
non convcnire motui gravium dcrccndentium aflïrmat,ut ex co ruppofiio motum in in- 
Hanti fîcri dcducac , & ut Hbi pcrruadt , facillimc dcmon(\rct. 

Sed conccdatur, H placct, viro pcrfpicaci & Lynceo indcmonftrata concludo dummo- 
db Ht vcra. Dcmonftrationcm enim dum pruno ftatim obtutu , 
Aut vieUtj autvidijft futatfer ftuhila., 
Nihil mirum (i Icftoribus mmus utiquc Lynccis parum vidcatur (àtisfcciflc. 
Ut igitut conftet luus honor Galilco , ncquc ampliùs de ipfius illatione ambigatur , 
aut rationibus tantum probabilibus diiputetur^propontioncm ipldm more Archime- 
dzo hîc demonftratam habcbis. 

i>i quoilibct rcftx ad unum pun^um concurrentes exponantur in continua propor- 
tionc , carum intcrvalla crunt in eadcm rationc , vctbi gtatiâ, 

B C D E 

I I I I „ ■ 

A F 

I I I I 

Sint rcftae A F, B F , C F, D F, E F, &c. in continua proportîonc , crunt intcrvalla ip- 
(iiruin A B,B C,C D, DE in eadcm rationc. Elt enim ut tota A F ad totam B F ita 
abIataBF>à priorc ad CFablatam à poftcriorc. Ergo ita rcliqua AB ad rciiquam 
B t, ut tota ad toram,hoccft, ut AF adBF,6c fie de cxtcris. Eâdcm rationc dc- 
monftrabimus ut A F, ad C F, ita cflc A B ad C D, & ut B F, ad D F, ita eflc B C, ad 
D E, &c. 

Si intcUigarur motus à punâo F verfus pundlum A continué accelcratus iccun- 
dum rationcm decurlbrum fpati.orum & exponantur quotlibct continué proportionalcs 
ut A F, B F, E F, &c. tcmpus m quo mobile percurret fpatium t> E , etit atquale tempo- 
ri, in quo idem mobile percurret fpatium D C, denique Ipatia omnia E D, D C, C B, 
codcm tcmpore fingula pcrcurrcntur, 

R M N O V X 

• i I I 1 1 » I I i 1 

I I I I I I I I I I ' 
B C D • E F 
Z 



Demonftrabimus primo fpatia C B,B ^odem temporc in fuppofito motu percurri. 

Si enim tempus per A B, non eft xqualc tcmpori per B C, crit vel majus , vel minus. 
Sit primùm majus fi ficri potcft. Ergo tcmpus per AB, cft ad tempus per B C, ut ali- 
qua reâi major ipd B F , ad ipfam B F : fit rc£^ illa Z. Ergo eft ut tempus per AB, ad 

* Hxc cpiftola Typu cdi» fuie romo t. opervm CaiTcndi incer epiflolai ad cum fcripcat. 

Ce 
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tcmpus pcr B C ita rcdVa Z ad rcdam B F, lUmantur inter re£las N F, B F, rot médiat ia 
continua proportionc, ut R F,M F,N F,doncc minor ex ipfis ut AF, iît minor quàm re- 
âa Z , quod quidcm ncceflàiU» evcnturum vel ex (bla mediae inventione , eiufque iten- 
ta , quotîcs opus fiierit/Dpexaiioiie , quis non vidct ? 

Erunt crgo continuae proportionalcs tc&x AF,RF,MF,N F,BF,cùm autcm (it ur A F, 
ad BF,itaBF,adCF,&itaAB^adBC,crgo poCcht continiian propoitio l'ub codcm 
numéro terminoctiin , ut fintetbni propordonalesBF, O F, V F, X F, C F» idquc in ea- 
dem fttperioram cadone. 

His ita pofifis & conftruûis confidcrcntur & comparcntur fîngula (patia A R, R M, 
M N, N BjHngulis fpatijs BO, OV,VX,XC, lingula ncmpc fingulis,hoc dl Ipatium 
A R, fpatio B O : Il igitut pec fpatium A R, tucrit ipotus uniformis juxta gradum vc- 
lodtarisin punâo R. acqaifimm ,teinpus pet AIl,ad ceoipns per B O, Mmpooeretuc 
ex rationc fpatii A Ri ad fpatium B 0> & vicifllm ex rationc velocitatis pcr BiOd vdo- 
cirarcm pcr R, quoi notilfimum eft, & Galilcus ip&dcmoiifttavit propoûtione qiiintâ 
tradiatus de motu a^quabili. 

Atuc^tiam A RjadipatiaraBO ^taper primam propofidonemreâa AF,adte^ 
âamBF,& utvelociraspec B» ad vclocitatcm pcr R, ita cxfiippofita motus acceleracî 
juxta ("p.uia decurlà dcfinitionc, rcfta B F ad rcclam R F,ergo tcmpus pcr A R , hoc ca- 
lù ad tcmpus pcr B O, componcrcrtir ex rationc A F, ad B F, & ex rationc B F , ad R F, 
cflèt igitur motus pet A R, ad motiim pce B O, ut reâa A F, ad redam R F : deinde d 
pcr (patiam R M, fieret motus uniformis juxta gradum velocitatis in O acquifitom, câf 
dcm rationc proi>abitur motum pcr R M, ad motum pcr O V, clTc ut rcila R F , ad re- 
âam M F : (imilitcr confldcrando vclocitatcs punftorum N , 6c V , crit tcmpus pcr 
MN, ad tcmpus pcr VX , ut MF , ad M F : dcniquc contidciando vciocuatcs 
punâotum B , de X , in alrîmis fpatijs etit tcmpus pet K.B , ad tcmpus pcr X £ , ut 
N F, ad B F , fed omncs ejufmodi rationes nempc AB.,adRF,B.F,adMF, MFad*N F,. 
N F, ad B F, ex conftruftionc fimt exdcm. 

Ergo tcmpus omnium motuum pcr totam A B, ad tcmpus omnium motuum pcr 
totam B C, in mrifquc fpatijs , ita itt dixiiipus , confideratorum eft ut reâa A F, ad RF^ 
llve N F, ad B F, lèd tcmpus motus accclcrati pcr AR> cfl minus tcmporc motus pce 
A R uniformis juxta vclocitatcm in R, cùm cnim à pundo R , ufquc ad pun£lun^ A 
pcrpeiuocxhypothcli vclocitascrcfcat,crgo à punftoR.adpunauni A.citiùs pcr mo- 
tum accderatum penrcnitar,qnàm fi vclocitas acquiilta in R, eadem & uniformis ufque 
ad ponâum A,pcdeveraret. Eâdem cationeprobdntur tempus motus aceeletati per RM 
effe minus tcmporc motus uniformis pcr R S\, fi vclocitas ipfius ultîmo ipfius fpatij M 
puncto rcfpondcar.Deoiquc confiât mouiru pcr io!.,m AB. accderatum, ut fîct hypothe- 
fis, minori tcmporc ficri quàm motuni alium iiclumm ex moribus unitbrmibus juxta 
vdocitates ultimis fpatiorum A R,R M,M N,NB,pun£Bs relpondentes compolitum^ac 
contra tcmpus motus accclcrati pcr B c(l majus tcmporc motus uniformis per B O, 
confidcrati juxrn vclocitatcm punfti B, quia vclocitas à pun<floB,ad 0,(cmpcr crefcit 
iil motu accclcrato , juxta hypotclîn,âc minor femper cft vclocîtatc, quz rclpondcr 
punâo B : undc pari ratiodnio concludetur motum per totam B C, acceferatum , ut ficc 
h7Pothe(is,maiort tcmporc ficri, quàm motum illumfiâitium ex motibus unifbnni^ 
bus juxta Tdocitates primis ipatîoium B 0> O V, V X, X C, puaâis ic^ondences cûm* 
pofitom. 

Cum crgo tempus motus accclcrati pcr A B , fit minus tcmporc motus illius 
filitirii per eandem 'AB,& contra tempus motus aceeletati pcr BC, Qt majus tcm- 
porc motus illius fiftiti; pcr candem BC ,#go min6r eft ratio Cempoâs motus accc- 
lcrati pcr A B ,ad rompus motus accclcrati pcr B C , quàm tcmporis motus fiûitii 
pcr AB,ad tcmpus motus fiditij pcr BC:lèd ut tcmpus motus accclcrati pcr AB,ad tcm- 
pus motus accdcfati pcr B C, ita pofuimis eflcrcOam Z ad rcctam B F , & ut tempus 
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moru<; ûcl'.tW pcr A B, nd tcmpiis motus fiftitij pcr B C, ira demonftravimus eflcNF- 
a"d r, F, ciL-o iiiinor cil ratio rcd.i: Z ad rcctam B l- , quàiu rcâacK £ »ad g^mdcm BF 
t]u»d Cil yblurdum , cuai recta Z lit major recta N F. 

Ergotemptts motus accdcrati pcr AB,non cil majus cempote motus accdcrati 
perB C.Eâdcm&cilitatc probabimus tcmpus motus pcr A B,accclcrnti non e(Iê minus 
tcniporc morns accclcrati pcr B C : fltcnim minus , (i ficri potcft , crit iciiiur ur tcmpus 
motus pcr AB, accclcrati ad tcmpus motus accclcrati pcr B C,ita rcda aunor ipla !> F,ad 
ipÊn&BFyCfto itaqucreâaillaminor quamBF G, &: lit tcmpus motus aca.lcrat.ncr 
AB,adtanpnsmotnsaocekratipcrBC,ucG,adrcÛamBF,& intcr fcâas fiF.CF 
cxponarur continué proporrionalium fcricsquarum maxima O F, fit major quàmG. 
Eodcm quo uli fumus in (îipcriori dcmonftranonis parce ratiocinioconfcrcndo Ipatia 
in iplà B, intcr luniki proportioualcs intercepta , cum lpati;s B O, O V, V X, X C, nm- 
temus fblammodo velocitates uniformes , 8C fingamus verbi, gratiâmotuni pcr A 
itniformcm fîcri juxta gradomvtlocitatis inpunâo A acquintsc,nu>tum vcrouniformem 
pcr B O, ficri juxta v clocitatcm acquilltam in punfto, O & fie in rcliquis Ipatijs in qui- 
bus patct omncs velocitates pcr A B , uniformes augcri, vciocuatcs vxio pcr BC, 
uniformes minuijcontrà tdquod in priore demonftzationis parte fuerac ulurpatum. 
Condudcturut.liipràtempus motus hujufmodi uniformis pce A R, ad tcmpus motus 
unitbrmis pcrBO.cfîcutrcdaRF.adrcdam AF,dumcnim uigcntur vclocitatcs,tempo- 
ra niotuum nnnuuntur : fimilitcr tcmpus motus unitbrmis pcr R M, ad tcmpus motus 
uniformis pcr O V ,ctit ut M F, ad M R ;dcniquc tcmpus motus fiâiti; ilUus pce A B , 
ex unifocmilius compofiti ad tonpns nootns fiâitii perBC,ex ujiiformibus paritcc 
compoikierit uc R F, ad A F, cum onanes ntiones lint caedcm , hoc eft ut O F, ad BF, 
pcr primam propofitioncm. 

Tcmpus autcni motus accclcrati pcr A B, cil majus tcmporc motus iilius fiGtiti] ex 
uniformibus compofiti, cuinruppofuerimus in motibus uniformlbus auûas fuiûc vclo> 
citâtes, quae nimirùmin hoccafu primis fpatiorum AR, B.M>&c. pundlis rc(pondcnt$ 
fcd & tcmpus motus accclcrati pcr B C,cft minus tcmporc motus fiftitij ex uniforml- 
bus componti, quia hîc velocitates mmuuatur,& ultimis ipatiorum BO, OV,&c. 
pundis refpondcm. Ergo major eft ratio tcn^ris motus accdcrati pcr ii^c, quam 
temporis mocus fiûitij per A B , ad tcmpus motus fic^itij pcr B C : fcd ut temf^s mp^ 
tus accclcrati pcr AB, ad tcmpus motus accclcrati pcr BC; ita cft rcûa "G '«ail 
rcdam B F, ex iuppolkionc : ur autcm tcmpus motus fiûitij pcr A B,ad tcmpus motus 
fîclitij pcr B C, ita recta O F, ad B F, ex dcmonftratione > ergo rcâa G , ad rcc^m B F , 
majorem proportionemhabet, <pAm teâa O F, ad reûam B F^ quod eft aUbidiijn , cùm' 
rcfta G,fit minoc teâi Of» ex conftruQioncaion ergo tempus motus accdcrati pcr AB, 
cfl minus tcmporc motus accclcrati per BC,fcd ncc majus utfupra dcmonftratUm ci^« 
go eâ xqualc. £adcm rationc patct tcmpus motus accclcrati pcr C D , xquari tcmpori 
fiiotus.accekrati per A B, & tcmpori mocas accdonti per B C> âc continuatis, fi placer , 
in iiifimtiua lationibns , oimut omnin^ codra 

A A . 
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HisfpoOtitteGtiftpKppQfitioDe nentem GaUd ievelainus,aitt fropontionli vettt^ 
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ton aUroimus. Intclligatur motus gravium dcfccndcntium à quietc expuné^o Auf> 
que ad pundum H, \ crbi «iraria , & fuponarur , fi ficri potcft , vclocitarcm gravis<S|- 
dcntis accclcran juxta raaoncm Ipanoruui dccutiocuin, Poiiatur motus )am fa^u^at) 
A y afqu€ ad H, tcmporc unins mtnuci» adt ahoo quovis tempore dccârininaco, & Aip. 
ponatuc OMiciis cominùari ufquc ad punâum K>aio moCutn pcr HK, fîcr}iniftaiiii.Sî 
cnim motus pcr H K, non fi.u in inftanti, fîct in tcmporc aliquo dctcrminato, quod pcr 
aliqucm numeium multipUcatum cxccdct tcmpus in dccurfu Tpatij A H iniumptum. 
Ponatnr ntiinenisiiuilt^licaiis 5. ita ut tcmpus motus pcx HK^quinquics fumptum 
eooedactempw mocittpttAH»fcâisKA,H A, fumatuc tmu piopoffrïonalisG A« 
& tocies continiictur ptoportionallum (crics, doncc (patiorum intcrccpromm numcxus 
cxccdat numcrum quinquc : fiant crgo ex proportionalibus continiutis rcx,verbi gra- 
cia , fpatia ukià puuâum H , qus fuit HG,GF,F £, E D,D£,CB, crgo tem- 
pos motus pcr H G , pci praeccdentcm eft atquale tcmpod motos pcr HK , fimi> 
Ûter tempos motus pcr G F , eft accpiak tcmpori motos pcr H K. Dcnkiae 
motus pcr totam H B, fiet in tcmporc quod ad tcmpus pcr HK, crit ftxtuplum. 
At tcmpus tcmporis pce H K , quintupium cft ma/us tcmporc motus pcr A H , cr- 
go à focdod tempos motoi pet H B , tcmporc mon» pcr tocam H A, cft ma;us, quod 
ch abfiirdom. Eigo vers cemaoet GalUei ilkvtio qoamvis cam ipfe noa danon- 
ftrârit. 

HsEcbrcvitcr & &miliaritcr , Clanirimc Gaflcndc , fcnpfimus, ne tibi impoftcrùm 
Êiccflat ncgotium aut Cazrxus , aut quivis alius Galilci advcrfatius , Se in immcnfum 
ocrdcant vdomUn , qoc unici demonfliatione > vd Êocncibus ipfis authoribos aot de> 
ftrucntur, ant inutjlj^ 8c fiipctfloa cffickntur« Valc 

Lettre deMonfieur Çajfendi à Monsieur de 

11 y a déjà quelque temps que Monficur le PrcGdcnt de Donncville s étant donne la 
peioc de me vcnix voir^mc laiÂa un écrit de Monficur de Fermât touchant i'accroiû<;mcnc 
devltcflc qaicftcnhciieDtedcsoofpa,â:paKeeqpiejcn1arpointcal'booncardekre> 
voir dépuis,& que ;c ne fçay point fon logis pour le luy pouvoir iiendre>8t que d'ailleurs 
il me fcmblc qu'il me dit en palTant qu'il avoit charge de vous le remettre après qu'il 
me l'autoit moiiûré,fe me fuis adviië de vous l'envoyer iàos plus attcndrc,avcc les très* 
humbles tcmadcmcns que je dois i monfit fient de fdmatdeh bonté qoHI a eocde 
m'en donner biooommnication. Il feroitibpecflade«vons dire yCombico j'en fuis (âtis- 
fait , puifquc comme vous fçavés mieux que toot aotie fiCII oepCQt partis d'une tdk 
main qtU ne iôit p«£u( «a tout poil». J c fuis » 8CÇ. 
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Hy^aF^t 4^^:^^y ^awcar*^ H ni y ^Ir'^dSrrt^'^IIF^il^ 

Lctteradel Signor "Benedetto Caftelli Abbate di I^erona^ 

al Signor di **** 

|LL«o ED ECC.««» SIC.» * 

HoLettii pcnfieti fimilifliini dd Sig.'di Fcfmatiiitonioat centio di gravité, e 
confeflb liberamcntc chc mi fono pj»6 bcUi , &degni di qucllo fUbUme intdlctto ,che 

mi cdebrato con alta Iode d.il Signer di Bcaugrand , quando pafsô pcr Roîna , c vo- 
glio cccdcrc chc ne habbia ailoluu diniûlkationc > c perche ilSig.^*^ diBcaugrand mi 
diflè di haverc dimoftcata ana fimile propontionc , ciôè , che ft mcdefimo grave po 
0O in dimfc lontananzc dal centio délia terra pclàva incgualmente-, c chc il pefb al pc- 
fb era comc la diftanza alla diftanza dal cent ro dclla tcrrra, io mi applicai àpcnlà- 
tek quefta materia , c pcctcii allhora di haverc ritrovata la dimoftrationc , mà dopo 
cflèndo mi date promoÉlê akiuic difficokà , mi rafircddai in qucfta (pecolatione : mi n- 
cocdo pero che ancor io ne dcducevo la medefima conicqoenza , chc deduce ancoca il 
Signor di Fermât , cioc, che il grave chc haverà il fuo ccntro di gravità col ccntro 
tielia terra non haverà pcfoalcuno .- c di piùchc la terra tinta non ha pcfo: c in oitrc 
ne cavai , che deicendcndo un grave verib il ccntro dclla terra non foio và mutando 
pe(b di momcnto in momcmxMna (co(â che puo parère più manoi^iofii) il fiioœntro 
di gravità H va continuamentc movendo nella motc di cÂb grave { di più che un grave 
di qualfîvoglia figura chc fi mova in le mcdefimo circolarmcnrc pure va continuamentc 
mutando Ufuo ccntro di gravità : c pcr tanto tacilmcnte concorro conilSig^ di Fcc- 
mat,ché ircentco di gravità mm & in nanira talc qualc ilumio ddcrittocomimemcii- 
te i Mcchanid : C iè ioctcdeffi dic le mie debolczzc poteflcro eflibr care al Signor di 
Fermât, gli ne mandarci una copia , non folo pcr riccvcro documenti da S. Sig."' lll.""», 
ma pcr tare acquiilo di un taie e tanto padrone, al qualc prcgo V. 5. J. dcdicaimi Tccvi* 
tore di fingolare dcTWtione » e li baclo le mani. 

CLA%^ISSIMO mu. T>E %A:^(CHIS^. 
Sen. T hol. 'Petrus de Fermât S. T. 

POlyznum tibi tuum, VuCiariilîme, mitto, fcd oblèrvanda in co quacdam Hip- 
pcditat codex manufcripciis opdmae not« audoram rei militaris haâenus ine- 
ditoram quem pênes me habeo) apnd eum colIc£ïioncih quamdam praeccptorum 
& monitorum militarium invcni fub nominc 'nmfttCoKi^ , cujus audorcm licet manuA 
criptus non dctegat , colligo tamcn ex gloflario Grxcobarbaro Meurfi) ,eum cûcHe> 
roncm , non illum quidoii Alocandrinum cujus fpiritaUa & dUa qaatdam «wulcula 
cxcant, & qni aiitiquo,hoceft , optimo ovo» Gneoè fcripGt» icd aliiua poietiori» 
aevi» quod pleraque ipfius vocabuLi Gr.Tcobarbara fatis innuunt; utrumquc , xtatcm 
ncmpc & nomcn auâoris , confirmât Mcurfius in voce «mrtfifwt» ubi citantui fequen- 
tia Hetonis vcrba in «^fsiCiiMîir, imrHh» yi$ -nt *V iJ JltMKi* «nftf ^ » *»T»Cîfri«, 
iMKcnimveiba cumin meo imniliclipto defint , fupplendiimin eonomen andorit 
ex manu^cripto MctuCi ; tcmpus vecoqno hxc fcribebantiir qno vocei dWuiMr 0c 
mfvOftM în ti|ia oant , oitn icptitfgmtoa plus mtnùs aoiK» non videciu OGcaime ^ 
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hoc autcm traâani , pleraquc Potycnl flratagemata fiippreflbautliotis nomi- 

«calii4.fepc veibistefcruntur. quandoquc ac-ij(acin,undc amplacnursit cmcnd.uio- 
num&noranimcriticarum pcinis ; cclcbriorcs allquot tibi, vd limavis doçUs oav 
nibus tuonominc jurcrcpraclcnuiioius libcntcr cxhibco. • 
Clcomcnis ftratagcma nanatur lib. i, Polyxni pag. 20. cditionis Tocnaefiai» fe- 

qucntibUS mbiS, KmM^W A'MmW 'v»^ 4 •mrc^Wdinr , ?y T^'if AV;ii»/f «*«p Cit 8</^*m rZj 

trvUklttt «Ai^ifMrM «r9»W^»rTs, è$i4rwr«r7fcnï4ir«, Jt*TMt»(tiint» irntAvâutrr» , K/.tojii'i»/ >^9f«e «-ft- 

fi^l«»>i>ir ^fu^St MwkÊt ^ yu,tirie7i$A'r)Stia«mnnu, hoc loco poft vcrba •'^'«'^^v 

addcndiimexinanuicnpCo^irww,ârfnir, quod finis ipUustaagcmatis plcnU- 

limc confirmât. 




rcponcndiim ex mamircripto HuCuût, 




4 



itmwttrCUms 

▼««1/ îsrî «A 

Vulcciiis hoc modo intcrpcccatuc : AgdiLius in Icgacioiiibus pctcbat ab hodi^ 
bus ntmaxinie potentcs ad fe mictecûic» cum quibus de commani utilicatc fermov. 
nés confcnct, cUm his plurimum habens confiictudinis , Se commiinicans fbciimac 

cincrcs , fcditloncs in urbibus cxcitabat proptcr vulgi fulpicioncs. Vidctur intcrprcs 
loco vctbi <r»e»*r quod cft in tcxtuCrxco, Icgitlc aToJircum vcrtat cincrcs, ledni- 
hil mutandum ex nûnttftripto eTindtur ubi Icguntut haec vcrba 1$ ^rit 

Clcarchi ftrntngcma narratiir librocod. pag. no. his vcrbis , KKi<tr/^&h Mepicn, »v«- 
çtfttù fiCtt T* çftinv^ n0,TtKiLnC*t»t» ]i v«fN^i«Mr, li y'tml» vviCItip iôfuCQ-, foiJita. iffor it'i' 
nvl«r,iD «Wiif àMÊfMm • 4 mfiykim ^ i^Mfy lit cy«wrwi»7«fr*r«' n nntktin). fib, 
Vcri» quaedam falc (ùpplenib ex manulcripco , qux tamen vidctur in luo codicc vi- 
diflTc intcrprcs Latinus , licct defint in cditionc grrcâ Tornxfij , (Iint autcm fcqncntia, 
joii «7«i ànwÂuft^t dr**iS'it]u nt* lAgMi^^siou Atquc ita Uciiccunt cxilirc ac pcrcuc- 
barî. 

Ferdiccx ftratagcma fcqucns Icgitur Ubro 4. pag. n4. Htt^rg-f I*w*fi-» MMiJifmr «- 

Mul/l^r iruf« -s.n.^] î,liuuJ'or*s nhittof}» ^eiyfii* > i^iî 0/ Kwn) M^t*f(rtt hJlfr^v tx^J) Tçlf -raX fit- 
j(at ■«■a» *To^fi«Ttf«i^ t'irt«jtfw*<tV«7o mfl hvlfm , c»/MA«tV"'©' tw Knfvxj fjdiiv\.6iii]t dyîUKo* mt 
JfytKHf»Tltmtni fi mftslutl* f*»^ -lafiffuet ris Àt^(f4»KuI»f KtifruH/. 0! <M ifMuKui i/nytifkf 
tSt /i« rSr Kujfu* calnfiat <{/lt^fi»}tf*l <afct lit f^/cs{ i^irav^t , «J c# fx'm'u rijcà» f^iltt t3 ^û- 

^v^cu , quod (iç. intcrprctatur Vultcius. Pcrdiccas Uiyriis Ôc Maccdonibus bclLum gc- . 
xcntibus cum multi Macedoncs capercntur vivi , rcliqui ctiam redemptionis ipe ad 
pugnam oOnùs alacies ecanc » quilMis legationem inter de redemptpiiis maneribus 
mittentibus , prxccpit legato ut rcvcrfus nuntiaretic rcdcmptoria tnuncxalUydor'uxn 
non acccptuuim , fcd condcmnatos captivos morte affcdurum , Macedoncs defpcra- 
tà fàlutc redonptivâ audaaoïcs ad pugnanduiu rcddcbantur , quippc quibus in iblâ 
TiâoKtliàlospoGtaeflct. In lioc/batagemate vocem't^torn^niataiidaiiitn tiikt^l^iaSâ» 
catoota marginalis editionis Totnxfianx; fî vcra ca'ctcxpIicatioVulteu»noofbl£im 
vcra fcd & ncccflaria cni't illa cmcnd.itio , Icd frigidiflunum clTct (Iritagcma , fi fe- 
qucrcmm fcnlum intaptccis : Poiyaemis quippc vulc Pcrdiccam pcxccpiiîc icgaCQ g, 
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rcvcrfus nuntùrct Illyrios rcdcmptoria munera non acccpturos , «Se hic cft vcrus» fcn- 
lîis ftratagcmatis , qucm Mcro aJiis vcrbis, fccundinn hanc qui cft vcra & gcrma- 
na intcrprctatio , cxpreflit in manufcripto his vecbis , ifii^Aa*! ioii7or , mati<rrMi*n r/rii 

Alcxandri ftratagcma rcfcrtur ctiam lib. 4.pag. 248. vcrbis fcqucntibus , aW^*»,*;©- 

roTTK Tu.ir ^ffif Jmrft^m liv yiv,nr A i rah'^^xgstnairf titi kî^ji'jrif «Tur iTiîînï-ju» , oî 

y)k TlifTcu ayifut ■sfatuufMtM Utntt y rit -a fit -ro\i -soxt/MV cffiBf f$î?^vw «J t*(< j »B'f«uf i)trsf7» 

Hoc loco dcfunc quidam vcrba poft voccm , quac luppicnda ex nunufirripto 
ubi nartatio cil intégra & clcgans i lâcuna itaque ex co fie rcplcnda , i»7« f«5 ■3".«*« ïJ ^f- 

Pammcnis ftratagcma talc proponitut libro 5. pag. 385. n«^^iw iklym J^V-^ur 

>5aisA«jvai' Swvnîfl«f fînu-|«r it^-rtftsAor ti tS? '39^ffU(i»r ffaTÔmJbr , ô ^eySita* c*f**ô«»"' «-^MAf 
na|uu-'y«, c ^ivtTjf iTifl^utr©- Toif 99KtfjJotf , '»o>^lîf *wTir »Si/f<« //l;i«Tjïff«T» *vn* tu*i«{iJtt 

Hîc addenda ex manufcripto poft verbum doiii fcquentia , >ù 5 ♦«'•/■f*'*;^ 

Pompifci ftratagcma rcfcrtur lib. 5. pag. 402. no/.:,;,,.®- ^,re?7i/-r -.vy , («' y" 

-7Î 7»r» tJt« «fiiri-mïff , «< /i à* t»/ mfMi ÀS^i ^-mîS* •/oâira* , « m;j»r , ut 

afuiBir,Tit niuvnÊ.s mH^is iti9i(t*»Q- lis mif^s livlàf ij^tifâff arrç, 

Vox <T;.yv^ qux hîc vulgô Icgitur, corrigenda ex m.inufcripto 6c loco UliUStC- 
poncndum /«vi;ç„^.« quod ex conjeaurâ vidcrat Cafaubonus ut patct ex ipfius notis. 

Alcxandri Phcrcnlîs ftrata^cma rcfcrtur lib. 6. pag. 426. A\iP<u<rj©- n»r^f«rm«f«V 

&c. Icgendiim cire, ixi .tW«,utvult Cafaubonus in notis, confirmât codex manuf- 
Ctiptus ubi locitur //* mt^ itfu>,<ttU, qux vcrba idem Ibnant. * 
Cyri ftraragcma narrât Polyxnuslib. 70. pag. 477- his vcrbis. KîfÔ- M>f «J^-r*;*- 

4« , ^ Tir MâJ'cf *7««7i.x «ft-x»»7-f Tf«v|i4«ir«i , r'iKnv WJV^m ^îxflfw , «i f«w/i Kt/fjF «.wtw «r- 

Hîc locovocis**9ir7i» corrigcndum ex manufcripto «r.,.*«9«yK qux vox itidcm rc- 
ftituenda in ftratagcmatc ApoUodori pag. 43s- manufcriptus noftcr ex quo conuci- 
mus voccm mutandam in *i^^»*eoWir vcrbis fcqucntibus rem narrât & ftratagcma 

Polya:ni cxprimit , .î Ji nfiftOxf 7irt>f vivi»*m , &c. vox autcm illa mcljus authoris Icn- 
fui rcfpondct quam » '^aSirlu vt IcgciAn ccnfuit Cafaubonus. 

Darii ftrataî^cma narraturlib- 7.pag.489- hoc modo. û«f.T©- s-W^ Tf'x? Ji^. 

.^iif<r«,&c. hîc loco vocis :^«r7«» quï cft corrupta incditione Tornarlu, legcndum ex 
manufcripto <ir<uft6i*%v. 

• Scipionis contincntiï cxcmplum laude digniOîmum rcfcrtur Iib. 8. pag. 5<S«. 'c- 
«uentibus vcrbis , J^>!^oU A«<r«r rc«f/V » " 

«.u.W0-,i 3;^ iD7*<ru»;^«fi.r«7.. o7<, i«J>J?.« 7? «i-. , &C. ibi VulgO IcgltUt 

n^.î quod interprcs vcrtit captivotum dudorcs.fcd legcndum ex manufcnpto. r.^.«^^/. 
hoccftvirginumduaorcs.qux corrcûio & vcriffima , & clepntiffima , ut nuUus fa- 

pcrfit diïbitandi locus. , « ^ . r . , ^ 

Plura adjungercm , fed fcriis jam dcfincntibus quarum bcncfiao otmm fuppctcbat, 
fincm quoquc huic «nr««c.A<;r #*f«xC'«.? imponimus. Valc & me ama. 

Ce 4 
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FIX.^ CLAT^ISSIMO V. T>E TELLISSOJ^I 
Ltbellormn fuppltcnm Magifiro. 

Samuel de Fermât, S. T. 

CRiticas obièrvationcs quns «lihi nupcrminfti, vir clariflTimc, £eplus legi non (W^ 
ncvoluptatc & admirarione> in illiscnim ingcnii, judicii, & doârinx dotes 
quas in te jampridcm fulpicimus ubique clucent : nihil autem invenirc pofllm quod 
tanti munerisvicc tibircferam, nili commodùntcgcftati mcas fticcurrcrcnt varias 1» 
£liones quas vie tibi fingulari conjun£lus amiciciâ , cujus mihi jucunda fcmper 
cordatio , niarginl appolînt quotumdam librorum quos (cdulo pcrvoluebat , & qu 
rum plcraquc loca, fcd l^* mîftfyn, cmcndavitj fcisenim quàm prxcoci illc ubertat 
florum anixnitatcm fruduum matuiitati junxcùt , ncc me latct quantâ ipfe fîduciâ 
fuas cxcrcitationcs l'olitus fit in tuumilnum cfFundcrc > licct autcm omncs iftai qi 
cxccrpfi cmcndationes ,vcl parentis mci coniedurac, tibi novitatis gratta non commcii 
dcnrur, ill.is tamcn, qui tua cft comitas, te bcnignâ manu fuiccpturum non dubitî 
Thconcm Smyrnarum , ne te diutius motcr , vir clariirimc, nofti , auûorcm opcri 
illius cui titulus iSf %p ut^nyjîliMv ■^t'>7l(un ùs Tilr tS UhàlaiQ- àviiymtiv , quod prodr 
mi inftar cft aut iùgogcs Philofophiîc Platonicae, qux ncmini Gcometriâ non ini 
tiato patebat : illud opus cdidit Lutctix anno 1644. Uhincl Bullialdus vir dodiftlmiis 
& Latinitare donatum dcgantibus notis illuAravit ; fed non omnibus illud me 
purgaflTc vidctur , ut aliquot , ni fallor , cxcmpUs, quac fcquuntur, planum fict, n 
Ptimum occurrit pag. 78 illius operis ubi «feJ & ^/.#»r,v agit : locum illu 

cxfcribcrc non pigct , ipla cnim fcries cmcndationis procul dubio ncccrtitatcm, & vc 
rit.ucni oftcndct ; « yt*h(^-^ , ait illc , p»y<ù Tf*T«i uV; JiMftnî ksH i^â^çcu , & infc 
tiÙS , 7» J\ Ji»çi(Mrt ^it là* fSiTj.ttv sivnt 'wâtjv (vraî wV? éfûieu J)M(i-nvfl ngi çti^âJiiT 
huic voci ^cuftvKcù aftcrifcus in marginc rcfpondet cum voce ^«ufOal , athîc rcponcri 
da bis vidctur vox ci«rr«*f«T«î loco 'fi Ji<uftTt} & Jiiu{iV)&i , Icgcndum ncmpc yt*f^i**T 
fctytî ufi ÀJieutiV y idquc confirmât Manuel Brycnnius cap. i. Jib. 1. 'Affioft^S* -. legcn 
dum practercà t^i-iytn «mn/ ««wrfai-ai' imvfûjtu )(s-i «J>£Ufi7e*j & hzcquoque Icd^io ce 
firmatur vctbis cjufHcm Brycnnii lib. i. cap. 3. ubi dicit ffii-»©- ï$ Àrà df^utlof «fM«. 
r£i TV dfiiiM, •nnnùiv lit y{<tfty.n3 ^ vft" n vZr n ^in^ punftum , Vcro & inftans (hat". 
*J)eufn<i & confcqucntcr t^ôyyQr «V/<«piT>/ , nondividcndi vim habens , ut uvit intcf 
prcs Latinus : ncc immerito Bacchius Senior in introduQionc artis muficac quîcftioniil 
îi I* tù* iKiLyKiv liv tuheiltuwv* , rcfpondet, tikûQ-y qucm non tantum i>^*^»v,Çcà ctiam. 
*7»(«r cflTc docct antiqux muficc cclcbcrrimls auftor Ariftidcs Quintilianus lib. i. 
Muficà , atque ita autlioritas aeque ac ratio fufFragatur huic emcndationi, quac fit uni 
tantum littcrx mutationc. Minimâ quoque mutationc alia fitcodem capitc licct mi- 
noris momenti corre£lio , ubi vulgo maie legitur , fv^i Mi lii nuh^tfiKij , legendum 
icilicct. PATI, Ht apud BryenniumM^»*»' Paulo infcriùs ubi legitur «vcmiTr*! > ^«j^ 
^f^lat Si fj*fi,V, w crpi^r far jtti'^wK «X©"» ^ f"Y*'> legendum vidctur iff/tutiV, 
Brycnnii authotiratc confirmatur. 

Haftcnus de fonode quoagitur in cap. iUo 6. In cap. vcro 8. agitur de fcmitortiôV 

& ita VulgÔ legitur i»! tÎ fifat»m yfâfxi** «« «s Sfuru fttfns ^g^^^Hf /m' lit Tf) «tmTUH 

TKvn ^••'•^1' > legendum vcro vidctur xt^i non : Icgcndum prxtcreà «* n'irrom; 
nvTo ptitar «'•woTvjii', qux Icclio e)vClcm Brycnnii authoriratc nixa vcriorcm vnlgatâiêh 
fum cfficit. ^^, .r -, 
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Arque h^rqm probatio !c(f>ionum dcfiimi potcft , ™r -«7; lutruuîs -ijni^i'nvt 
^ U li/ Tïls .tfMd»t^lnuû A*fif<M'»f«7ar, ut Porphytii vcibi^ut^r^quxincooiincntariis 
jclariflimi iQtqrpfctis içfoptuç pag. 276. (çd nopfipcinctidOf nulèaiiiii kgirur, 

I^cc filcntio prsrcrmittenda cft clcgantiûTima , & audadlcr dicam, ccrtiflima altc- 
JÀ^I k>çi c^i^%m Theonjf coiçod^ùo pagina 164. ubi de oâoiifiriQ loquUuf: i rcfect^c 
1^ yptuji infcripcio quam in ooloiima i£gyptiaca rcpeiiri tiadtdic Evandcr hoc quxIo, 

pHtfCÛT^I^ m^nw'^tpf Haïr «(«r«mi wnûfuOt 1^ if^rf ijj^ ft^ivf nm*y9^r/Kv >y ««7fi rit i4m 
ifÇi >r5r irafMMW EPATE f«r»/iiîi« rUt lun <tftrni fj» rurtiS,un , id cft , Ut VCrt^( BullialduS , 30- 

ciq^ijOimus of^oit^n Rez Ofiiis dus ioimpitalibus Spiritui , Se Coelo, SoU , 5c Lun^» 
Sterne, 3^ ^o(^i* 6ç Diei , & pafiri coruo) ^ufeTunt quzquc futura func, ptaedtcabo 
tneqiocian!! i|M|nil^eiitUe ordinis vite ejus : memloruni procul dubip in bac infislp* 
tionc illud IPûTJ, & hanc leftioncm fi rctincas quis indc fcnfus clici poccrit * Icgcn- 
dum igitur spQT], atqucita parvà unius fcilicct hctcrx murarionc huicloco fualux , 
^ stmoriAia âcUeicûituituri ncc alicna cik ab hoc \oço ûpicotillîçni Flatonis, 
çnjiis vditt imefpKS Smynim ille, lèatontU, 

nUn animalium oimiium efièâionem , ut vercit SçaMiof ^ es amocts /^icntiâ cuftccfg 
ideft gigni atquc Ski ccquis negavcric , 

p€r ^nem gttm §mnt â^htMilm 

OacipitMr, yijitque extrtmm Umiaé SêUg. 

Apud Iulium Frontinum de aquzdudibus Roma: pag. 106. editionis PUnttnianitt 
tulgo fie legitur : in viccnariâfiftulâ^quz in cop.ânio utriufqiieiatioms poûta cft, uni» 
<}tte tationi penè congniitHua habet ficmdùnicam computationcm, qiiviAcajacen- 
tibat nipdnld lèrvanda cft in diaipctfo quaclantctvlgûlti .*cùai diameni ^jtfiftaàk^ 
quinquc fint j Se fccundùm corum modulorum rarioncm qui fequuntuc ad cam , ha- 
betdigirocum quadratorum ex gnomoniis viginti. Hic procul dubto legendum non 9à 
cam, (cd aream : cujus emendationis ratio ex Tupputatione geomettica ducitur* 

Eldem ctiam pagini legittir, oencenaria autan & ttnteniiiil vifloiom t qaiintl ëfi- 
éuc accipiunc , non minuuntur, fcd augentur, Nec uGi frequen eft .* videtur legendum 
Ccn. idcftcentenaria, loco vocis illius Ncc, littcris (cilicctordincinvcrfbaccipiendis , 
Cum fortafiè in manuîcripto rcpcrtum t'ucrit Ccn. hoc cft centenaria « quod tranfcriptoc 
tf^mi^ofiiit de legendnm Nec , particiilâ icnfiii magis , ut vidcbatlir «acoommodatâ pcr- 
pcram exiftimavit. 

Hi$ cmcndationibus utiam aut altérant daorum înfignîum locorum addam , quorum 
primus eft apud Scxtum Empyricum» alter apud Athcnzum : Scxtus ille lib. i. Pynhooia* 
rumhypotypoieon pag. u. oftendere conatur quam variae fint procUvcrfitateaetatam 
Phantana;j*^9Tw «AM«tf»inquit, fnliuiîir di^ *îi ni» jîf"«4<0cr'" «^"^ AUt^^f j «f**^»- 

ifit tuitf*?©- 1^ àvro 0fSf*» Tilt fàr ■vftfCvrimt àfutvfU fiwnu , ^5 ÀKf^i^r.fit <#TKjMfl/ , futn • 
^ni viii itk Jimifi Akù rvyjçmmt n7t i «(«'«r^ , id cft^ Ut vcrtic HcnriCus Stcphanus « cz 
«latibas aatem quoniamidem aëc ftnibus quidcm fiigiduscfib Vkfetw* uiis qui in 
•tida flore conÛmtilimi bene temperacns» êt idem cibus (ènibas quidem tenuis vi- 
detur, at iis qui florcnt xtate craflfus, codem nlodo & voz eadem , aliis quidem dcprcf- 
û cflc vidctur , aliis vcro alta ; ac hujusioci elegantioc fcnfus erit fi legatur non $f5(*m 
ic4xr*H t alioquid de (cnfii vi(Us qui ùcûh maximam mutacionem patitur , nuUus hîc 
tac fomo : prxteneft nidiùs CoiQd convenit quam dbo, 9c «qnè de colore 

oc de cibo dici pocefli^S «9Mr» fié apnd VirgUtam k^mohfii^é»» mtHtt w/ri, & 
èfâli fitun fncâu ctUre. 

NijncaidAtbCDsi locumtranicos qnis autem urbaoifllmiiUius jcriptotis lâlcs variâ 
condtcoscnidiâone ignorât 2 Et G qatdineofrigiduni anc inlicecttnioecuBat,quisibâ 
awnAualnbdfe nonrulpicenu: \ SufpeQa igituf cdckdliolod ilUus inquo hicaote 
|ib» tt. lofiiiK 4è depnmRto Akibia4is 
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tf^4«r Q) >^m» ti ^ Aiu;gtA'hMi6*h,: CIXOI hk ftOCIÛ dubioin VOGCillai ^nn^ 

Icgcndum t ^wMM ffw hoçcft toneabaonm t^quc ita fi fidlâXyiioodpe deleatur, ôè^- 
Jafupcrfitilla duobosnupta Mcdontias , portcntof* iftorum iuvcnum libidinis noVi- 
tati nihil detrahctur > Veritas autcm iftius emcndationis fatis pcr fc patct , & ex îpsâ 
loci fcriccliçi potcA» in quoillud /i/tSm alioqui fupcrvacancum forct^ jncç jam am- 
pUus ambigaa proksi cadoigitiir illius eooeâioois in promptu èft ^"côi' cjulSèiài 
Athcnci aeeedit «iithoritas, is enim lib. 13. iterum de Alcibiadc loqaitur hoc modo» 

ifarir, mt ftfî Av»'W • h'i^t i» rf i(? iitn At^», m»' Twit* «»»riw#i» i«f , id cft Ut i^tcrptC- 

titnr Dajeduunpius , Medenrideni Abfdeiiamatiditiônèieiixàin'iUeaniiaiecaepic , 3c 
imprinus cfa^nm hjbnit , eain tamencumHelicfpontamnavibusadlifrct , Axiocho 

n^vigationis comiti , 5c pulchritudinis ipfius amatori , ut inquit Ly(ias inorarionc 
quam contra cum Tcriplit > utendam dodit : ibi autcm fiûitix Xy^ccipcs nuUa men- 
tio , & illud MMtnni zque ac fytMâm communes Alcibiadis , & -WK^i amoKsitiiOc 
ûtisargnit. • 

Scd ab iftorum juvcnum Voluptate oculos avcrtamus , & cam qux ex ftiidiorum 
focictatc pcrcipitur, puriorcm & diuiurniorcm, fummumque advctforum foUtium lit- 
tcras cflc fatcamur i cum eu his mirum inmodum oblcâcris , non iniucundas tibi fore 
confido obfovadones in quibus amki manum agndce»} ipfiiu lucubcationuiBi ' 
fpariàs finâ^sin IcJcis rcliquias c tcncbris quibus abdita: jampridcm étant , crucrc coiU' 
tus fum, ncquchiccontcmnendaduxi, ut ex hoc fpicilegio rerum qux* diUgentUTl- 
mos 4 ut ita loquar, mciTorcs latuciunt, patcat, quantam earum auâoc inlibc- 
flioci de conjeaniis apetto criticcs campo reçetemfiiefltcoIlcAiiciis,fîfiepmsiniUQ 
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CEDE DEO; 

SEU CHRISTUS MORIENS- 

2). 'Bttri Je Ftrmat Curmm MMtkétm «l'D.'^alzœm, 

m • 

BSTUPÙIT toHefijue dofiim Mentis acnmch 

Dcdidicit vanos veris prasfcccc colores 
LuminiliMS. Qu^id bcUa movcs , dcictaquc pridcm 
Numina przftigiis lingux folcrtis aduoibras 
Infelix ratio ï Mum te fimubchia tôt aoois 
' DcHta y & imbdks Divum fiib imagine fimnae * 
Fallaci cinxcrc metu ? Num te oftia Ditis 
Aut ftygix remoratnur iqux , ElyUive rcccilus , 
£c quidquid crcdi voiuic Dijs squa potcftas \ 
Perge tamen què te fecuro tramite ducont 
Balzaco przcuntc viae , nec inertia dudùm 
Fatidicz rcfponià Des: , qucrcufvc filentcs 
Dodoiiz , aut taciti vcnciare oracula Phocbi > 
Cède Deo. Ceffit Tctanun namecola propago 
Cçelicolûm : Deus ecoe Dois , qiiem p«wu patenteu 
Agnofcit natiira fuum , cui terra, (âlumque 
Facet, & edomirx fatalia flabca proccUx, 
Sabmittuntquc iplx jam non iiiainiinniira nabes* 
Hicpuroâi^oremieaiis, de lamine lumen 
Oum traheret , Dcus unus crat , natufquc rupteml 
jÇtcrnâ artcmùm manans de .mente parcntis 
AflUmprit vcros mociturx carnis amiâus , 
Si qua fonè queat moctalia fleâeie coida • 
Tantillumquc animis eztundœ poffit amorcm. 
At poftquam fummi tandem mandata paccntis * - 

Horrendo iàcxiun caput objccetc furori, 
Hnmanas mœienti anlmo depcomeie voces * 
Coepit, & infolito fuccuflas membca fxagorc ; 
Omnipotens , fi nondùm orbcm mala noftra piartint^ 
£c placer infandtim pncnx genus , en, ait , adfum 
Viâima, Icthifctoquc libens ^ccedo doloci. 

£t fi nulla fîiper note tiU cura falutis , - • 

At fâltcm folarc anîmum non digna fercntcm. 
X>ixic & humcntes oculos ad fydera toilcns , 
Qjus non ille prefies, qux non iû^pizia fildic 
Asmin gniianifi|iic gtavis » tisi, niâoc OX/va^ ; 
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Dudi lÀtagit , mcntcmquc fliturx accingcrc pugnc 
Spontc parjir ? Coclo iiucrcà dcmiflus ab alto 
Ailier , ut varies animi componccct acftus , 
ImpTovifiis adeft » cedditque repente ftagociuii 
Turba mitiax , audaequc fuperno robore vires 
Dcfpcdant longé pcenas , nondumquc paratK 
Incubucrc Ccud : nam eue, fupccnie , moraris 
Rcdor , ait , cur me pcr unta pericub veâum 
SiHis , incxplctoquc obiccs ojpponis amori % 
Dixcrat , humanilquc itcrum fuccumbcrc curls 

caro , tridcs agitant pcaccoidia motus , 
Kecdutn Iccuro grclTu vcftigia ponit^ 
Hcc inter dabtae mentis certamiiia tacam 
Nodcmorat , lbcio$a)^us&por urgct inertes y 
Qiios dccuit vigiles oranti impcndcrc curas, 
lieu pavidjc mentes. Ci nec cœlclba cangunt , 
Nec vent virtutis hono» , hoc mnnere ùixem 
Dcftingi jurata fîdcs , juflfumque magiftri 
Dcbuit uiia fcqui î Tcd jam ftrcpit undiquc muimW 
£t Tegni tcncbras abrumpunc luminc txdx ; 
Quo Ce cumquc feret , jam vis inimica ptopinquat, 
fiâaque adorantis (pccies , verique dolores 
Non procnl. Infliufti randcm fub pondère Ugni 
Déficit , aiïîxufquc criici , jam vcrbcra paflii» » 
Jam ipinas , lacères fpargcns tormcnta pcr artus , 
Nempe urgebat amoc , nofttzqne cnpido ûlutis , 
Himi.inam egrcflus fortcm , mortiquc trcmcndiis 
Dum ticrct morti propior , franitulquc, mioalquCj 
Et conjurata: Ipcrucns convkia turbac, 
Degeneri vitam populo paccmque precattUr* 
Nec , quas iplê tulic poenas , tortoribns optat^ 
Et 'jam finis crat , violataquc pcftora puri 
Muricis undantcs fpargcbant undique rivos. 
JUtc tamen imbdli fubiit fata ultima mente; 
Qg^n magis afliugens , divinaque lumina, Coelo 
Sic propior, voccmquc fonoram adfydcra tollcns , 
Summc Dcus , quid me moribundum dcfcris , & jam 
Scmianimcm , populiquc tuoque fiitorc âtigas ? 
Sat tibi» ûcmimdo dcdimns, finitaque dudum 
Singula pccÊriptas habucre oracub metas. 
Sic farur moricns , clataquc lumina rursùm 
Figit hutni , nec jam Ccclum Tpcdare fàculcas 
Ulla datnr , cecidéce animi , marccntiaqqe on 
^thcrco voccm cxtremam Adeie 'parôici : 
Hanc tibi .fumme parens «aoimaill Commcndo, HCC 
Proliiiit , viramque limul cum voce rcliquit. 
Hau(f fccLis extrcmo vidcas ipiramine lyctuium .. 
Ingentem nilii valido produceie Incem , • ' 
Et fursàm elatat, iterum fiibGdeteflammas, 
Doncc anhclanti fynilcm circumfluus hunjoc . 
Dcfcrit , & dcn& iubcunt tialiguiis undz : 



Dcbiiis intereà vUà eft IcintiUa per umbras 

Seitiianimes attis mUcere yapocibus igncs , ^ « 

Pefîciunt tandem & vano conamine (uisàm 

Evccti , ^ternis noftis conduntur in umbris. ■ . 

Ncc tamen actcrnx claudcnt tua lumina nodcs, .* * 

Natc Dco , vccam rcfcrec lux tcrtia iuccm , 

Et majoin dafiit fenovaco lumina mnndo. 

Qup me, qab> Balzace , lapis i jovac ira pcr altum 
£xcmpIo quocùnquc tuo me mu(a VOCarit, " , • 

£xiguo fine te vix fuffeâuca kbori ; 
Scilicet opcari vcnient taon» Aufpice verfiis, 
£c quo Picri; frueris fiipttaidiia moatis 
Editus, hoc oUm forfan poticrur honore 

Balzaco piotes noa inficlanda pareati. 4 
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